
ਯੋਾਦਾ ਰੱੇਖੋਾ ਹਿੱਕ ਜਾਂਦਂਾ ਕੁੱ ਝਾ ਚੇੀਜ਼ਂ ਕੱੁਝਾ ਲੋਕਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆਂ ਜਾਂਂਦਾੀਆਂ ਹਨੂੰ, ਤੋਂਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ 
ਸਾਾਨੰੂੰ�  ਦੱਾਸਾਦੇਾ ਹਨੂੰ ਹਿੱਕ ਹਰੇੇਕ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਹਿੱਕ� ਨੂੰਾ ਹੈ।

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�:  ਕੀ ਤੁੋਂਹਾਨੰੂੰ�  ਯੋਾਦਾ ਹੈ, ਜੇਾਂ ਇੱੱਕ ਰੋੇਟਾੀ ਦੋਾ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀ 

ਜਾਂਂਦਾੀ ਹੈ, ਤੋਂਂ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਕ� ਨੂੰੀ ਰੋੇਟਾੀ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ?

�ੁਕਤੋਂਾ: ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਅੱਧੀ ਰੋੇਟਾੀ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ।

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�:  ਹਿੱ�� ਨੂੰ 'ਇੱੱਕ ਦੇਾ ਅੱਧੇ �ਾਗਾ' ਨੰੂੰ�  ੧
੨  ਵੱਜਂਾਂ ਹਿੱਲਹਿੱਖਾਆ 

ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ। ਅਸਾਂ ਕਈ ਵੱਾਰੇ ਇੱਸਾ ਨੰੂੰ�  'ਇੱੱਕ ਬੱਟਾਾ ਦੋਾ' 

ਦੇਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱੀ ਪੰੜਾਦੇਾ ਹਂ।

�ੁਕਤੋਂਾ:  ਜੇਾਂ ਇੱੱਕ ਰੋੇਟਾੀ ੪ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀ 

ਜਾਂਂਦਾੀ ਹੈ, ਤੋਂਂ ਇੱੱਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਕ� ਨੂੰੀ ਰੋੇਟਾੀ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ?

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�: ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਦਾਾ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ੧੪ ਰੋੇਟਾੀ ਹੈ। 

�ੁਕਤੋਂਾ: ਅਤੇੋਂ ਹਿੱਕਹੜਾੀ ਵੱਧੇਰੇੇ ੧
੨  ਰੋੇਟਾੀ ਜਾਂਂ ੧

੪  ਰੋੇਟਾੀ ਹੈ? 

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�: ਜਾਂਦਂਾ ੨ ਬੱੱਚੇੇ ੧ ਰੋੇਟਾੀ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਸਾਂਝਾੀ ਕਰੇਦੇਾ ਹਨੂੰ, 

ਤੋਂਂ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ੧
੨  ਰੋੇਟਾੀ ਹਿੱ�ਲਦਾੀ ਹੈ। ਜਾਂਦਂਾ ੪ ਬੱੱਚੇੇ 

੧  ਰੋੇਟਾੀ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਸਾਂਝਾੀ ਕਰੇਦੇਾ ਹਨੂੰ, ਤੋਂਂ ਹਰੇੇਕ 

ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ੧
੪  ਰੋੇਟਾੀ ਹਿੱ�ਲਦਾੀ ਹੈ। ਹਿੱਕਉਂਹਿੱਕ ਦੰਾਜੇਾਂ ਸਾ�ੰਹ 

ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱਧੇਰੇੇ ਬੱੱਚੇੇ ਇੱੱਕੋ ਰੋੇਟਾੀ ਸਾਂਝਾੀ ਕਰੇਦੇਾ ਹਨੂੰ, ਇੱਸਾ 

ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ੭
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ਲਈ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕ ਛੋੋਟਾਾ ਹਿੱ�ੱਸਾਾ ਮਿ�ਲਦਾਾ ਹੈੈ। ਇਸ ਲਈ, ੧
੨  ਰੋਟੋੀੀ ੧

੪  ਰੋੋਟੀੀ ਤਂੋਂ 

ਵੱੱਧ ਹੈ।ੈ

੭.੧ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਅਤੇੇ ਸਮਾਾਨ ਭਾਾਗ 

ਬੇੇਨੀੀ:	 ਕਿ�ਹੜਾਾ ਭਿੰ�ੰਨ  ਵੱੱਡਾਾ ਹੈੈ  ੧੫ ਜਾਂਂ ੧੯?
ਅਰਵਿ�ਨ:	ਨੌਂ  ਪੰੰਜ  ਨਾਾਲਂੋਂ ਵੱੱਡਾਾ ਹੈੈ। ਇਸ ਲਈ ਮੈਂਂ ਅਨੁੁਮਾਾਨ ਲਗਾਾਵਾਂਂਗਾਾ ਕਿ� ੧

੯ , ੧
੫  ਤਂੋਂ ਵੱੱਡਾਾ ਹੈੈ। 

ਮੈਂਂ ਠੀੀਕ ਹਾਂਂ?

ਬੇੇਨੀੀ:	ਨਹੀਂ ਂ! ਇਹ ਇੱੱਕ ਆਮ ਗਲਤੀੀ ਹੈੈ। ਇਨ੍ਹਾਂ� ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਭਾਾਗਾਂਂ ਦੇੇ ਰੂੂਪ ਵਿੱ�ਚ ਸੋੋਚੋੋ।
ਅਰਵਿ�ਨ:	ਜੇ ੇ ਇੱੱਕ ਰੋੋਟੀੀ ੫ ਬੱੱਚਿ�ਆਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡੀ ੀ ਜਾਾਵੇੇ, ਤਾਂਂ ਹਰੇੇਕ ਨੰੂੰ�  ਇਸਦਾਾ ੧

੫  ਹਿੱ�ੱਸਾਾ ਮਿ�ਲਦਾਾ 
ਹੈੈ। ਜੇੇ ਇੱੱਕ ਰੋੋਟੀੀ ੯ ਬੱੱਚਿ�ਆਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡੀ ੀ ਜਾਾਵੇੇ, ਤਾਂਂ ਹਰੇੇਕ ਨੰੂੰ�  ਰੋੋਟੀੀ ਦਾਾ ੧

੯  ਹਿੱ�ੱਸਾਾ 
ਮਿ�ਲਦਾਾ ਹੈੈ ?

ਬੇੇਨੀੀ:	ਬਿ� ਲਕੁੁਲ! ਹੁੁਣ ਦੁੁਬਾਾਰਾਾ ਸੋੋਚੋੋ - ਕਿ�ਹੜਾਾ ਹਿੱ�ੱਸਾਾ ਵਧੇਰੇੇ ਹੈੈ?
ਅਰਵਿ�ਨ:	ਜੇ ੇ ਮੈਂਂ ਵਧੇੇਰੇੇ ਲੋੋਕਾਂਂ ਨਾਾਲ ਸਾਂਂਝਾਾ ਕਰਦਾਾ ਹਾਂਂ, ਤਾਂਂ ਮੈੈਨੰੂੰ�  ਘੱੱਟ ਮਿ�ਲੇੇਗਾਾ। ਇਸ ਲਈ, ੧

੯  
< ੧

੫ ।

ਬੇੇਨੀੀ:	ਤੁ ਸੀਂਂ ਹੁੁਣ ਸਹੀੀ ਸਮਝ ਗਏ!

ਓਹ, ਇਸ ਲਈ ੧
੧00  ਵੱੱਡਾਾ ਹੈੈ 

੧
੨00 ਤਂੋਂ !

ਜਦੋਂ ਇੱੱਕ ਇਕਾਾਈ ਨੰੂੰ�  ਕਈ ਬਰਾਾਬਰ ਹਿੱ�ੱਸਿ�ਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡਿ� ਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ, ਤਾਂਂ ਹਰੇੇਕ ਭਾਾਗ ਨੰੂੰ�  
ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ। ਇਹ ਸਾਾਰੀੀਆਂਂ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਹਨ: 
੧
੨ , ੧

੩ , ੧
੪ , ੧

੫ , ੧
੬ , …, ੧

੧0 , …, ੧
੫0 , …, ੧

੧00, ਆਦਿ�।

ਅਸੀਂਂ ਕਈ ਵਾਾਰ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  'ਇਕਾਾਈ ਭਿੰ�ੰਨ’ ਵੀੀ ਕਹਿੰ�ੰਦੇ ੇ ਹਾਂਂ।

 ਆ ਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ�

	 ਖਾਾਲੀੀ ਥਾਂਂਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਭਿੰ�ੰਨ  ਸੰੰਖਿ� ਆਵਾਂਂ ਨਾਾਲ ਭਰੋੋ।
1.	 ��ਤਿੰ�ੰਨ  ਅਮਰੂੂਦਾਂਂ ਦਾਾ ਕੁੱੱ� ਲ ਭਾਾਰ ੧ ਕਿ�ਲੋ ਗ੍ਰਾਾ�ਮ ਹੁੰੰ� ਦਾਾ ਹੈੈ। ਜੇੇ ਉਹ ਲਗਭਗ ਇੱੱਕੋੋ ਆਕਾਾਰ ਦੇੇ ਹਨ, 

ਤਾਾਂ ਹਰੇਕ ਅਮਰੂਦ ਦਾ ਭਾਰ ਲਗਭਗ ____ ਕਿਲੋਗ੍੍ਰਰਾਮ ਹੋਵੇਗਾ।

2.	 �ਇੱੱਕ ਥੋੋਕ ਵਪਾਾਰੀੀ ਨੇੇ ਬਰਾਾਬਰ ਭਾਾਰ ਦੇੇ ਚਾਾਰ ਪੈੈਕੇੇਟਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ੧ ਕਿ�ਲੋ ਚਾਾਵਲ ਪੈੈਕ ਕੀੀਤੇੇ। 
ਹਰੇਕ ਪੈਕੇਟ ਦਾ ਭਾਰ ___ ਕਿਲੋਗ੍੍ਰਰਾਮ ਹੈ।

3.	 �ਚਾਾਰ ਦੋੋਸਤਾਂਂ ਨੇੇ ੩ ਗਲਾਾਸ ਗੰੰਨੇ  ਦਾਾ ਰਸ ਮੰੰਗਵਾ ਾਇਆ ਅਤੇੇ ਇਸਨੰੂੰ�  ਆਪਸ ਵਿੱ�ਚ ਬਰਾਾਬਰ 
ਵੰਡ  ਲਿਆ। ਹਰ ਇੱਕ ਨੇ ____ ਗਲਾਸ ਗੰਨ  ਦਾ ਰਸ ਪੀਤਾ।

੧
੨  > ੧

੪  

ਗਣਿ�ਤ 
ਚਰਚਾਾ
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4.	 �ਵੱੱਡੀੀ ਮੱੱਛੀੀ ਦਾਾ ਭਾਾਰ ੧
੨  ਕਿ�ਲੋਗ੍ਰਾਾ�ਮ ਹੁੰੰ� ਦਾਾ ਹੈੈ। ਛੋੋਟੀੀ ਮੱੱਛੀੀ ਦਾਾ ਭਾਾਰ ੧

੪  ਕਿ�ਲੋਗ੍ਰਾਾ�ਮ । 

ਇਕੱਠੇ ਮਿਲ ਕੇ ਉਨ੍੍ਹਾਾਂ  ਦਾ ਭਾਰ ____ ਕਿਲੋਗ੍੍ਰਰਾਮ ਹੈ।

ਅਤੀੀਤ ਤੋਂਂ ਗਿ�ਆਨ!

ਭਿੰ�ੰਨ  ਸ਼ਬਦ ਦਾਾ ਪ੍ਰਰਯੋੋਗ ਅਤੇੇ ਨਾਾਮਕਰਣ ਭਾਾਰਤ ਵਿੱ�ਚ ਪ੍ਰਾਾ�ਚੀੀਨ ਕਾਾਲ ਤਂੋਂ ਹੀੀ ਹੁੰੰ� ਦਾਾ ਆ ਰਿ�ਹਾਾ ਹੈੈ। 

ਰਿ�ਗਵੇੇਦ ਵਿੱ�ਚ ਭਿੰ�ੰਨ  ੩
੪  ਨੰੂੰ�  ਤ੍ਰਿ�ਿ-ਪਦ ਕਿ�ਹਾਾ ਗਿ�ਆ ਹੈੈ। ਇਸ ਦਾਾ ਉਹੀੀ ਅਰਥ ਹੈੈ ਜੋੋ ਅੱੱਜ ਬਹੁੁਤ ਸਾਾਰੀੀਆਂਂ 

ਭਾਾਰਤੀੀ ਭਾਾਸ਼ਾਾਵਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ੩
੪  ਸ਼ਬਦਾਂਂ ਲਈ ਹੈੈ, ਉਦਾਾਹਰਨ ਲਈ, ਹਿੰ�ੰਦੀ ੀ ਵਿੱ�ਚ ਬੋੋਲਚਾਾਲ ਦੀੀ ਭਾਾਸ਼ਾਾ, ਤੀੀਨ 

ਪਾਾਵ ਅਤੇੇ ਤਾਾਮਿ�ਲ ਵਿ�ਚ 'ਮੁੱੱ�ਕਾ ਾਲ'। ਦਰਅਸਲ, ਅੱੱਜ ਬਹੁਤ ਸਾਾਰੀੀਆਂਂ ਭਾਾਰਤੀੀ ਭਾਾਸ਼ਾਾਵਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵਰਤੇੇ 

ਜਾਂਂਦੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਲਈ ਸ਼ਬਦ ਪ੍ਰਾਾ�ਚੀੀਨ ਕਾਾਲ ਦੇੇ ਹਨ।

�ਤੁਹਾਾਡੇੇ ਘਰ, ਸ਼ਹਿ�ਰ ਜਾਂਂ ਰਾਾਜ ਵਿੱ�ਚ ਬੋੋਲੀੀਆਂਂ ਜਾਾਣ ਵਾਾਲੀੀਆਂਂ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਾਾਸ਼ਾਾਵਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵਰਤੇੇ ਜਾਂਂਦੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ 
ਲਈ ਸ਼ਬਦਾਂਂ ਦਾਾ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਓ ਅਤੇੇ ਵਿ�ਚਾਾਰ-ਵਟਾਂਂਦਰਾਾ ਕਰੋੋ। ਆਪਣੇੇ ਦਾਾਦਾਾ-ਦਾਾਦੀੀ, ਮਾਾਪਿ�ਆਂਂ, ਅਧਿ�ਆਪਕਾਂਂ 
ਅਤੇੇ ਸਹਿ�ਪਾਾਠੀੀਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਪੁੱੱ� ਛੋੋ ਕਿ� ਉਹ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਲਈ ਕਿ�ਹੜੇੇ ਸ਼ਬਦ ਵਰਤਦੇੇ ਹਨ, ਜਿ�ਵੇਂ ਕਿ� ਡੇੇਢ, ਤਿੰ�ੰਨ  
ਚੌੌਥਾਾਈ, ਡੇੇਢ ਚੌੌਥਾਾਈ, ਅੱੱਧਾਾ, ਚੌੌਥਾਾਈ, ਢਾਾਈ ਲਈ, ਅਤੇੇ ਉਨਂ੍ਹਾਂ� ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਥੇੇ ਲਿ�ਖੋੋ:

___________ ___________ ___________ ___________ ___________ 

___________

5.	 �ਇਹਨਾਂਂ ਭਿੰ�ੰਨ  ਸ਼ਬਦਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਹੇੇਠਾਂਂ ਦਿੱ�ਤੇੇ ਖਾਾਲੀੀ ਡੱੱਬੇੇ ਵਿੱ�ਚ ਸਭ ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇੇ ਤਂੋਂ ਵੱੱਡੇੇ ਤੱੱਕ ਦੇੇ ਆਕਾਾਰ ਦੇੇ 
ਕ੍੍ਰਮ ਵਿਚ ਸੰਗਠਿਤ  ਕਰੋ: 

	�ਡੇ ੇਢ, ਤਿੰ�ੰਨ  ਚੌੌਥਾਾਈ, ਇੱੱਕ ਚੌੌਥਾਾਈ, ਅੱੱਧਾਾ, ਚੌੌਥਾਾਈ, ਢਾਾਈ।

ਆਪਣਾਾ ਉੱਤਰ ਇੱੱਥੇੇ ਲਿ�ਖੋ।

ਗਣਿ�ਤ 
ਚਰਚਾਾ
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੭.੨ ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੇੇ ਦੇੇ ਹਿੱ�ੱਸੇੇ ਵਜਂੋਂ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ 
ਚਿੱ�ਤਰ ਵਿੱ�ਚ ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ ਦਿ�ਖਾਾਈ ਗਈ ਹੈੈ।

 ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ ਨੰੂੰ�  ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਤਰੀੀਕਿ�ਆਂ ਨਾਾਲ ੬ ਬਰਾਾਬਰ ਭਾਾਗਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡ  ਕੇੇ, ਅਸੀਂਂ  
ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਆਕਾਾਰਾਂਂ ਦੇੇ ੧

੬ ਗੱੱਚਕ ਦੇੇ ਟੁੁਕੜੇੇ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਕਰਦੇੇ ਹਾਂਂ। ਕੀੀ ਉਹ ਇੱੱਕੋੋ ਆਕਾਾਰ ਦੇੇ 
ਹਨ?

ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ ੬ ਬਰਾਾਬਰ 
ਟੁੁਕੜਿ�ਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਕੱੱਟੋੋ।

ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕ ਵੱੱਖਰੇੇ ਤਰੀੀਕੇੇ ਨਾਾਲ 
੬ ਬਰਾਾਬਰ ਟੁੁਕੜਿ�ਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਕੱੱਟੋੋ।

ਗਣਿ�ਤ 
ਚਰਚਾਾ

ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ੨ ਟੁੁਕੜਿ�ਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਟੁੱੱ�ਟੀ ੀ ਗੱੱਚਕ ਦਾਾ ਚਿੱ�ਤਰ ਹੇੇਠਾਂਂ ਦਿੱ�ਤਾਾ 
ਗਿ�ਆ ਹੈੈ। ਹਰੇੇਕ ਟੁੁਕੜਾਾ ਮੂੂਲ ਗੱੱਚਕ ਦਾਾ ਕਿੰ�ੰਨਾ ਾ ਹਿੱ�ੱਸਾਾ 
ਹੈੈ?

ਅਸੀਂਂ ਦੇੇਖ ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ ਕਿ� ਵੱੱਡੇੇ ਟੁੁਕੜੇੇ ਵਿੱ�ਚ ੧੪ ਗੱੱਚਕ ਦੇੇ ੩ ਟੁੁਕੜੇੇ ਹਨ। ਇਸ ਲਈ, ਅਸੀਂਂ ਵੱੱਡੇੇ ਟੁੁਕੜੇੇ 

ਨੰੂੰ�  ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ੧
੪ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਕੇੇ ਮਾਾਪ ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ। ਅਸੀਂਂ ਦੇੇਖਦੇ ਹਾਂਂ ਕਿ� ਵੱੱਡਾਾ ਟੁੁਕੜਾਾ ੩

੪ 

ਗੱੱਚਕ ਹੈੈ।

੩
੪

੧
੬

੧
੬
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ਹੇੇਠਾਂਂ ਦਿ�ਖਾਾਈ ਗਈ ਗੱੱਚਕ ਦੀੀ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਕੀੀ ਹੈੈ?

ਅਸੀਂਂ ਇਸ ਗੱੱਚਕ ਦੇੇ ਟੁੁਕੜੇੇ 
ਨੰੂੰ�  ੩ ਬਰਾਾਬਰ ਟੁੁਕੜਿ�ਆਂਂ 
ਵਿੱ�ਚ ਤੋੋੜ ਕੇੇ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਕਰਦੇ 
ਹਾਂਂ। ਇਸ ਲਈ ਇਹ ੧

੩ 
ਗੱੱਚਕ ਹੈੈ।

 ਆ ਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ

ਹੇੇਠਾਂਂ ਦਿੱ�ਤੇੇ ਅੰੰ ਕੜੇੇ ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ ਦੀੀਆਂਂ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਦਰਸਾਾਉਂਦੇੇ ਹਨ। ਹਰੇੇਕ 
ਟੁੁਕੜਾਾ ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ ਦਾਾ ਕਿੰ�ੰਨਾ ਾ ਭਾਾਗ ਹੈੈ?

ਓ.

ਹ. ਕ. ਖ. ਗ.

ਅ. ੲ. ਸ.

ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੀੀ ਗੱੱਚਕ
੧
੩
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੭.੩ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੀੀ ਵਰਤੋਂਂ ਕਰਕੇ ਮਾਾਪਣਾਾ
ਕਾਾਗਜ਼ ਦੀੀ ਇੱੱਕ ਪੱੱਟੀੀ ਲਓ। ਅਸੀਂਂ ਇਸ ਕਾਾਗਜ਼ ਦੀੀ ਪੱੱਟੀੀ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕ ਇਕਾਾਈ ਲੰੰਬਾ ਾ ਮੰੰਨਦੇ  ਹਾਂਂ।

੧ ਕਾਾਗਜ਼ ਦੀੀ ਪੱੱਟੀੀ

ਪੱੱਟੀੀ ਨੰੂੰ�  ਦੋੋ ਬਰਾਾਬਰ ਹਿੱ�ੱਸਿ�ਆਂ ਵਿੱ�ਚ ਮੋੋੜੋੋ ਅਤੇੇ ਫਿ�ਰ ਪੱੱਟੀੀ ਨੰੂੰ�  ਦੁੁਬਾਾਰਾਾ ਖੋੋਲ੍ਹੋੋ� । ਪੱੱਟੀੀ ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਨੰੂੰ�  
ਇੱੱਕ ਇਕਾਾਈ ਮੰੰਨਦੇ  ਹੋੋਏ, ਮੋੋੜ ਦੇੇ ਨਿ�ਸ਼ਾਾਨ (ਕ੍ਰੀੀ�ਜ਼) ਦੁੁਆਰਾਾ ਬਣਾਾਈ ਗਈ ਪੱੱਟੀੀ ਦੇੇ ਦੋੋ ਨਵੇਂਂ ਹਿੱ�ੱਸਿ�ਆਂਂ 
ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਕਿੰ�ੰਨੀ ੀ ਹੈੈ?

 
੧
੨

੧
੨

ਜੇੇ ਤੁੁਸੀਂਂ ਪਹਿ�ਲਾਂਂ ਹੀੀ ਮੋੋੜੀੀ ਗਈ ਪੱੱਟੀੀ ਨੰੂੰ�  ਦੁੁਬਾਾਰਾਾ ਦੋੋ ਬਰਾਾਬਰ ਹਿੱ�ੱਸਿ�ਆਂ ਵਿੱ�ਚ ਮੋੋੜਦੇੇ ਹੋੋ ਤਾਂਂ 
ਤੁੁਹਾਾਨੰੂੰ�  ਕੀੀ ਮਿ�ਲੇੇਗਾਾ? ਹੁੁਣ ਤੁੁਹਾਾਨੰੂੰ�  ਚਾਾਰ ਬਰਾਾਬਰ ਭਾਾਗ ਮਿ�ਲਣਗੇੇ।

੧
੪ ਦਾਾ ੨ ਗੁੁਣਾਾ= ੨੪

੧
੪ ਦਾਾ ੩ ਗੁੁਣਾਾ= ੩੪

੧
੪ ਦਾਾ ੪ ਗੁੁਣਾਾ = ੪੪

੧
੪

ਇਹ ਇੱੱਕ ਵਾਾਰ ਫਿ�ਰ ਕਰੋੋ! ਖਾਾਲੀੀ ਡੱੱਬਿ�ਆਂਂ ਨੂੰੰ�  ਭਰੋੋ।
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੧
੮ ਦਾਾ ੨ ਗੁੁਣਾਾ 

 ੧੮ ਦਾਾ ੪ ਗੁੁਣਾਾ

੧
੮ਦਾਾ ੬ ਗੁੁਣਾਾ

 

=

=

=

=

=

੧
੮ਦਾਾ ੮ ਗੁੁਣਾਾ  

੮
੮= = ੧

ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਮਾਾਤਰਾਾਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਕੇੇ ਮਾਾਪਿ�ਆ ਜਾਾ ਸਕਦਾਾ ਹੈੈ।

ਆਓ ਇੱੱਕ ਹੋੋਰ ਉਦਾਾਹਰਣ ਦੇੇਖੀੀਏ,

      

੧
੨   

= ੧ ਗੁੁਣਾਾ ਅੱੱਧਾਾ

੧
੨ + ੧੨  

= ੨ ਗੁੁਣਾਾ ਅੱੱਧਾਾ

੧
੨ + ੧੨ + ੧੨ 

= ੩ ਗੁੁਣਾਾ ਅੱੱਧਾਾ

੧
੨ + ੧੨ + ੧੨ + ੧੨  

= ੪ ਗੁੁਣਾਾ ਅੱੱਧਾਾ

੧
੨ + ੧੨ + ੧੨ + ੧੨ + ੧੨ 

= ੫ ਗੁੁਣਾਾ ਅੱੱਧਾਾ

ਅਸੀਂਂ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਇਕੱਠਾਾ ਕਰਕੇੇ ਵਰਣਨ ਕਰ ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ ਕਿ� ਮਾਾਤਰਾਾ ਕਿੰ�ੰਨੀ ੀ ਹੈੈ।

ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੀੀ ਰੋੋਟੀੀ 
ਨੰੂੰ�  ਦਰਸਾਾਉਂਦਾਾ ਹੈੈ
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 ਆਂਓ ਪਤਾ ਲਗਾਈਏ

੧.  ੧
੨ ਦਾੀ ਇੱਸਾ ਸਾਾਰੇਣੀ ਨੰੂੰ� ੨ ਹੋਰੇ ਕਦਾ�ਂ ਤੱੋਂਕ ਜਾਂਾਰੇੀ ਰੱੇਖੋਾ।

 ੨. ਕੀ ਤੁੋਂਸਾਂ  ੧
੪ ਲਈ ਇੱੱਕ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਸਾਾਰੇਣੀ ਬੱਣਾ ਸਾਕਦੇਾ ਹੋ? 

੩. ਕਾਗਾਜ਼ ਦਾੀ ਇੱੱਕ ਪੱੰਟਾੀ ਦਾੀ ਸਾਹਾਇੱਤੋਂਾ ਨੂੰਾਲ ੧
੩  ਬੱਣਾਓ । ਕੀ ਤੁੋਂਸਾਂ ੧

੬  ਬੱਣਾਉਣ ਲਈ ਵੱੀ ਇੱਸਾਦਾਾ 

ਉਪੰਯੋੋਗਾ ਕਰੇ ਸਾਕਦੇਾ ਹੋ?

 ੪.  ਇੱੱਕ ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਬੱਣਾਓ ਅਤੇੋਂ ਇੱਹ ਹਿੱਦਾਖਾਾਉਣ ਲਈ ਉੱਪੰਰੇ ਦੱਾਸਾੇ ਅਨੁੂੰਸਾਾਰੇ ਇੱੱਕ ਯੋੋਗਾ ਕਥਾਂਨੂੰ ਹਿੱਲਖੋਾ:

  ਓ. ੧
੪ ਰੋੇਟਾੀ ਦਾਾ ੫ ਗੁਾਣਾ    ਅ. ੧

੪ਰੋੇਟਾੀ ਦਾਾ ੯ ਗੁਾਣਾ 

 ੫. ਹਰੇੇਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ ਨੰੂੰ�  ਸਾਹੀ ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਨੂੰਾਲ ਹਿੱ�ਲਾਓ:

੧
੩

੧
੫

੧
੮

੧
੬

ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਪੰੜਂਾਨੂੰਾ

ਅਸਾਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ੩
੪ ਨੰੂੰ�  ਆ� ਤੌੋਂਰੇ 'ਤੇੋਂ 'ਹਿੱਤੋਂ� ਨੂੰ ਚੇੌਥਾਂਾਈ' ਜਾਂਂ 'ਹਿੱਤੋਂ� ਨੂੰ ਬੱਟਾਾ ਚੇਾਰੇ' ਵੱਜਂਾਂ ਪੰੜਂਾਦੇਾ ਹਂ,  ਪੰਰੇ ਇੱਸਾ ਨੰੂੰ�  

'੩ ਗੁਾਣਾ ੧
੪ ' ਦੇਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਪੰੜਂਾਨੂੰਾ' ਸਾਾਨੰੂੰ�  ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਦੇਾ ਆਕਾਰੇ ਨੰੂੰ�  ਸਾ�ਝਾਣ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਸਾਹਾਇੱਤੋਂਾ ਕਰੇਦਾਾ ਹੈ 

ਹਿੱਕਉਂਹਿੱਕ ਇੱਹ ਸਾਪੱੰਸ਼ਟਾ ਤੌੋਂਰੇ 'ਤੇੋਂ ਦਾਰੇਸਾਾਉਂਦਾਾ ਹੈ ਹਿੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ (੧
੪) ਹੈ ਅਤੇੋਂ ਇੱੱਥੇਾਂ ਹਿੱਕ� ਨੂੰੀਆਂ 

ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ (੩) ਹਨੂੰ।

ਯੋਾਦਾ ਰੱੇਖੋਾ ਹਿੱਕ ਅਸਾਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਦਾੀ �ਪਰੇਲੀ ਸੰਭਿੰਖਾਆਂ ਅਤੋਂੇ �ੇਠਲੀ ਸੰਭਿੰਖਾਆਂ ਨੰੂੰ�  ਕੀ ਕਹਿੱਹ� ਦੇਾ ਹਂ। ਹਿੱ�� ਨੂੰ ੫
੬

ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ੫ ਅ� ਸ਼ ਹੈ ਅਤੇੋਂ ੬ ਹੈ ।

ਅਭਿੰਧਆਂਪਕ ਦੇਾ ਨਾ� ਟਾ
ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਨੰੂੰ�  ਵੱੱਖਾ-ਵੱੱਖਾ ਆਕਾਰੇ ਹਿੱਜਾਂਵੱਂ ਚੱੇਕਰੇ, ਵੱਰੇਗਾ, ਆਕਾਰੇ, ਹਿੱਤੋਂਕੋਣ ਆਹਿੱਦਾ ਦੇਾ ਨੂੰਾਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ
ਇੱਕਾਈਆਂ ਨੰੂੰ�  ਸਾ�ਝਾਣ ਲਈ ਕਈ ਅਵੱਸਾਰੇ ਹਿੱਦਾਓ। 

ਅਭਿੰਧਆਂਪਕ ਦੇਾ ਨਾ� ਟਾਅਭਿੰਧਆਂਪਕ ਦੇਾ ਨਾ� ਟਾ
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੭.੪ �ਸੰੰਖਿ�ਆ ਰੇੇਖਾਾ 'ਤੇ ੇਭਿੰ�ੰਨ ਲੰੰਬਾਾਈ ਨੂੰੰ�  ਚਿੰ�ੰਨ੍ਹਿ�ਿ ਤ ਕਰਨਾਾ
ਅਸੀਂਂ ਸੰੰਖਿ� ਆ ਰੇੇਖਾਾ ਉੱਤੇੇ ੧, ੨, ੩, ... ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੇੇ ਬਰਾਾਬਰ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਨੰੂੰ�  ਚਿੰ�ੰਨ੍ਹਿ�ਿਤ   ਕੀੀਤਾਾ ਹੈੈ। ਹੁੁਣ, 
ਆਓ ਸੰੰਖਿ� ਆ ਰੇੇਖਾਾ ਉੱਤੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦੇੇ ਬਰਾਾਬਰ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਨੰੂੰ�  ਨਿ�ਸ਼ਾਾਨਬੱੱਧ ਕਰਨ ਦੀੀ ਕੋੋਸ਼ਿ�ਸ਼ ਕਰੀੀਏ।
 ਨੀੀਲੀੀ ਰੇੇਖਾਾ ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਕਿੰ�ੰਨੀ ੀ ਹੈੈ? ਡੱੱਬੇੇ ਵਿੱ�ਚ ਉਹ ਭਿੰ�ੰਨ  ਲਿ�ਖੋ ਜੋੋ ਨੀੀਲੀੀ ਰੇੇਖਾਾ ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਬਾਾਰੇੇ 
ਦੱੱਸਦਾਾ ਹੈੈ।

0 ੧ ੨

0 ਅਤੇੇ ੧ ਦੇੇ ਵਿ�ਚਕਾਾਰ ਦੀੀ ਦੂੂਰੀੀ ਇੱੱਕ ਇਕਾਾਈ ਲੰੰਬੀ ੀ ਹੈੈ। ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਦੋੋ ਬਰਾਾਬਰ ਹਿੱ�ੱਸਿ�ਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ 
ਵੰੰਡਿ� ਆ ਗਿ�ਆ ਹੈੈ। ਇਸ ਲਈ, ਹਰੇੇਕ ਭਾਾਗ ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ੧

੨  ਇਕਾਾਈ ਹੈੈ। ਇਸ ਲਈ, ਇਹ ਨੀੀਲੀੀ ਰੇੇਖਾਾ 

੧
੨  ਇਕਾਾਈ ਲੰੰਬੀ ੀ ਹੈੈ। 

  ਹੁੁਣ, ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ਹੇੇਠਾਂਂ ਦਿ�ਖਾਾਈਆਂਂ ਗਈਆਂਂ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਨੀੀਲੀੀਆਂਂ ਰੇੇਖਾਾਵਾਂਂ ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਲੱੱਭ ਸਕਦੇੇ 
ਹੋੋ? ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਡੱੱਬਿ�ਆਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੀੀ ਭਰੋੋ। 
1.	 ਇੱੱਥੇੇ, ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ, ੧ ਇਕਾਾਈ ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਨੰੂੰ�  ਤਿੰ�ੰਨ  ਬਰਾਾਬਰ ਹਿੱ�ੱਸਿ�ਆਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡ  ਰਹੀੀ 

ਹੈ। ਉਹ ਭਿੰਨ  ਲਿਖੋ ਜੋ ਡੱਬੇ ਵਿਚ ਜਾਾਂ ਆਪਣੀ ਨੋਟਬੁੱ ਕ ਵਿਚ ਨੀਲੀ ਲਾਈਨ ਦੀ ਲੰਬ ਾਈ ਦਿੰਦ ਾ 
ਹੈ।

0 ੧ ੨੧
੩

2.	 	�ਇੱੱਥੇੇ, ਇੱੱਕ ਯੂੂਨਿ�ਟ ਨੰੂੰ�  ੫ ਬਰਾਾਬਰ ਭਾਾਗਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡਿ� ਆ ਗਿ�ਆ ਹੈੈ. ਉਹ ਅੰੰਸ਼  ਲਿ�ਖੋ ਜੋੋ ਸੰੰਬੰੰਧਿ�ਤ   
ਬਕਸੇ ਵਿਚ ਜਾਾਂ ਆਪਣੀ ਨੋਟਬੁੱ ਕ ਵਿਚ ਨੀਲੀਆਂ ਲਾਈਨਾਾਂ ਦੀ ਲੰਬ ਾਈ ਦਿੰਦ ਾ ਹੈ।

0 ੧ ੨੧
੫

੩
੫

3.	 �ਹੁੁਣ, ਇੱੱਕ ਯੂੂਨਿ�ਟ ਨੰੂੰ�  ੮ ਬਰਾਾਬਰ ਭਾਾਗਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡਿ� ਆ ਗਿ�ਆ ਹੈੈ. ਉਚਿ�ਤ ਲਿ�ਖੋ ਤੁੁਹਾਾਡੀੀ 
ਨੋਟਬੁੱ ਕ ਵਿਚ ਅੰਸ਼ ।
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 ਆਂਓ ਪਤਾ ਲਗਾਈਏ

ਇੱੱਕ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ ਉੱਤੇੋਂ,  ੧
੧0  , ੩

੧0  ਅਤੇੋਂ ੪
੫ ਦਾੀ ਲ� ਬੱਾਈ ਦਾੀਆਂ ਰੇੇਖਾਾਵੱਂ ਹਿੱਖੱਾਚੇੋ। 

4. ਆਪੰਣੀ ਪੰਸਾ� ਦਾ ਦੇਾ ਪੰ� ਜਾਂ ਹੋਰੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱਲਖੋਾ ਅਤੇੋਂ ਉਹਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ ਉੱਤੇੋਂ ਹਿੱਚੇ� ਹਿੱਨਂੂੰਤੋਂ ਕਰੋੇ।  

5.  0 ਅਤੇੋਂ ੧ ਦੇਾ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ ਹਿੱਕ� ਨੇੂੰ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹੁ� ਦੇਾ ਹਨੂੰ? ਸਾੋਚੇੋ, ਆਪੰਣੇ ਸਾਹਿੱਹਪੰਾਠੀੀਆਂ ਨੂੰਾਲ ਹਿੱਵੱਚੇਾਰੇ-

ਵੱਟਾਂਦਾਰੇਾ ਕਰੋੇ, ਅਤੇੋਂ ਆਪੰਣਾ ਉੱਤੋਂਰੇ ਹਿੱਲਖੋਾ।

6.  ਹੇਠੀਂ ਹਿੱਦਾਖਾਾਈ ਗਾਈ ਨੂੰੀਲੀ ਰੇੇਖਾਾ ਅਤੇੋਂ ਕਾਲੀ ਰੇੇਖਾਾ ਦਾੀ ਲ� ਬੱਾਈ ਹਿੱਕ� ਨੂੰੀ ਹੈ? 0 ਅਤੇੋਂ ੧ ਦੇਾ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ 

ਦਾੀ ਦੰਾਰੇੀ ੧ ਇੱਕਾਈ ਲ� ਬੱੀ ਹੈ, ਅਤੇੋਂ ਇੱਸਾ ਨੰੂੰ�  ਦੋਾ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਹਿੱਹੱਹਿੱਸਾਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਹਿੱਗਾਆ ਹੈ। ਹਰੇੇਕ 

�ਾਗਾ ਦਾੀ ਲ� ਬੱਾਈ ਹੈ ੧
੨
 ਹੈ। ਇੱਸਾ ਲਈ ਨੂੰੀਲੀ ਰੇੇਖਾਾ ੧

੨
 ਇੱਕਾਈ ਲ� ਬੱੀ ਹੈ। ਕਾਲੀ ਰੇੇਖਾਾ ਦਾੀ ਲ� ਬੱਾਈ 

ਦੱਾਸਾਣ ਵੱਾਲੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਡੱਾਬੇੱ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਲਖੋਾ ।

੧
੨

0 ੧ ੨

7. ਕਾਲੀ ਰੇੇਖਾਾਵੱਂ ਦਾੀ ਲ� ਬੱਾਈ ਦੱਾਸਾਣ ਵੱਾਲੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਬੱ� ਹਿੱਧਤੋਂ ਡੱਾਹਿੱਬੱਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਲਖੋਾ।

0 ੧ ੨੧
੫

੨
੫

੩
੫

੪
੫

ਇੱਨਂੂੰਂ ਰੇੇਖਾਾਵੱਂ ਨੰੂੰ�  ਬੋੱਰੇਡਾ 'ਤੇੋਂ ਹਿੱਖੱਾਚੇੋ ਅਤੇੋਂ ਹਿੱਵੱਹਿੱਦਾਆਰੇਥਾਂੀਆਂ ਨੰੂੰ�  ਆਪੰਣੀਆਂ ਨੋੂੰਟਾਬੱੁੱਕਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਉੱਤੋਂਰੇ 
ਹਿੱਲਖਾਣ ਲਈ ਕਹੋ।

   ਅਭਿੰਧਆਂਪਕ ਭਿੰਟੱਾਪਣਾੀ 

ਗਾਹਿੱਣਤੋਂ 
ਚੇਰੇਚੇਾ
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੭.੫ ਭਿੰਮਸ਼ਰੇਤ ਭਿੰ�ੰਨਾ

ਇੱਕ ਤਂ ਵੱਡੱੀਆਂਂ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ
ਤੁੋਂਸਾਂ ਪੰਹਿੱਹਲਂ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ ਉੱਤੇੋਂ ਕੁੱ ਝਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਚੇ� ਹਿੱਨਂੂੰਤੋਂ ਕੀਤੋਂਾ ਸਾੀ। ਕੀ ਤੁੋਂਸਾਂ ਦੇਾਹਿੱਖਾਆ ਹਿੱਕ ਸਾਾਰੇੀਆਂ 
ਨੂੰੀਲੀਆਂ ਰੇੇਖਾਾਵੱਂ ਦਾੀ ਲ� ਬੱਾਈ ਇੱੱਕ ਤਂੋਂ ਘੱੱਟਾ ਸਾੀ ਅਤੇੋਂ ਸਾਾਰੇੀਆਂ ਕਾਲੀ ਰੇੇਖਾਾਵੱਂ ਦਾੀ ਲ� ਬੱਾਈ ੧ ਤਂੋਂ ਵੱੱਧ 
ਸਾੀ?

 ਉਹਨੂੰਂ ਸਾਾਰੇੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਲਖੋਾ ਹਿੱਜਾਂ� ਨਂੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਤੁੋਂਸਾਂ ਪੰਹਿੱਹਲਂ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ 'ਤੇੋਂ ਹਿੱਚੇ� ਹਿੱਨਂੂੰਤੋਂ ਕੀਤੋਂਾ ਸਾੀ। 
 ਹੁਣ, ਆਓ ਇੱਹਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਦੋਾ ਸਾ�ੰਹਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਸ਼ਾੇਣੀਬੱੱਧ ਕਰੇੀਏ: 

੧ ਇਕਾਈ ਤਂ ਘੱਟਾ ਲੰ�ਾਈ ੧ ਇਕਾਈ ਤਂ ਵੱਧ ਲੰ�ਾਈ

 ਕੀ ਤੁੋਂਸਾਂ ਹਿੱਧਆਨੂੰ ਹਿੱਦੱਾਤੋਂਾ ਹਿੱਕ ੧ ਤਂੋਂ ਵੱੱਧ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ ਕੁਝਾ ਸਾ�ਾਨੂੰਤੋਂਾਵੱਂ ਹਨੂੰ?

੧ ਇੱਕਾਈ ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇਾ ਸਾਾਹਿੱਰੇਆਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਅ� ਸ਼, ਹਰੇ ਤਂੋਂ ਛੋੋਟਾਾ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ, ਜਾਂਦਂਾ ਹਿੱਕ ੧ ਇੱਕਾਈ ਤਂੋਂ 

ਵੱੱਡਾਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਰੇ ਨੂੰਾਲਂ ਵੱੱਡਾਾ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ।

ਅਸਾਂ ਜਾਂਾਣਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ੩
੨ , ੫

੨  ਅਤੇੋਂ ੭
੨  ਸਾਾਰੇੇ ੧ ਇੱਕਾਈ ਤਂੋਂ ਵੱੱਡੇਾ ਹਨੂੰ। ਪੰਰੇ ਕੀ ਅਸਾਂ ਦੇਾਖਾ ਸਾਕਦੇਾ 

ਹਂ ਹਿੱਕ ਉਨਂੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਕ� ਨੂੰੀਆਂ ਪੰੰਰੇਨੂੰ ਇੱਕਾਈਆਂ ਹਨੂੰ?
੩
੨ = ੧

੨ + ੧
੨ + ੧

੨ = ੧ + ੧
੨

੫
੨ = ੧

੨ + ੧
੨ + ੧

੨ + ੧
੨ + ੧

੨ = ੨ + ੧
੨

�ੈਨੰੂੰ�  ਜਾਂਾਣਦਾੀ ਹਂ ਹਿੱਕ ੧੩ + ੧
੩ + ੧

੩ = ੩
੩ = ੧ ਹੈ। ਜੇਾਂ �ਂ ਇੱੱਕ ਹੋਰੇ ੧੩

ਜੋਾਂੜਾਦਾੀ ਹਂ, ਤੋਂਂ �ੈਨੰੂੰ�  ੧ ਇੱਕਾਈ ਤਂੋਂ ਵੱੱਧ ਹਿੱ�ਲਣਗੇਾ! ਇੱਸਾ ਲਈ, ੪੩ > ੧
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 ਆ ਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ
1.	  ੭

੨ ਵਿੱ�ਚ ਕਿੰ�ੰਨੀ ੀਆਂਂ ਪੂੂਰਨ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਹਨ ?

2.	 ੪
੩  ਅਤੇੇ ੭

੩  ਵਿੱ�ਚ ਕਿੰ�ੰਨੀ ੀਆਂਂ ਪੂੂਰਨ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਹਨ ? 

ਇੱੱਕ ਤਂੋਂ ਵੱੱਧ ਭਿੰ�ੰਨਾਂਂ ਨੂੰੰ�  ਮਿ�ਸ਼ਰਤ ਸੰੰਖਿ�ਆਵਾਂਂ ਵਜਂੋਂ ਲਿ�ਖਣਾਾ

		     ਅਸੀਂਂ ਦੇੇਖਿ�ਆ ਕਿ�: ੩
੨  = ੧ + ੧

੨

		    ਅਸੀਂਂ ਹੋੋਰ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਵੀੀ ਇਸੇੇ ਤਰ੍ਹਾਂ� ਲਿ�ਖ ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ। ਉਦਾਾਹਰਨ ਦੇੇ ਤੌੌਰ 'ਤੇੇ
	  		  ੪

੩  = ੧
੩  + ੧

੩  + ੧
੩  + ੧

੩  = ੧ + ੧
੩ .

               		   ੩ × ੧
੩  = ੧

 ਆ ਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ

੧. ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਵਿੱ�ਚਂੋਂ ਹਰੇੇਕ ਵਿੱ�ਚ ਪੂੂਰਨ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੀੀ ਸੰੰਖਿ� ਆ ਦਾਾ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਓ:

ਓ.  ੮
੩  		  ਅ.  ੧੧

੫  		  ੲ.  ੯
੪  

ਅਸੀਂਂ ਇਹ ਦੇੇਖਿ�ਆ

	 ੮
੩  = ੨ + ੨

੩  

ਭਿੰ�ੰਨ         ਮਿ�ਸ਼ਰਤ ਸੰੰਖਿ� ਆ

੨. ਕੀੀ ੧ ਤਂੋਂ ਵੱੱਡੇੇ ਸਾਾਰੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਅਜਿ�ਹੀੀਆਂਂ ਮਿ�ਸ਼ਰਤ ਸੰੰਖਿ� ਆਵਾਂਂ ਦੇੇ ਰੂੂਪ ਵਿੱ�ਚ ਲਿ�ਖਿ�ਆ ਜਾਾ ਸਕਦਾਾ 
ਹੈੈ?

ਇੱੱਕ ਮਿ�ਸ਼ਰਤ ਸੰੰਖਿ�ਆ ਜਾਂਂ ਮਿ�ਸ਼ਰਤ ਭਿੰ�ੰਨ ਇਸ ਵਿੱ�ਚ ਇੱੱਕ ਪੂੂਰਨ ਸੰੰਖਿ� ਆ ਹੁੰੰ� ਦੀੀ ਹੈੈ  
(ਜਿ�ਸ ਨੰੂੰ�  ਪੂੂਰਨ ਭਾਾਗ ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ) ਅਤੇੇ ਇੱੱਕ ਭਿੰ�ੰਨ  ਜੋੋ ੧ ਤਂੋਂ ਘੱੱਟ ਹੁੰੰ� ਦਾਾ ਹੈੈ (ਜਿ�ਸਨੰੂੰ�  ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ 
ਭਾਾਗ ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ)। 

3.	 ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੇੇ ਅੰੰਸ਼ਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਮਿ�ਸ਼ਰਤ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਵਜੋਂ ਲਿ�ਖੋੋ (ਉਦਾਾਹਰਨ ਲਈ, ੯
੨  = ੪ ੧

੨ ):

ਓ.  ੯
੨   	 ਅ.  ੯

੫   	 ੲ.  ੨੧
੧੯   	ਸ .  ੪੭

੯   	 ਹ.  ੧੨
੧੧   	 ਕ.  ੧੯

੬  

ਗਣਿ�ਤ 
ਚਰਚਾਾ

ਇਸ ਤਰ੍ਹਾਂ� ਇਸ ਸੰੰਖਿ� ਆ ਨੰੂੰ�  'ਦੋੋ ਅਤੇ ੇਦੋ ੋਤਿ�ਹਾਾਈ' ਵੀੀ ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ 

ਹੈ।ੈ ਅਸੀਂਂ ਇਸ ਨੰੂੰ�  ੨ ੨
੩  ਦੇ ੇਰੂੂਪ ਵਿੱ�ਚ ਵੀੀ ਲਿ�ਖਦੇ ੇਹਾਂਂ।
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ਕੀ ਅਸਾਂ ਇੱੱਕ ਹਿੱ�ਸ਼ਰੇਤੋਂ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ 
(ਹਿੱ�ਸ਼ਰੇਤੋਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ) ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਨੂੰਯੋ�ਤੋਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ 

ਵੱਜਂਾਂ ਹਿੱਲਖਾ ਸਾਕਦੇਾ ਹਂ?

ਹਂ! �ਂ ਇੱੱਕ ਹਿੱ�ਸ਼ਰੇਤੋਂ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਨੰੂੰ�  
ਹਿੱਨੂੰਯੋ�ਤੋਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਵੱਜਂਾਂ ਹਿੱਲਖਾਣ ਦਾਾ ਇੱੱਕ 

ਤੋਂਰੇੀਕਾ ਲੱਹਿੱ�ਆ!

ਜਾਂਯੋਾ: �ੈਨੰੂੰ�  ਪੰਤੋਂਾ ਹੈ ਜਾਂਦਂਾ �ੇਰੇੇ ਕੋਲ ੩ + ੩
੪  ਹੁ� ਦੇਾ ਹਨੂੰ, ਇੱਸਾਦਾਾ �ਤੋਂਲਬੱ ਹੈ ੧ + ੧ + ੧ + ੩

੪

੧ = ੧
੪ + ੧

੪ + ੧
੪ + ੧

੪

ਇੱਸਾ ਲਈ �ੈਨੰੂੰ�  ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ
( ੧

੪ + ੧
੪ + ੧

੪ + ੧
੪ ) + ( ੧

੪ + ੧
੪ + ੧

੪ + ੧
੪ ) + ( ੧

੪ + ੧
੪ + ੧

੪ + ੧
੪ ) + ( ੧

੪ + ੧
੪ + ੧

੪

) = ੧੫
੪

ਇੱਸਾ ਲਈ, (੪ × ੧
੪ ) + (੪ × ੧

੪ ) + (੪ × ੧
੪ ) + (੩ × ੧

੪ ) = ੧੫
੪

 ਆਂਓ ਪਤਾ ਲਗਾਈਏ
 ਹੇਠੀ ਹਿੱਲਖਾੀਆਂ ਹਿੱ�ਸ਼ਰੇਤੋਂ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆਵੱਂ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਵੱਜਂਾਂ ਹਿੱਲਖੋਾਃ

 ਓ. ੩ ੧
੪              ਅ. ੭ ੨

੩     ੲ. ੯ ੪
੯   

ਸਾ. ੩ ੧
੬   ਹ. ੨ ੩

੧੧   ਕ.  ੩ ੯
੧0

੭.੬ ਤੱੁਲ ਭਿੰ�ੰਨਾ

ਤੱੁਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਲੰ�ਾਈ ਲੱ�ਣਾ ਲਈ ਇੱਕ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਕੰਧ ਦੇੀ ਵਰੇਤਂ ਕਰੇਨਾਾ!
ਹਿੱਪੰਛੋਲੇ �ਾਗਾ ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ਤੁੋਂਸਾਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਦਾੀ ਵੱਰੇਤਂੋਂ ਕਰੇਦੇਾ ਹੋਏ ਵੱੱਖਾ-ਵੱੱਖਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਦਾਰੇਸਾਾਉਣ 
ਲਈ ਕਾਗਾਜ਼ �ੋਲਹਿੱਡਾ� ਗਾ ਦਾੀ ਵੱਰੇਤਂੋਂ ਕੀਤੋਂੀ ਸਾੀ। ਆਓ ਅਸਾਂ ਉਸਾੇ ਕਾਗਾਜ਼ ਦਾੀਆਂ ਪੱੰਟਾੀਆਂ ਨੂੰਾਲ ਕੁਝਾ 
ਹੋਰੇ ਗਾਤੋਂੀਹਿੱਵੱਧੀਆਂ ਕਰੇੀਏ।
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ਤੁੁਸੀਂਂ ਕੀੀ ਦੇੇਖਦੇ ਹੋੋ?

• ਕੀੀ ੧
੨  ਅਤੇੇ ੨

੪  ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਬਰਾਾਬਰ ਹੈੈ?

• ਕੀੀ ੨
੪  ਅਤੇੇ ੪

੮  ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਬਰਾਾਬਰ ਹੈੈ?

    ਅਸੀਂਂ ਇਹ ਕਹਿ� ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ ੧
੨  = ੨

੪  = ੪
੮ .

੧
੨

੨
੪

੪
੮

੧

ਇਹ 'ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨ ' ਹਨ ਜੋੋ ਇਕੋੋ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਨੰੂੰ�  ਦਰਸਾਾਉਂਦੇੇ ਹਨ, ਪਰ ਉਹ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ 
ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੇੇ ਰੂੂਪ ਵਿ�ਚ ਪ੍ਰਰਗਟ ਕੀੀਤੇੇ ਜਾਂਂਦੇੇ ਹਨ।

ਹੁੁਣ ਕਾਾਗਜ਼ ਦੀੀਆਂਂ ਪੱੱਟੀੀਆਂਂ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਕੇੇ, ਜਾਂਂਚ ਕਰੋੋ ਕਿ� ਕੀੀ ੧
੩  ਅਤੇੇ ੨

੬  ਬਰਾਾਬਰ ਭਿੰ�ੰਨ  ਹਨ 

ਜਾਂਂ ਨਹੀਂਂ?
ਹੇੇਠਾਂਂ ਦਿੱ�ਤੇੇ ਚਿੱ�ਤਰ ਵਿੱ�ਚ ਦਿੱ�ਤੀੀਆਂਂ ਗਈਆਂਂ ਅਜਿ�ਹੀੀਆਂਂ ਪੱੱਟੀੀਆਂਂ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਕੇ ਆਪਣੀੀ ਖੁੁਦ 

ਦੀੀ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਪੱੱਟੀੀ ਦੀੀ ਕੰੰ ਧ ਬਣਾਾਓ! 
 ਭਿੰ �ੰਨ  ਪੱੱਟੀੀ ਦੀੀ ਕੰੰ ਧ ਨੰੂੰ�  ਦੇੇਖਣ ਤਂੋਂ ਬਾਾਅਦ ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੇ ਪ੍ਰਰਸ਼ਨਾਂਂ ਦੇੇ ਉੱਤਰ ਦਿ�ਓ:

੧.	ਕੀ ੀ ੧
੨  ਅਤੇੇ ੩

੬ ਦੀੀ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਹੈੈ ਬਰਾਾਬਰ? 

੨.	 �ਕੀੀ ੨
੩  ਅਤੇੇ ੪

੬  ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨ  ਹੈੈ? 

ਕਿ�ਉਂ?

੩.	�  ੧
੬ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਦੇੇ ਕਿੰ�ੰਨੇ  ਟੁੁਕੜਿ�ਆਂਂ ਤੋਂਂ  

੧
੨  ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਹੋੋਵੇੇਗੀੀ ?

੪.	�  ੧
੬  ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਦੇੇ ਕਿੰ�ੰਨੇ  ਟੁੁਕੜਿ�ਆਂਂ ਤੋਂਂ 

੧
੩  ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਹੋੋਵੇੇਗੀੀ?

੧ ਯੂੂਨਿ�ਟ

੧
੬

੨
੬

੩
੬

੪
੬

੫
੬

੬
੬

੧
੫

੨
੫

੩
੫

੪
੫

੫
੫

੧
੪

੨
੪

੩
੪

੪
੪

੧
੩

੨
੩

੩
੩

੧
੨

੨
੨



ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ

165

ਅਸਾਂ ਇੱਸਾ ਢ� ਗਾ ਨੂੰਾਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ  ੧
੧0 ਵੱਾਲੀ ਇੱੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਪੱੰਟਾੀ ਦਾੀ ਕ� ਧ ਬੱਣਾ ਸਾਕਦੇਾ ਹਂ। 

(ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਦਾੀ ਕ� ਧ ਨੰੂੰ�  ਇੱਸਾ ਪੁੰਸਾਤੋਂਕ ਦੇਾ ਅ� ਤੋਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਦੱਾਤੋਂਾ ਹਿੱਗਾਆ ਹੈ)

੧ ਯੋੰਹਿੱਨੂੰਟਾ
੧
੨

੧
੩

੧
੪

੧
੫

੧
੬

੧
੭

੧
੮

੧
੯

੧
੧0

੨
੧0

੩
੧0

੪
੧0

੫
੧0

੬
੧0

੭
੧0

੮
੧0

੯
੧0

੧0
੧0

੨
੯

੩
੯

੪
੯

੫
੯

੬
੯

੭
੯

੮
੯

੯
੯

੨
੮

੩
੮

੪
੮

੫
੮

੬
੮

੭
੮

੮
੮

੨
੭

੩
੭

੪
੭

੫
੭

੬
੭

੧
੭

੨
੬

੩
੬

੪
੬

੫
੬

੬
੬

੨
੫

੩
੫

੪
੫

੫
੫

੨
੪

੩
੪

੪
੪

੨
੩

੩
੩

੨
੨

 ਆਂਓ ਪਤਾ ਲਗਾਈਏ

 ੧. ਕੀ  ੩
੬ , ੪

੮ , ੫
੧0  ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਨੂੰ? ਹਿੱਕਉਂ?

 ੨.  ੨
੬  ਦੇਾ ਲਈ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱਲਖੋਾ ।

 ੩. ੪
੬ =  =  =  = ............ (ਹਿੱਜਾਂ� ਨੂੰਾ ਸਾ� �ਵੱ ਹੋ ਸਾਕੇ ਹਿੱਲਖੋਾ)

ਸਮਾਨਾ �ਾਗ ਦੇੀ ਵਰੇਤਂ ਕਰੇਕੇ ਤੱੁਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਨੰੂਾ ਸਮਝਣਾਾ
ਇੱੱਕ ਰੋੇਟਾੀ ਚੇਾਰੇ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਦੁਾਆਰੇਾ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਹਿੱਗਾਆ। ਹਰੇੇਕ 
ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਰੋੇਟਾੀ ਦਾਾ ਹਿੱਕ� ਨੂੰਾ �ਾਗਾ ਹਿੱ�ਹਿੱਲਆ? 

ਨੂੰਾਲ ਲੱਗਾਦਾਾ ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਚੇਾਰੇ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਇੱੱਕ ਰੋੇਟਾੀ ਦਾੀ ਵੱ� ਡਾ ਨੰੂੰ�  
ਦਾਰੇਸਾਾਉਂਦਾਾ ਹੈ ।

ਹਰੇ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਰੋੇਟਾੀ ਦਾਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ੧
੪

ਹੈ।

ਚੇਾਰਂੇ �ਾਗਾ ਇੱੱਕ ਦੰਾਜੇਾਂ ਦੇਾ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ 
ਹੋਣੇ ਚੇਾਹੀਦੇਾ ਹਨੂੰ!
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ਤੁੋਂਸਾਂ ਇੱਸਾ ਘੱਟਾਨੂੰਾ ਨੰੂੰ�  �ਾਗਾ ਹਿੱਵੱਧੀ, ਜੋਾਂੜਾ ਹਿੱਵੱਧੀ ਅਤੇੋਂ ਗੁਾਣਾ ਹਿੱਵੱਧੀਆਂ ਰੇਾਹਂ ਵੱੀ ਪੰਾਗਾਟਾ ਕਰੇ ਸਾਕਦੇਾ 
ਹੋ। 

�ਾਗਾ ਹਿੱਵੱਧੀ ਹੈ  ੧ ÷ ੪ = ੧
੪

ਜੋਾਂੜਾ ਹਿੱਵੱਧੀ ਹੈ ੧ = ੧
੪ + ੧

੪ + ੧
੪ + ੧

੪

ਗੁਾਣਾ ਹਿੱਵੱਧੀ ਹੈ ੧ = ੪ × ੧
੪

ਆਂਓ ਪਤਾ ਲਗਾਈਏ
1. ਹਿੱਤੋਂ� ਨੂੰ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ਚੇਾਰੇ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਨੰੂੰ�  ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆ ਗਾਈਆਂ ਹਨੂੰ। ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱ� ਡਾ ਹਿੱਦਾਖਾਾਓ ਅਤੇੋਂ 

ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਕ� ਨੂੰਾ �ਾਗਾ ਹਿੱ�ਹਿੱਲਆ ਹੈ, ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਲਖੋਾ। ਨੂੰਾਲ ਹੀ, ਸਾ� ਬੱ� ਹਿੱਧਤੋਂ �ਾਗਾ ਹਿੱਵੱਧੀ, ਜੋਾਂੜਾ 
ਹਿੱਵੱਧੀ, ਅਤੇੋਂ ਗੁਾਣਾ ਹਿੱਵੱਧੀ ਹਿੱਲਖੋਾ।

ਹਰੇ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਰੋੇਟਾੀ ਦਾਾ ______ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱ�ਲਦਾਾ ਹੈ।  

�ਾਗਾ ਹਿੱਵੱਧੀ: 

ਜੋਾਂੜਾ ਹਿੱਵੱਧੀ : 

ਗੁਾਣਾ ਹਿੱਵੱਧੀ:

ਆਪੰਣੇ ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਅਤੇੋਂ ਉੱਤੋਂਰੇਂ ਦਾੀ ਤੁੋਂਲਨੂੰਾ ਆਪੰਣੇ ਸਾਹਿੱਹਪੰਾਠੀੀਆਂ ਨੂੰਾਲ ਕਰੋੇ!

2.  ਇੱਹ ਦਾਰੇਸਾਾਉਣ ਲਈ ਇੱੱਕ ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਬੱਣਾਓ ਹਿੱਕ ਜਾਂਦਂਾ ੨ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ੪ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀ 
ਜਾਂਂਦਾੀ ਹੈ ਤੋਂਂ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਕ� ਨੂੰਾ �ਾਗਾ ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ। ਨੂੰਾਲ ਹੀ, ਸਾ� ਬੱ� ਹਿੱਧਤੋਂ �ਾਗਾ ਹਿੱਵੱਧੀ, ਜੋਾਂੜਾ 
ਹਿੱਵੱਧੀ, ਅਤੇੋਂ ਗੁਾਣਾ ਹਿੱਵੱਧੀ ਹਿੱਲਖੋਾ।

3. ਅਹਿੱਨੂੰਲ ਇੱੱਕ ਸਾ�ੰਹ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਸਾੀ ਹਿੱਜੱਾਂਥੇਾਂ ੨ ਕੇਕਂ ਨੰੂੰ�  ੫ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆਂ ਹਿੱਗਾਆ । ਅਹਿੱਨੂੰਲ 
ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਕ� ਨੂੰਾ ਕੇਕ ਹਿੱ�ਲੇਗਾਾ?

ਜੇਾਂ ਅਸਾਂ ਅਹਿੱਜਾਂਹੇ ਦੋਾ ਸਾ�ੰਹਂ ਨੰੂੰ�  ਇੱਕੱਠੇੀ ਰੱੇਖਾਦੇਾ ਹਂ 
ਤੋਂਂ ਕੀ ਹੋਵੱੇਗਾਾ? ਇੱੱਕ ਸਾ�ੰਹ ਹਿੱਜੱਾਂਥੇਾਂ ੨ ਕੇਕਂ ਨੰੂੰ�  
੫ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ, 
ਅਤੇੋਂ ਦੰਾਜਾਂਾ ਸਾ�ੰਹ ਹਿੱਜਾਂਸਾ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ੪ ਕੇਕ ਅਤੇੋਂ ੧0 

ਬੱੱਚੇੇ ਹਨੂੰ ।

ਹੁਣ, ਜੇਾਂ �ੇਰੇੇ ਸਾ�ੰਹ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ੧0 ਬੱੱਚੇੇ ਹਨੂੰ, 
ਤੋਂਂ �ੈਨੰੂੰ�  ਹਿੱਕ� ਨੇੂੰ ਕੇਕਂ ਦਾੀ ਲੋੜਾ ਪੰਵੱੇਗਾੀ ਤੋਂਂ 
ਜੋਾਂ ਹਰੇੇਕ ਨੰੂੰ�  ਅਹਿੱਨੂੰਲ ਦੇਾ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਕੇਕ 

ਹਿੱ�ਲ ਸਾਕੇ?
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ਆਓ ਅਸਾਂ ਹੇਠੀ ਹਿੱਲਖਾੀਆਂ ਸਾਹਿੱਥਾਂਤੋਂੀਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਦੇਾ ਹਿੱਹੱਹਿੱਸਾਆਂ ਦਾੀ ਜਾਂਂਚੇ ਕਰੇੀਏ।
• ੧ ਰੋੇਟਾੀ ੨ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀ ਗਾਈ ਹੈ।
• ੨ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ੪ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆਂ ਗਾਈਆਂ ਹਨੂੰ। 
• ੩ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ੬ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆਂ ਗਾਈਆਂ ਹਨੂੰ।

ਆਓ ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਬੱਣਾਈਏ ਅਤੇੋਂ ਇੱਸਾ ਨੰੂੰ�  ਸਾਂਝਾਾ ਕਰੇੀਏ !
 ਕੀ ਤੁੋਂਸਾਂ ਦੇਾਹਿੱਖਾਆ ਹੈ ਹਿੱਕ ਹਰੇੇਕ ਸਾਹਿੱਥਾਂਤੋਂੀ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਰੇ ਬੱੱਚੇੇ ਦਾਾ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਇੱੱਕੋ ਹਿੱਜਾਂਹਾ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ? ਇੱਸਾ 
ਲਈ, ਅਸਾਂ ਕਹਿੱਹ ਸਾਕਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ੧

੨ = ੨
੪ = ੩

੬ .

ਇੱਸਾ ਤੋਂਰਂੇਂ, ਇੱਨਂੂੰਂ ਦੋਾਵੱਂ ਸਾਹਿੱਥਾਂਤੋਂੀਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ 
ਦਾਾ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਇੱੱਕ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹੈ!

ਇੱਸਾ ਲਈ, ੨
੫ = ੪

੧0!

ਸਮੂ� ੧

ਸਮੂ� ੨

ਹਿੱਜਾਂਨਂੂੰਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਦੇਾ �ਾਗਾ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਹੁ� ਦੇਾ ਹਨੂੰ, ਉਹਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ‘ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ’ ਹਿੱਕਹਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ।

੧ ਰੋੇਟਾੀ ੨ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ 

ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀ ਗਾਈ ਹੈ 
੨ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ੪ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ 
ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆ ਗਾਈਆਂ ਹਨੂੰ 

੩ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ੬ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ 
ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆ ਗਾਈਆਂ ਹਨੂੰ

੧
੨

੧
੨

੨
੪

੨
੪

੨
੪

੨
੪

੩
੬

੩
੬

੩
੬

੩
੬

੩
੬

੩
੬
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ਇੱਸਾ ਲਈ, ੧
੨  , ੨

੪  ਅਤੇੋਂ ੩
੬  ਸਾਾਰੇੇ ਤੱੁਲ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਹਨੂੰ।

੧
੨ ਦੇਾ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਕੁਝਾ ਹੋਰੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਲੱ�ੋ । ਉਨਂੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਇੱਨਂੂੰਂ ਡੱਾਹਿੱਬੱਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਲਖੋਾ:       

         

ਹੇਠੀਂ ਹਿੱਦਾਖਾਾਈਆਂ ਗਾਈਆਂ ਸਾਹਿੱਥਾਂਤੋਂੀਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ਨੰੂੰ�  ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡੋਾ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਦਾਾ ਹਿੱਹੱਸਾਾ 
ਹਿੱਲਖੋਾ। ਕੀ ਇੱਹਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇਂ ਹਰੇੇਕ ਸਾਹਿੱਥਾਂਤੋਂੀ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਰੇ ਬੱੱਚੇੇ ਦਾਾ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਇੱੱਕੋ ਹਿੱਜਾਂਹੇ ਹੈ? ਹਿੱਕਉਂ?

  ਆਂਓ ਪਤਾ ਲਗਾਈਏ
 ਗੁਾ� � ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਲੱ�ੋ:

ਓ.  ੫ ਗਾਲਾਸਾ ਜੰਾਂਸਾ ੪ ਦੋਾਸਾਤੋਂਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ, ਇੱਹ ੮ ਦੋਾਸਾਤੋਂਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ 
ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡੇਾ ਗਾਏ  ___ ਗਾਲਾਸਾ ਜੰਾਂਸਾ ਦੇਾ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹੈ।   

  ਇੱਸਾ ਲਈ, ੫
੪ = ੮

ਅ.  ੪ ਹਿੱਕਲੋ ਆਲੰ ਨੰੂੰ�  ੩ ਥੈਾਂਹਿੱਲਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ �ਹਿੱਰੇਆ ਹਿੱਗਾਆ ਹੈ। ਇੱਸਾੇ ਤੋਂਰਂੇਂ ਹੀ 

੧੨ ਹਿੱਕਲੋ ਆਲੰਆਂ ਨੰੂੰ�  ਸਾ�ਾਨੂੰ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ �ਰੇਨੂੰ ਲਈ ___ ਥੈਾਂਹਿੱਲਆਂ ਦਾੀ ਜਾਂਰੰੇਰੇਤੋਂ 

ਹੋਵੱੇਗਾੀ। 

 ਇੱਸਾ ਲਈ, ੪
੩ = ੧੨

ਕੀ ਤੁੋਂਸਾਂ ਇੱਹਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇਂ ਹਰੇੇਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਦੇਾ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ ਸਾ� ਬੱ� ਧ ਬੱਾਰੇੇ ਕੁਝਾ 
ਹਿੱਧਆਨੂੰ ਹਿੱਦੱਾਤੋਂਾ ?

੨ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ਨੰੂੰ�  ੩ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ 
ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ 

੪ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ਨੰੂੰ�  ੬ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ 

ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ 

੬ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ਨੰੂੰ�  ੯ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ 

ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ 

੨
੩

੨
੩

੨
੩

੨
੩  ਹਿੱ��ਨੂੰ  ੪

੬  ਦਾਾ ਸਾਰੇਲ ਰੰੇਪੰ ਵੱੀ ਕਹਿੱਹਲਾਉਂਦਾਾ ਹੈ।  ਨੂੰਾਲ ਹੀ ਇੱਹ ੬
੯  ਵੱੀ ਸਾਰੇਲ ਰੰੇਪੰ ਹੈ ।

ਗਾਹਿੱਣਤੋਂ 
ਚੇਰੇਚੇਾ
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ੲ.    ੫ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ੭ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆਂ ਗਾਈਆਂ ਅਤੇੋਂ ____ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਦੇਾ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ 
ਵੱ� ਡਾੀਆ ਗਾਈਆ _____ ਰੋੇਟਾੀਆਂ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਹੋਣਗਾੀਆਂ । 

 ਇੱਸਾ ਲਈ, ੭
੫ =

 ਹਿੱਕਹੜੇਾ ਸਾ�ੰਹ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਵੱੱਧ ਗੱਾਚੇਕ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ ?

੧ ਗੱਾਚੇਕ ਨੰੂੰ�  ੨ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਾਵੱੇ ਜਾਂਂ ੫ ਗੱਾਚੇਕਂ ਨੰੂੰ�  ੮ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ  
ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਾਵੱੇ ।

�ੁਕਤੋਂਾ: ਇੱਸਾ ਲਈ, ਸਾਾਨੰੂੰ�  ੧
੨  ਅਤੇੋਂ ੫

੮ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ ਤੁੋਂਲਨੂੰਾ ਕਰੇਨੂੰੀ ਚੇਾਹੀਦਾੀ ਹੈ। ਹਿੱਕਹੜਾਾ ਹਿੱਜਾਂਆਦਾਾ ਹੈ?

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�: ਠੀੀਕ ਹੈ, ਅਸਾਂ ਇੱਹ ਦੇਾਹਿੱਖਾਆ ਹਿੱਕ ੧
੨ = ੪

੮  ਹੈ ; ਅਤੇੋਂ ਸਾਪੱੰਸ਼ਟਾ ਤੌੋਂਰੇ 'ਤੇੋਂ ੪
੮ < ੫

੮
 ।  ਇੱਸਾ 

ਲਈ, ਉਹ ਬੱੱਚੇੇ ਹਿੱਜਾਂਨਂੂੰਂ ਲਈ ੫ ਗੱਾਚੇਕਂ ਨੰੂੰ�  ੮ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ ਤੋਂਂ ਉਨਂੂੰਂ  
ਨੰੂੰ�  ਉਨਂੂੰਂ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਨੂੰਾਲਂ ਹਿੱਜਾਂਆਦਾਾ ਹਿੱ�ਲੇਗਾਾ, ਹਿੱਜਾਂ� ਨਂੂੰਂ ਲਈ ੧ ਗੱਾਚੇਕ ਨੰੂੰ�  ੨ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ 
ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਹਿੱਗਾਆ ਹੈ। ਦੰਾਜੇਾਂ ਸਾ�ੰਹ ਦੇਾ ਹਰੇ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�   ਵੱੱਧ ਗੱਾਚੇਕ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ  ।

 ਹੇਠੀ ਹਿੱਲਖੇਾ ਸਾ�ੰਹਂ ਬੱਾਰੇੇ ਕੀ ਕਹੋਗੇਾ? ਹਿੱਕਸਾ ਸਾ�ੰਹ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਜ਼ਆਦਾਾ ਗੱਾਚੇਕ
ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ?
੧ ਗੱਾਚੇਕ ਨੰੂੰ�  ੨ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਾਵੱੇ ਜਾਂਂ ੪ ਗੱਾਚੇਕਂ ਨੰੂੰ�  ੭ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ
ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਾਵੱੇ ।
ਸ਼ਬੱਨੂੰ�: ਇੱਸਾ ਵੱਾਰੇ ਹਿੱਕਸਾ ਸਾ�ੰਹ ਦੇਾ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਜ਼ਆਦਾਾ ਗੱਾਚੇਕ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ? 

�ੁਕਤੋਂਾ: ਸਾਾਨੰੂੰ�  ੧
੭  ਅਤੇੋਂ ੪

੭  ਦਾੀ ਤੁੋਂਲਨੂੰਾ ਕਰੇਨੂੰੀ ਚੇਾਹੀਦਾੀ ਹੈ

ਹੁਣ
੧ × ੪
੨ × ੪ = ੪

੮ ਇੱਸਾ ਲਈ, ੧
੨ = ੪

੮

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�: ਪੰਰੇ ਤੁੋਂਸਾਂ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਨੰੂੰ�  ਦੁਾਬੱਾਰੇਾ ੪ ਨੂੰਾਲ ਹਿੱਕਉਂ ਗੁਾਣਾ ਕੀਤੋਂਾ?

�ੁਕਤੋਂਾ: ਤੁੋਂਸਾਂ ਦੇਾਖੋਾਗੇਾ!

ਜਾਂਦਂਾ ੪ ਗੱਾਚੇਕਂ ਨੰੂੰ�  ੭ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ, ਤੋਂਂ ਹਰੇੇਕ ਨੰੂੰ�  ੪
੭

ਗੱਾਚੇਕ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ। ਜਾਂਦਂਾ ੪ ਗੱਾਚੇਕਂ ਨੰੂੰ�  ੮ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ, 
ਹਰੇੇਕ ਨੰੂੰ�   ੪

੮ ਗੱਾਚੇਕ ਹਿੱ�ਲੇਗਾੀ। ਇੱਸਾ ਲਈ ੪੭ > ੪
੮.
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�� ਨੂੰ ਲਓ ਹਿੱਕ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ ਇੱੱਕੋ ਹਿੱਜਾਂਹੀ ਰੱੇਖਾੀ ਜਾਂਂਦਾੀ ਹੈ, ਪੰਰੇ ਵੱ� ਡਾੀਆਂ ਜਾਂਾ ਰੇਹੀਆਂ 
ਇੱਕਾਈਆਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ ਵੱਧਾ ਹਿੱਦੱਾਤੋਂੀ ਜਾਂਂਦਾੀ ਹੈ? ਹੁਣ ਤੋਂੁਸਾਂ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱ�ਲਣ ਵੱਾਲੇ ਹਿੱਹੱਸਾੇ ਬੱਾਰੇੇ ਕੀ 

ਕਹੋਗਾੇ? ਹਿੱਕਉਂ? ਚੇਰੇਚੇਾ ਕਰੇੋ ਹਿੱਕ ਤੋਂੁਹਾਡਾਾ ਤੋਂਰੇਕ ਹਿੱਕਵੱਂ ਸਾਪੱੰਸ਼ਟਾ ਕਰੇਦਾਾ ਹੈ ਹਿੱਕ ੧
੫ < ੨

੫ , ੩
੭ < ੪

੭ ਅਤੋਂੇ 

੧
੨ < ੫

੮

ਹੁਣ, �ੈਸਾਲਾ ਕਰੋੇ ਹਿੱਕ ਦੋਾਵੱਂ ਸਾ�ੰਹਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇਂ ਹਿੱਕਸਾ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਰੇੇਕ ਬੱੱਚੇੇ ਨੰੂੰ�  ਵੱੱਡਾਾ ਹਿੱਹੱਸਾਾ 
ਹਿੱ�ਲੇਗਾਾ: 

ਸਮੂ� ੧:  ੩ ਗਾਲਾਸਾ  ਗਾ� ਨੇੂੰ ਦੇਾ ਰੇਸਾ ਨੰੂੰ�  ੪ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਹਿੱਗਾਆ। 
ਸਮੂ� ੨:  ੭ ਗਾਲਾਸਾ ਗਾ� ਨੇੂੰ ਦੇਾ ਰੇਸਾ ਨੰੂੰ�  ੧0 ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਹਿੱਗਾਆ। 

ਸਮੂ� ੧:  ੪ ਗਾਲਾਸਾ ਗਾ� ਨੇੂੰ ਦੇਾ ਰੇਸਾ ਨੰੂੰ�  ੭ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਹਿੱਗਾਆ। 
ਸਮੂ� ੨:  ੫ ਗਾਲਾਸਾ ਗਾ� ਨੇੂੰ  ਦੇਾ ਰੇਸਾ ਨੰੂੰ�  ੭ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਹਿੱਗਾਆ।

ਹਿੱਕਹੜੇਾ ਸਾ�ਹੰਂ ਦਾੀ ਤੁੋਂਲਨੂੰਾ ਕਰੇਨੂੰਾ ਸਾਖੌਾਾ ਹੈ? ਹਿੱਕਉਂ? 

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�: ਪੰਹਿੱਹਲੇ ਦੋਾ ਸਾ�ੰਹਂ ਦਾੀ ਤੁੋਂਲਨੂੰਾ ਕਰੇਨੂੰ ਲਈ, ਸਾਾਨੰੂੰ�  
ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ੩

੪  ਅਤੇੋਂ ੭
੧0 ਦੇਾ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਲੱ�ਣੇ ਪੈੰਣਗੇਾ 

�ੁਕਤੋਂਾ: ਕੀ ਇੱਸਾ ਤੋਂਰਂੇਂ  ੬
੮ = ੩

੪  ਅਤੇੋਂ ੨੧
੩0 = ੭

੧0?

ਗਾਹਿੱਣਤੋਂ 
ਚੇਰੇਚੇਾ

  ਜੇਾਂ ਵੱ�ਡਾੀਆਂ ਜਾਂਾਣ ਵੱਾਲੀਆਂ ਇੱਕਾਈਆਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ 
ਇੱੱਕ ੋਹਿੱਜਾਂਹੀ ਹੈ, ਪੰਰੇ ਹਿੱਜਾਂਨਂੂੰਂ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਇੱਕਾਈਆਂ 
ਵੱ�ਡਾੀਆਂ ਜਾਂਾ ਰੇਹੀਆਂ ਹਨੂੰ, ਉਨਂੂੰਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ ਵੱਧੇਰੇੇ ਹੈ, 
ਤੋਂਂ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਘੱੱਟਾ ਹੋਵੱਗੇਾਾ।

ਇੱਸਾ ਲਈ, ੪੭ > ੪
੮ ਅਤੋਂੇ ੪੮ = ੧

੨ , ਇੱਸਾ ਲਈ ੪੭ > ੧
੨.

ਹੁਣ �ਂ ਸਾ�ਝਾ ਗਾਈ ਹਿੱਕ ਤੋਂੁਸਾਂ ਅ� ਸ਼ ਅਤੋਂੇ ਹਰੇ ਨੰੂੰ�  ੪ ਨੂੰਾਲ 
ਗਾੁਣਾ ਹਿੱਕਉਂ ਕੀਤੋਂਾ।

ਜਾਂਦਂਾ ਬੱੱਹਿੱਚੇਆਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ ਇੱਕੋ ਹਿੱਜਾਂਹੀ 
ਹੁ� ਦਾੀ ਹੈ, ਤੋਂਂ ਤੁੋਂਲਨੂੰਾ ਕਰੇਨੂੰਾ ਸਾੌਖਾਾ ਹੁ� ਦਾਾ 

ਹੈ, ਹੈ ਨੂੰਾ? 
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ਸ਼ਬੱਨੂੰ�:  ਇੱੱਕ ਸ਼ਰੇਤੋਂ ਹੈ। ਦਾੋਵੱਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਲਈ ਵੱਰੇਤੋਂੀ ਗਾਈ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹੋਣੀਆਂ 

ਚੇਾਹੀਦਾੀਆਂ ਹਨੂੰ! ਹਿੱਜਾਂਵੱਂ ਹਿੱਕ ੨੬ ਅਤੋਂੇ ੩੬ ਦਾੋਵੱਂ ਇੱੱਕੋ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ  ੧੬ ਦਾੀ ਵੱਰੇਤੋਂਂ ਕਰੇਦਾੇ 

ਹਨੂੰ (ਅਰੇਥਾਂਾਤੋਂ, ਹਰੇ ਇੱਕੋ ਹਿੱਜਾਂਹੇ ਹਨੂੰ)। ਪੰਰੇ ੬੮ ਅਤੋਂੇ ੨੧
੩0 ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ ਸਾ�ਾਨੂੰ 

ਨੂੰਹਂ ਹੈ (ਉਨਂੂੰਂ ਦਾੇ ਵੱੱਖਾੋ ਵੱੱਖਾਰੇੇ ਹਰੇ ਹਨੂੰ)। 
�ੁਕਤੋਂਾ: ਠੀੀਕ ਹੈ, ਤੋਂਂ ਆਓ ਹੁਣ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਬੱਣਾਉਣਾ ਸ਼ੁਰੰੇ ਕਰੇੀਏ : 

   ੩੪  =  ੬੮  =  ੯
੧੨  =  ੧੨

੧੬   =  ੧੫
੨0 … ਪੰਰੇ �ਂ ਕਦਂਾ ਰੁੇਕਂ? 

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�: ਸਾ�ਝਾ ਗਾਈ! ਹਿੱਕਵੱਂ ਰੇਹੇਗਾਾ ਜੇਾਂਕਰੇ ਅਸਾਂ ੪ × ੧0 = ੪0 ਤੱੋਂਕ ਹਿੱਲਖਾਦੇਾ ਹਂ। 

�ੁਕਤੋਂਾ:  ਤੁੋਂਹਾਡਾਾ �ਤੋਂਲਬੱ ਦੋਾ ਹਰੇਂ ਦਾਾ ਗੁਾਣਨੂੰਫ਼ਲ ? 
ਬੱਹੁਤੋਂ ਵੱਧੀਆ!

  ਸਾਾਡੇਾ ਕੋਲ ੩੪ ਅਤੇੋਂ  ੭
੧0 ਹੈ ।  ਦੋਾਨੂੰ�  ਹਰੇਂ (੪ ਅਤੇੋਂ ੧0) ਦਾਾ ਗੁਾਣਨੂੰ�ਲ ੪0 ਹੈ।

  ੩
੪ = ੬

੮ = ੯
੧੨ = ੧੨

੧੬ = ੧੫
੨0 = ੧੮

੨੪ = … = ੨੭
੩੬ = ੩0

੪0 .

੭
੧0 = ੧੪

੨0 = ੨੧
੩0 = ੨੮

੪0

ਪੰਰੇ ਹਿੱਧਆਨੂੰ ਹਿੱਦਾਓ ਹਿੱਕ 
੧੫
੨0 ਅਤੇੋਂ 

੧੪
੨0 ਦੇਾ ਹਰੇ ਵੱੀ ਸਾ�ਾਨੂੰ 

ਸਾੀ! 

ਹਂ! ਸਾਾਨੰੂੰ�  ਹਿੱਸਾਰੇ� ਹਰੇੇਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਲਈ ਇੱੱਕੋ 
ਹਿੱਜਾਂਹੀਆਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ 

ਕਰੇਨੂੰ ਦਾੀ ਲੋੜਾ ਸਾੀ।

ਸ਼ਬੱਨੂੰ�:  ਇੱਸਾ ਲਈ,  ੩੪ ਅਤੇੋਂ ੭
੧0 ਦੇਾ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ (ਇੱੱਕੋ ਹਰੇ) ਦੇਾ ਨੂੰਾਲ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ  

੩0
੪0  ਅਤੇੋਂ  ੨੮

੪0, ਜਾਂਂ ੧੫
੨0 ਅਤੇੋਂ ੧੪

੨0 ਹਨੂੰ।

    ਹਿੱਕਉਂਹਿੱਕ ਸਾਪੰਸ਼ਟਾ ਤੌੋਂਰੇ 'ਤੇੋਂ ੩0
੪0 > ੨੮

੪0, ਅਸਾਂ ਹਿੱਸੱਾਟਾਾ ਕੱਢਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ੩
੪ > ੭

੧0

ਉਦਂਾ ਤੱੋਂਕ ਹਿੱਲਖਾਂਗੇਾ ਜਾਂਦਂਾ ਤੱੋਂਕ ਹਰੇ 
੪0 ਤੱੋਂਕ ਨੂੰਹਂ ਪੰਹੁ� ਚੇ ਜਾਂਂਦੇਾ।
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ਹਿੱਦੱਾਤੇੋਂ ਗਾਏ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਜੋਾਂਹਿੱੜਾਆਂ ਲਈ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਲੱ�ੋ, ਹਿੱਜਾਂਸਾ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਇੱੱਕੋ ਸਾ�ਾਨੂੰ 
ਹੋਣ।

ਓ. ੭੨ ਅਤੇੋਂ ੩੫ ਅ. ੮੩ ਅਤੇੋਂ ੫੬ ੲ. ੩੪ ਅਤੇੋਂ ੩੫ ਸਾ. ੬੭ ਅਤੇੋਂ ੮੫

ਹ. ੯੪ ਅਤੇੋਂ ੫੨ ਕ. ੧
੧0 ਅਤੇੋਂ ੨੯ ਖਾ. ੮੩ ਅਤੇੋਂ  ੧੧

੪ ਗਾ. ੧੩
੬  ਅਤੇੋਂ ੧੯

ਇੱਕ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਨੰੂਾ ਸਰੇਲ ਰੂੇਪ ਭਿੰਵੱ� ਦੇਰੇਸਾਉਣਾਾ
ਹਿੱਕਸਾੇ ਵੱੀ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ਜੇਾਂਕਰੇ ਇੱਸਾ ਦੇਾ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ੧ ਨੰੂੰ�  ਛੱੋਡਾ ਕੇ ਕੋਈ ਸਾਂਝਾਾ ਕਾਰੇਕ ਨੂੰਹਂ 
ਹੈ, ਤੋਂਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਸ� ਤਂ ਘੱਟਾ ਰੂੇਪ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਜਾਂਂ ਇੱਸਾ ਦੇਾ ਸਰੇਲ ਰੂੇਪ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਕਹਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ। ਦੰਾਜੇਾਂ ਸ਼ਬੱਦਾਂ 
ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ਇੱੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਘੱੱਟਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਕਹਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ ਜੇਾਂਕਰੇ ਇੱਸਾਦਾਾ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਹਿੱਜਾਂ� ਨੂੰਾ 
ਸਾ� �ਵੱ ਹੋ ਸਾਕੇ ਛੋੋਟੇਾ ਹੁ� ਦੇਾ ਹਨੂੰ।

ਹਿੱਕਸਾੇ ਵੱੀ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਲੱ� ਕੇ ਸਾ� ਤਂੋਂ ਘੱੱਟਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਦਾਰੇਸਾਾਇੱਆ ਜਾਂਾ ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ 
ਹਿੱਜਾਂਸਾਦਾਾ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਹਿੱਜਾਂ� ਨੂੰਾ ਸਾ� �ਵੱ ਹੋ ਸਾਕੇ ਛੋੋਟੇਾ ਹੁ� ਦੇਾ ਹਨੂੰ। 

ਆਓ ਦੇਾਖਾੀਏ ਹਿੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਘੱੱਟਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਕਵੱਂ ਪੰਾਗਾਟਾ ਕਰੇਨੂੰਾ ਹੈ। 

ਉਦੇਾ�ਰੇਨਾ: ਕੀ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ੧੬
੨0 ਸਾ� ਤਂੋਂ ਘੱੱਟਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹੈ? ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ੪, ੧੬ ਅਤੇੋਂ ੨0 ਦਾਾ ਸਾਂਝਾਾ ਗੁਾਣਨੂੰਖਾ� ਡਾ 

ਹੈ। ਆਓ ਹੁਣ ੧੬
੨0 ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਘੱੱਟਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਦਾਰੇਸਾਾਈਏ । 

ਅਸਾਂ ਜਾਂਾਣਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ੧੬ (ਅ� ਸ਼) ਅਤੇੋਂ ੨0 (ਹਰੇ) ਦੋਾਵੱਂ ੪ ਨੂੰਾਲ ਵੱ� ਡੇਾ ਜਾਂਾ ਸਾਕਦੇਾ ਹਨੂੰ।

ਇੱਸਾ ਲਈ, ੧੬ ÷ ੪
੨0 ÷ ੪ = ੪

੫   

ਹੁਣ, ੪ ਅਤੇੋਂ ੫ ਦੇਾ ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ ਕੋਈ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਗੁਾਣਨੂੰਖਾ� ਡਾ ਨੂੰਹਂ ਹੈ। ਇੱਸਾ ਲਈ, ੧੬
੨0 ਦਾਾ ਸਾ� ਤਂੋਂ ਛੋੋਟਾਾ 

ਰੰੇਪੰ ੪੫ ਹੈ। ਇੱਸਾ ਲਈ, ੪੫ ਨੰੂੰ�  ੧੬
੨0 ਦਾਾ ਸਾ� ਤਂੋਂ ਸਾਰੇਲ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਕਹਾ ਜਾਂਾ ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ  ਹਿੱਕਉਂਹਿੱਕ ੪ ਅਤੇੋਂ ੫ ਦਾਾ 

੧ ਤਂੋਂ ਇੱਲਾਵੱਾ ਕਈੋ ਸਾਂਝਾਾ ਗੁਾਣਨੂੰਖਾ� ਡਾ  ਨੂੰਹਂ ਹੈ।

ਹਿੱਕਸਾੇ ਵੱੀ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਦੋਾਵੱਂ ਨੰੂੰ�  ਉਹਨੂੰਂ 
ਹਿੱਵੱਚੇਕਾਰੇ ਸਾ� ਤਂੋਂ ਉੱਚੇੇ ਸਾਂਝੇਾ ਗੁਾਣਨੂੰਖਾ� ਡਾ ਨੂੰਾਲ ਵੱ� ਡਾ 

ਕੇ ਸਾ� ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇਾ ਰੰੇਪੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਦਾਹਿੱਲਆ ਜਾਂਾ ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ।
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 ੫ ਅਤੇੋਂ ੯ ਦਾਾ ਇੱੱਕ ਸਾਂਝਾਾ ਗੁਾਣਕ 
੪੫ ਹੈ, ਇੱਸਾ ਲਈ ਅਸਾਂ ੪੫ ਨੰੂੰ�  

ਇੱੱਕ ਸਾਂਝੇਾ ਹਰੇ ਵੱਜਂਾਂ ਵੱਰੇਤੋਂ ਸਾਕਦੇਾ 
ਹਂ।

ਇੱੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਵੱਹਿੱ�� ਨੂੰ ਕਦਾ�ਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਪੰਾਗਾਟਾ  ਕੀਤੋਂਾ ਜਾਂਾ ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ। 
�� ਨੂੰ ਲਓ ਅਸਾਂ  ੩੬

੬0 ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਪੰਾਗਾਟਾ ਕਰੇਨੂੰਾ ਹੈ।  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਪੰਹਿੱਹਲਂ, ਅਸਾਂ 

ਦੇਾਖਾਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਦੋਾਵੱਂ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਹਨੂੰ। ਇੱਸਾ ਲਈ, ਅਸਾਂ ਦੋਾਵੱਂ ਨੰੂੰ�  ੨ ਨੂੰਾਲ ਵੱ� ਡਾਦੇਾ ਹਂ, 
ਅਤੇੋਂ ਦੇਾਖੋਾ ਹਿੱਕ ਸਾਾਨੰੂੰ�  ੩੬

੬0 =  ੧੮
੩0 ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ।

ਦੁਾਬੱਾਰੇਾ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਦੋਾਵੱਂ ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ ਹਨੂੰ, ਇੱਸਾ ਲਈ ਅਸਾਂ ਦੁਾਬੱਾਰੇਾ ੨ ਨੂੰਾਲ ਵੱ� ਡਾਦੇਾ ਹਂ; ਸਾਾਨੰੂੰ�   
੧੮
੩0 = ੯

੧੫ ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ।

ਹੁਣ ਅਸਾਂ ਵੱੇਖਾਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ੯ ਅਤੇੋਂ ੧੫ ਦੋਾਵੱਂ ੩ ਦੇਾ ਗੁਾਣਕ ਹਨੂੰ, ਇੱਸਾ ਲਈ ੩ ਨੂੰਾਲ ਵੱ� ਡਾਣ ਨੂੰਾਲ  
੯
੧੫ = ੩

੫  ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ।

ਹੁਣ, ੩ ਅਤੇੋਂ ੫ ਦਾਾ ੧ ਤਂੋਂ ਇੱਲਾਵੱਾ ਕੋਈ ਸਾਂਝਾਾ ਗੁਾਣਨੂੰਖਾ� ਡਾ ਨੂੰਹਂ ਹੈ, ਇੱਸਾ ਲਈ,  ੩੬
੬0 ਸਾ� ਤੋਂਂ 

ਛੋੋਟਾਾ ਰੰੇਪੰ ੩
੫
 ਹੈ।

ਹਿੱਵੱਕਲਪੰਕ ਤੌੋਂਰੇ 'ਤੇੋਂ, ਅਸਾਂ ਇੱਹ ਦੇਾਖਾ ਸਾਕਦੇਾ ਸਾੀ ਹਿੱਕ ੩੬
੬0 ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ 

ਹਰੇ ਦੋਾਵੱਂ ੧੨ ਦੇਾ ਗੁਾਣਕ ਹਨੂੰ: ਅਸਾਂ ਵੱੇਖਾਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ੩੬ = ੩ × ੧੨ ਅਤੇੋਂ 
੬0 = ੫ × ੧੨ ਹੈ। ਇੱਸਾ ਲਈ, ਅਸਾਂ ਇੱਹ ਹਿੱਸੱਾਟਾਾ ਕੱਢ ਸਾਕਦੇਾ ਸਾੀ ਹਿੱਕ  ੩੬

੬0 = ੩
੫ ਹੈ।

ਤੁੋਂਸਾਂ ਕੋਈ ਵੱੀ ਤੋਂਰੇੀਕਾ ਅਪੰਣਾਓ ਇੱੱਕ ਹੀ ਉੱਤੋਂਰੇ ਹਿੱ�ਲੇਗਾਾ! ਪੰਰੇ ਕਈ ਵੱਾਰੇ ਕਦਾ�ਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹੱਲ 
ਕਰੇਨੂੰਾ ਸਾਰੇਲ ਹੋ ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ।

ਆਂਓ ਪਤਾ ਲਗਾਈਏ

 ਹੇਠੀ ਹਿੱਲਖੇਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇਾ ਰੰੇਪੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਪੰਾਗਾਟਾ ਕਰੋੇ:

 ਓ.  ੧੭
੫੧   ਅ.  ੬੪

੧੪੪    ੲ.  ੧੨੬
੧੪੭    ਸਾ.  ੫੨੫

੧੧੨

੭.੭ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਦੇੀ ਤੁਲਨਾਾ ਕਰੇਨਾਾ
ਹਿੱਕਹੜਾਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਵੱੱਡਾਾ ਹੈ, ੪੫ ਜਾਂਂ ੭੯? ਅਹਿੱਜਾਂਹੇ ਦੋਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਦਾੀ ਹਿੱਸੱਾਧੇ ਤੌੋਂਰੇ 'ਤੇੋਂ ਤੁੋਂਲਨੂੰਾ ਕਰੇਨੂੰਾ �ੁਸ਼ਕਲ ਹੋ 
ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ।  ਹਾਲਂਹਿੱਕ, ਅਸਾਂ ਜਾਂਾਣਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕ ਇੱੱਕੋ ਹਰੇ ਵੱਾਲੇ ਦੋਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਦੇਾ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਹਿੱਕਵੱਂ ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ 
ਕਰੇਨੂੰਾ ਹੈ। ਆਓ ਦੇਾਖਾੀਏ ਹਿੱਕ ਅਸਾਂ ਇੱਸਾਦਾੀ ਵੱਰੇਤਂੋਂ ਹਿੱਕਵੱਂ ਕਰੇ ਸਾਕਦੇਾ ਹਂ:
੪
੫  =  ੪×੯

੫×੯ = ੩੬
੪੫

੭
੯  = 

੭×੫
੮×੫ = ੩੫

੪੫
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ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌੌਰ 'ਤੇੇ,  ੩੬
੪੫ > ੩੫

੪੫ 

ਇਸ ਲਈ, ੪੫ > ੭
੯ !

ਆਓ ਅਸੀਂਂ ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਕਿ�ਸੇੇ ਹੋੋਰ ਜੋੋੜੇੇ  ੭੯ ਅਤੇੇ ੧੭
੨੧ ਲਈ ਕੋੋਸ਼ਿ�ਸ਼ ਕਰਦੇੇ ਹਾਂਂ:

੯ ਅਤੇੇ ੨੧ ਦਾਾ ਇੱੱਕ ਸਾਂਂਝਾਾ ਗੁੁਣਕ ੬੩ ਹੈੈ। ਫਿ�ਰ ਅਸੀਂਂ ਲਿ�ਖ ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ:

 ੭੯ = ੭×੭
੯×੭ =  ੪੯

੬੩ ,  ੧੭
੨੧ = 

੧੭×੩
੨੧×੩ = ੫੧

੬੩

ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌੌਰ 'ਤੇੇ,  ੪੯
੬੩ < ੫੧

੬੩ 

ਇਸ ਲਈ, ੭੯ < ੧੭
੨੧!

ਆਓ ਸੰੰਖੇੇਪ ਵਿੱ�ਚ ਦੱੱਸੀੀਏ!

ਦੋੋ ਜਾਂਂ ਦੋੋ ਤਂੋਂ ਵੱੱਧ ਦਿੱ�ਤੇੇ ਗਏ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦੇੇ ਅਕਾਾਰ ਦੀੀ ਤੁੁਲਨਾਾ ਕਰਨ ਲਈ ਕਦਮਃਃ

ਕਦਮ ੧: �ਦਿੱ�ਤੇੇ ਗਏ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਵਿੱ�ਚ ਬਦਲੋ ਤਾਂਂ ਜੋੋ ਉਹ ਸਾਾਰੇੇ ਇੱੱਕੋੋ ਹਰ ਜਾਂਂ ਇੱੱਕੋੋ 
ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਨਾਾਲ ਪ੍ਰਰਗਟ ਕੀੀਤੇੇ ਜਾਾ ਸਕਣ। 

ਕਦਮ ੨: �ਹੁੁਣ, ਸਿ�ਰਫ਼ ਅੰੰਸ਼ਾਂ ਂ ਦੀੀ ਤੁੁਲਨਾਾ ਕਰਕੇੇ ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦੀੀ ਤੁੁਲਨਾਾ ਕਰੋੋ, ਭਾਾਵ ਹਰੇੇਕ ਵਿੱ�ਚ 
ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੀੀ ਗਿ�ਣਤੀੀ।

  ਆਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ

	� ੧. ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦੀੀ ਤੁੁਲਨਾਾ ਕਰੋੋ ਅਤੇੇ ਆਪਣੇੇ ਉੱਤਰਾਂਂ ਦਾਾ ਕਾਾਰਣ ਦੱੱਸੋੋ :

ਓ.  ੮੩ ,  ੫੨ ਅ.  ੪੯ ,  ੩੭ ੲ.  ੭
੧0 ,  ੯

੧੪  

ਸ.  ੧੨
੫ ,   ੮੫ ਹ.  ੯੪ ,  ੫੨ 

	 ੨. ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਚੜ੍ਹਹਦੇ ਕ੍ਰਰਮ ਵਿੱ�ਚ ਲਿ�ਖੋ। 

		  ਓ.  ੭
੧0 , ੧੧

੧੫  ,  ੨੫ 			  ਅ. ੧੯
੨੪  ,  ੫੬ , ੭

੧੨  

	 ੩. ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਉਤਰਦੇ ਕ੍ਰਰਮ ਵਿੱ�ਚ ਲਿ�ਖੋ।
		

ਓ.  ੨੫
੧੬ ,  ੭੮, ੧੩

੪ , ੧੭
੩੨  		  ਅ. ੩੪ ,  ੧੨

੫ ,  ੭
੧੨ ,  ੫੪ 
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੭.੮ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਦੇਾ ਜੋੋਂੜ ਅਤੇ ਘਟਾਾਓ

�ੀਨੂੰਾ ਦੇਾ ਹਿੱਪੰਤੋਂਾ ਨੇੂੰ ਕੁਝਾ ਗੱਾਚੇਕ ਬੱਣਾਈ। �ੀਨੂੰਾ ਨੇੂੰ ਇੱਸਾ ਦਾਾ ੧
੨  �ਾਗਾ 

ਖਾਾਧਾ ਅਤੇੋਂ ਉਸਾ ਦੇਾ ਛੋੋਟੇਾ �ਰੇਾ ਨੇੂੰ ੧
੪ �ਾਗਾ ਖਾਾਧਾ। �ੀਨੂੰਾ ਅਤੇੋਂ ਉਸਾਦੇਾ 

�ਰੇਾ ਨੇੂੰ ਕੁੱ ਲ ਹਿੱਕ� ਨੂੰੀ ਗੱਾਚੇਕ ਖਾਂਦਾੀ ?

ਅਸਾਂ ਇੱਸਾ ਦਾੀ ਕਲਪੰਨੂੰਾ ਕਰੇਕੇ ਉੱਤੋਂਰੇ ਤੱੋਂਕ ਪੰਹੁ� ਚੇ ਸਾਕਦੇਾ ਹਂ।  ਗੱਾਚੇਕ ਦਾਾ ਇੱੱਕ ਟੁਾਕੜਾਾ ਲਓ 
ਹਅਤੇੋਂ ਇੱਸਾ ਨੰੂੰ�  ਪੰਹਿੱਹਲਂ ਇੱਸਾ ਤੋਂਰਂੇਂ ਦੋਾ ਹਿੱਹੱਹਿੱਸਾਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱ� ਡੋਾ।

ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਅਨੁੂੰਸਾਾਰੇ �ੀਨੂੰਾ ਨੇੂੰ ੧
੨

�ਾਗਾ ਖਾਾਧਾ। 

ਹੁਣ ਬੱਾਕੀ ਅੱਧੇ ਹਿੱਹੱਸਾੇ ਨੰੂੰ�  ਦੋਾ ਹੋਰੇ ਹਿੱਹੱਹਿੱਸਾਆਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱ� ਡੋਾ ਹਿੱਜਾਂਵੱਂ ਹਿੱਕ ਹਿੱਦਾਖਾਾਇੱਆ ਹਿੱਗਾਆ ਹੈ। ਇੱਹਨੂੰਂ 
ਹਿੱਵੱੱਚੇਂ ਹਰੇੇਕ ਟੁਾਕੜਾਾ ਪੰੰਰੇੀ ਗੱਾਚੇਕ ਦਾਾ ੧੪ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਹੈ।

ਹਿੱਜਾਂਵੱਂ ਹਿੱਕ ਹਿੱਚੱੇਤੋਂਰੇ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਦਾਖਾਾਇੱਆ ਹਿੱਗਾਆ 
ਹੈ ਹਿੱਕ �ੀਨੂੰਾ ਦੇਾ �ਰੇਾ ਨੇੂੰ ਪੰੰਰੇੀ ਗੱਾਚੇਕ ਦਾਾ ੧

੪

ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਖਾਾਧਾ। 

ਕੁੱ ਲ ਗੱਾਚੇਕ ਦਾਾ ੧੨ ਹਿੱਹੱਸਾਾ (�ੀਨੂੰਾ ਦੁਾਆਰੇਾ) ਅਤੇੋਂ ੧੪ ਹਿੱਹੱਸਾਾ (ਉਸਾ ਦੇਾ �ਰੇਾ ਦੁਾਆਰੇਾ) ਖਾਾਧਾ ਹਿੱਗਾਆ।

 ਕੁੱ ਲ ਗੱਾਚੇਕ ਖਾਾਧੀ 
   = ੧੨ + ੧੪

= ੧
੪ + ੧

੪ + ੧
੪

 = ੩ × ੧
੪ = ੩

੪  

ਕੁੱ ਲ ਦਾਾ ਹਿੱਕ� ਨੂੰਾ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਗੱਾਚੇਕ ਬੱਾਕੀ ਹੈ? 

�ੀਨੂੰਾ ਨੇੂੰ ਖਾਾਧੀ

�ੀਨੂੰਾ ਨੇੂੰ ਖਾਾਧੀ

�ਰੇਾ ਨੇੂੰ ਖਾਾਧੀ

ਕੁੱ ਲ ਗੱਾਚੇਕ ਖਾਾਧੀ
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ਇੱੱਕੋੋ ਹੀੀ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਜਾਂਂ ਹਰ ਨਾਾਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂਂ ਨੂੰੰ�  ਜੋੋੜਨਾਾ

ਉਦਾਾਹਰਨ: ੨੫ ਅਤੇੇ ੧੫ ਦਾਾ ਜੋੋੜ ਪਤਾਾ ਕਰੋੋ ।

ਆਓ ਆਇਤਾਾਕਾਾਰ ਪੱੱਟੀੀਆਂਂ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਕੇ ਦੋੋਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਦਰਸਾਾਉਂਦੇੇ ਹਾਂਂ। ਦੋੋਵਾਂਂ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਵਿੱ�ਚ, ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ 
ਇਕਾਾਈ ਸਮਾਾਨ ਹੈੈ, ਜੋੋ ੧

੫
 ਹੈੈ , ਇਸ ਲਈ, ਹਰੇੇਕ ਪੱੱਟੀੀ ਨੰੂੰ�  ੫ ਬਰਾਾਬਰ ਭਾਾਗਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡਿ� ਆ ਜਾਾਵੇੇਗਾਾ। 

ਇਸ ਲਈ ੨੫  ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਇਸ ਤਰ੍ਹਾਂ� ਦਰਸਾਾਇਆ ਜਾਾਵੇੇਗਾਾ -

ਅਤੇੇ ੧੫  ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਇਸ ਤਰ੍ਹਾਂ� ਦਰਸਾਾਇਆ ਜਾਾਵੇੇਗਾਾ -

ਦਿੱ�ਤੇੇ ਗਏ ਦੋੋ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜਨਾਾ ਰੰੰਗ ਦਾਾਰ ਭਾਾਗਾਂਂ ਦੀੀ ਕੁੱੱ� ਲ ਗਿ�ਣਤੀੀ ਦਾਾ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਉਣ ਦੇੇ ਬਰਾਾਬਰ 
ਹੈੈ, ਜਿ�ਨ੍ਹਾਂ� ਵਿੱ�ਚੋਂਂ ਹਰੇੇਕ ਇੱੱਕੋੋ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ੧

੫
 ਨੰੂੰ�  ਦਰਸਾਾਉਂਦਾਾ ਹੈੈ। 

ਇਸ ਸਥਿ�ਤੀੀ ਵਿੱ�ਚ, ਰੰੰਗ ਦਾਾਰ ਭਾਾਗਾਂਂ ਦੀੀ ਕੁੱੱ� ਲ ਗਿ�ਣਤੀੀ ੩ ਹੈੈ। ਕਿ�ਉਂਕਿ�, ਹਰੇੇਕ ਰੰੰਗ ਦਾਾਰ ਹਿੱ�ੱਸਾਾ 
ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ  ੧੫ ਨੰੂੰ�  ਦਰਸਾਾਉਂਦਾਾ ਹੈੈ , ਅਸੀਂਂ ਵੇੇਖਦੇ ਹਾਂਂ ਕਿ� ੩ ਰੰੰਗ ਦਾਾਰ ਭਾਾਗ ਮਿ�ਲ ਕੇੇ ਭਿੰ�ੰਨ  ੩੫ 
ਨੰੂੰ�  ਦਰਸਾਾਉਂਦੇੇ ਹਨ.।
ਇਸ ਲਈ,	੨੫ + ੧੫ = ੩੫?

ਉਦਾਾਹਰਨ:  ੪੭  ਅਤੇੇ  ੬੭ ਦਾਾ ਜੋੋੜ ਪਤਾਾ ਕਰੋੋ

ਆਓ, ਦੋੋਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਦੁੁਬਾਾਰਾਾ ਆਇਤਾਾਕਾਾਰ ਪੱੱਟੀੀ ਮਾਾਡਲ ਦੀੀ ਵਰਤੋਂਂ ਕਰਦੇੇ ਹੋੋਏ ਦਰਸਾਾਉਂਦੇੇ ਹਾਂਂ। ਇੱੱਥੇੇ ਦੋੋਵੇਂਂ 
ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਵਿੱ�ਚ, ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਇੱੱਕੋੋ ਜਿ�ਹੀੀ ਹੈੈ, ਭਾਾਵ ੧

੭ , ਇਸ ਲਈ ਹਰੇੇਕ ਪੱੱਟੀੀ ਨੰੂੰ�  ੭ ਬਰਾਾਬਰ 
ਹਿੱ�ੱਸਿ�ਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡਿ� ਆ ਜਾਾਵੇੇ।

ਫਿ�ਰ ੪੭  ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਇਸ ਤਰ੍ਹਾਂਂ� ਦਰਸਾਾਇਆ ਜਾਾਵੇੇਗਾਾ -
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ਅਤੇੋਂ ੬੭ ਇੱਸਾ ਨੰੂੰ�  ਇੱਸਾ ਤੋਂਰਂੇਂ ਦਾਰੇਸਾਾਇੱਆ ਜਾਂਾਵੱੇਗਾਾ -

ਇੱਸਾ ਸਾਹਿੱਥਾਂਤੋਂੀ ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ਰੇ� ਗਾਦਾਾਰੇ �ਾਗਾਂ ਦਾੀ ਕੁੱ ਲ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ ੧0 

ਹੈ,ਅਤੇੋਂ ਹਰੇੇਕ ਰੇ� ਗਾਦਾਾਰੇ ਹਿੱਹੱਸਾਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ ੧
੭ ਨੰੂੰ�  

ਦਾਰੇਸਾਾਉਂਦਾਾ ਹੈ, ਇੱਸਾ ਲਈ, ੧0 ਰੇ� ਗਾਦਾਾਰੇ �ਾਗਾ ਹਿੱ�ਲ ਕੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰ 
੧0
੭  ਨੰੂੰ�  ਦਾਰੇਸਾਾਉਂਦੇਾ ਹਨੂੰ ਹਿੱਜਾਂਵੱਂ ਹਿੱਕ ਹੇਠੀਂ ਪੱੰਟਾੀ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਦੇਾਹਿੱਖਾਆ ਦਾਾ 

ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ।

   

   ਇੱਸਾ ਲਈ, ੪੭ + ੬
੭ = ੧0

੭

                                                  = ੧ + ੩
੭

                                                  = ੧ ੩੭

   

  ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ ਦਾੀ ਵੱਰੇਤਂੋਂ ਕਰੇ  ੪੭ + ੬
੭ ਨੰੂੰ�  ਜਾਂੋੜਾੋ । ਕੀ ਤੋਂੁਹਾਨੰੂੰ�  ਸਾ�ਾਨੂੰ ਉੱਤੋਂਰੇ ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਹੋਇੱਆ?

ਵੱਖਾ-ਵੱਖਾ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਈਆਂਂ ਜੋਂਂ �ਰੇ ਵਾਲੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਨੰੂਾ ਜੋੋਂੜਨਾਾ

ਉਦੇਾ�ਰੇਨਾ: ੧
੪  ਅਤੇੋਂ  ੧੩ ਦਾਾ ਜੋਾਂੜਾ ਪੰਤੋਂਾ ਕਰੋੇ।

ਵੱੱਖਾ-ਵੱੱਖਾ ਹਿੱ��ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਵੱਾਲੇ ਹਿੱ��ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋਾਂੜਾਨੂੰ ਲਈ, ਪੰਹਿੱਹਲਂ ਹਿੱ��ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਰੇ ਜਾਂਂ ਸਾ�ਾਨੂੰ 
ਹਿੱ��ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ ਵੱਾਲੀ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ��ਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਦਾਲਂਗੇਾ। ਇੱਸਾ ਸਾਹਿੱਥਾਂਤੋਂੀ ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਰੇ  ੩ × ੪ = 

੧੨ ਬੱਣਾਇੱਆ ਜਾਂਾ ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ, �ਾਵੱ, ਅਸਾਂ ਹਿੱ��ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ ੧
੧੨  ਵੱਾਲੀ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ��ਨੂੰ ਲੱ� ਸਾਕਦੇਾ ਹਂ।

 ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ ਵੱਾਲੇ 
ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋਾਂੜਾਦੇਾ ਸਾ�ਂ, ਹਰੇੇਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਤਂੋਂ 
ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ 

ਜਾਂੋੜਾੋ
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ਆਓ ਅਸੀਂਂ ਦਿੱ�ਤੇੇ ਗਏ ਹਰੇੇਕ ਭਿੰ�ੰਨ  ਲਈ ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨ  ਲਿ�ਖੀੀਏ।

੧
੪  = ੧ × ੩

੪ × ੩  = ੩
੧੨ , ੧

੩  = ੧ × ੪
੩ × ੪  = ੪

੧੨

ਹੁੁਣ, ੩
੧੨   ਅਤੇੇ ੪

੧੨  ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਸਮਾਾਨ ਹੈੈ, ਅਰਥਾਾਤ, ੧
੧੨ ਹੈੈ।

ਇਸ ਲਈ, ੧
੪  + ੧

੩  = ੩
੧੨  + ੪

੧੨  = ੭
੧੨

ਜੋੋੜ ਦੀੀ ਇਹ ਵਿ�ਧੀੀ, ਜੋੋ ਕਿ� ਕਿ�ਸੇੇ ਵੀੀ ਗਿ�ਣਤੀੀ ਵਿੱ�ਚ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜਨ ਲਈ ਕੰੰਮ  ਕਰਦੀੀ ਹੈੈ, ਦਾਾ 

ਵਰਣਨ ਸਭ ਤਂੋਂ ਪਹਿ�ਲਾਂਂ ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਦੁੁਆਰਾਾ ਸਾਾਲ ੬੨੮ ਈਸਵੀੀ ਵਿੱ�ਚ ਕੀੀਤਾਾ ਗਿ�ਆ ਸੀੀ। ਅਸੀਂਂ 

ਅਧਿ�ਆਇ ਵਿੱ�ਚ ਬਾਾਅਦ ਵਿੱ�ਚ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦੇੇ ਵਿ�ਕਾਾਸ ਦੇੇ ਇਤਿ�ਹਾਾਸ ਦਾਾ ਵਧੇਰੇੇ ਵਿ�ਸਤਾਾਰ ਨਾਾਲ ਵਰਣਨ 

ਕਰਾਂਂਗੇੇ। ਹੁੁਣ ਲਈ, ਅਸੀਂਂ ਕੇੇਵਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜਨ ਲਈ ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਦੀੀ ਵਿ�ਧੀੀ ਦੇੇ ਕਦਮਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਸਮਝਦੇੇ 

ਹਾਂਂ।

ਭਿੰ�ੰਨਾਂਂ ਨੂੰੰ�  ਜੋੋੜਨ ਲਈ ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਦੀੀ ਵਿ�ਧੀੀ 

1.	 ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨ  ਲੱੱਭੋੋ ਤਾਂਂ ਜੋੋ ਸਾਾਰੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਲਈ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਸਮਾਾਨ ਹੋੋਵੇੇ। ਇਹ ਹਰਾਂਂ ਦਾਾ ਇੱੱਕ 
ਆਮ ਮਲਟੀਪਲ ਲੱਭ ਕੇ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ (ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ, ਹਰਾਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਖੰਡ , ਜਾਾਂ ਹਰਾਾਂ 
ਦਾ ਲਘੁਤਮ ਆਮ ਬਹੁ-ਗੁਣ)। 

2.	 ਇਹਨਾਂਂ ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਉਸੇੇ ਸਮਾਾਨ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨਾਾਲ ਜੋੋੜੋੋ। ਇਹ ਅੰੰਸ਼ਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜ ਕੇੇ 
ਅਤੇ ਹਰ ਨੂੰ  ਸਮਾਨ ਰੱਖ ਕੇ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। 

3.	 ਜੇੇ ਲੋੋੜ ਪਵੇੇ ਤਾਂਂ ਨਤੀੀਜੇੇ ਨੰੂੰ�  ਸਭ ਤਂੋਂ ਘੱੱਟ ਰੂੂਪਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਪ੍ਰਰਗਟ ਕਰੋੋ।

ਆਓ ਅਸੀਂਂ ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਦੀੀ ਵਿ�ਧੀੀ ਦੀੀ ਇੱੱਕ ਹੋੋਰ ਉਦਾਾਹਰਣ ਦੇੇਈਏ। 

ਉਦਾਾਹਰਨ: ੨੩ ਅਤੇੇ ੧੫ ਦਾਾ ਜੋੋੜ ਪਤਾਾ ਕਰੋੋ ।

ਦਿੱ�ਤੇੇ ਗਏ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦੇੇ ੩ ਅਤੇੇ ੫ ਹਰ ਹਨ। ੩ ਅਤੇੇ ੫ ਦਾਾ ਲਘੁੁਤਮ ੧੫ ਹੈੈ। ਫਿ�ਰ ਅਸੀਂਂ ਵੇੇਖਦੇ ਹਾਂਂ ਕਿ�

੨
੩ = ੨ × ੫

੩ × ੫  = ੧0
੧੫ , ੧

੫ = ੧ × ੩
੫ × ੩  = ੩

੧੫

ਇਸ ਲਈ,  ੨
੩  + ੧

੫  = ੧0
੧੫  + ੩

੧੫  = ੧੩
੧੫
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ਉਦਾਾਹਰਨ:  ੧
੬  ਅਤੇੇ ੧

੩  ਦਾਾ ਜੋੋੜ ਪਤਾਾ ਕਰੋੋ।

੬ ਅਤੇੇ ੩ ਦਾਾ ਲਘੁੁਤਮ ੬ ਹੈੈ।
੧
੬  ਕੇੇਵਲ ੧

੬  ਹੀੀ ਰਹੇਗਾਾ ।
੧
੩  = ੧ × ੨

੩ × ੨  = ੨
੬ 

ਇਸ ਲਈ, ੧
੬  + ੧

੩  = ੧
੬  + ੨

੬  = ੩
੬

 ਜੇੇਕਰ ਲੋੋੜੀਂਂਦਾਾ ਹੋੋਵੇੇ ਤਾਂਂ ਭਿੰ�ੰਨ  ੩
੬ ਨੰੂੰ�  ਦੁੁਬਾਾਰਾਾ ਛੋੋਟੇੇ ਰੂੂਪਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਪ੍ਰਰਗਟ ਕੀੀਤਾਾ ਜਾਾ ਸਕਦਾਾ ਹੈੈ। ਇਹ 

ਅੰੰ ਸ਼ ਅਤੇੇ ਹਰ ਦੋੋਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ੩ (੩ ਅਤੇੇ ੬ ਦਾਾ ਸਭ ਤਂੋਂ ਵੱੱਡਾਾ ਗੁੁਣਨਖੰੰਡ ) ਨਾਾਲ ਭਾਾਗ ਕਰ ਕੇੇ ਕਗਤਾਾ ਜਾਾ 
ਸਕਦਾਾ ਹੈੈ:

੩
੬  = ੩ ÷ ੩

੬ ÷ ੩  = ੧
੨

ਇਸ ਲਈ, ੧
੬  + ੧

੩  = ੧
੨

  ਆਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ
੧. ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਦੀੀ ਵਿ�ਧੀੀ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਕੇੇ ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦਾਾ ਜੋੋੜ ਕਰੋੋ:

ਓ.  ੨
੭ + ੫੭ + ੬੭ 	 ਅ.  ੩

੪ + ੧੩ 	 ੲ.  ੨
੩ + ੫੬	 ਸ.  ੨

੩ + ੨੭ 	 ਹ.  ੩
੪ + ੧੩ + ੧੫ 

ਕ.  ੨
੩ + ੪੫		 ਖ.  ੪

੫ + ੨੩ 	 ਗ.  ੩
੫ + ੫੮ 	  ਘ.  ੯

੨ + ੫੪ 	  ਙ.  ੮
੩ + ੨੭  

ਚ.  ੩
੪ + ੧੩ + ੧੫ 	 ਛ.  ੨

੩ + ੪੫ + ੩੭ 	 ਜ.  ੯
੨ + ੫੪ + ੭੬

੨. ਰਹੀੀਮ ਨੇੇ ਹਰਾਾ ਰੰੰਗ  ਬਣਾਾਉਣ ਲਈ  ੨੩ ਲੀੀਟਰ ਪੀੀਲੇੇ ਰੰੰਗ  ਨੰੂੰ�   ੩੪ ਲੀੀਟਰ ਨੀੀਲੇੇ ਰੰੰਗ  ਨਾਾਲ ਮਿ�ਲਾਾਇਆ । 

ਉਸਨੇ ਕੁੱੱ� ਲ ਕਿੰ�ੰਨੇ  ਲੀੀਟਰ ਹਰਾਾ ਰੰੰਗ  ਬਣਾਾਇਆ ?

੩. ਇੱੱਕ ਮੇੇਜ਼ ਜਿ�ਸ ਦੀੀ ਘੇੇਰਾਾਬੰੰਦੀ ੀ ੧ ਮੀੀਟਰ ਲੰੰਬੀ ੀ ਹੈੈ, ਉਸ ਲਈ ਇੱੱਕ ਪੂੂਰਾਾ ਬਾਾਰਡਰ ਲਗਾਾਉਣ ਲਈ ਗੀੀਤਾਾ 
ਨੇੇ  

੨
੫ ਮੀੀਟਰ ਫੀੀਤਾਾ ਅਤੇੇ ਸ਼ਮੀੀਮ ਨੇੇ  ੩੪  ਮੀੀਟਰ ਫੀੀਤਾਾ ਖਰੀੀਦਿ�ਆ । ਉਨਂ੍ਹਾਂ� ਦੋੋਵਾਂਂ ਨੇੇ ਜੋੋ ਫੀੀਤਾਾ ਖਰੀੀਦਿ�ਆ 

ਹੈੈ, ਉਸ ਦੀੀ ਕੁੱੱ� ਲ ਲੰੰਬਾ ਾਈ ਪਤਾਾ ਕਰੋੋ। ਕੀੀ ਫੀੀਤਾਾ ਪੂੂਰੇੇ ਘੇੇਰੇੇ ਨੰੂੰ�  ਕਵਰ ਕਰਨ ਲਈ ਕਾਾਫ਼ੀੀ ਹੋੋਵੇੇਗਾਾ?
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ਸਮਾਨਾ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਈ ਜੋਂਂ �ਰੇ ਵਾਲੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਨੰੂਾ ਘਟਾਾਉਣਾਾ

ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਘੱਟਾਾਉਂਦੇਾ ਸਾ�ਂ ਬੱਾਹ�ਗੁਾਪੰਤੋਂ ਦਾੀ ਹਿੱਵੱਧੀ ਵੱੀ ਲਾਗੰਾ ਹੁ� ਦਾੀ ਹੈ!  
ਆਓ ੪੭ ਤਂੋਂ ੬੭, ਨੰੂੰ�  ਘੱਟਾਾਉਣ ਦਾੀ ਸਾ�ੱਹਿੱਸਾਆ ਨੂੰਾਲ ਸ਼ੁਰੰੇ ਕਰੇੀਏ, �ਾਵੱ ੬੭ – ੪੭ ਕੀ ਹੈ?

ਇੱਸਾ ਸਾ�ੱਹਿੱਸਾਆ ਨੰੂੰ�  ਹੱਲ ਕਰੇਨੂੰ ਲਈ, ਅਸਾਂ ਦੁਾਬੱਾਰੇਾ ਆਇੱਤੋਂਾਕਾਰੇ ਪੱੰਟਾੀਆਂ ਦਾੀ ਵੱਰੇਤਂੋਂ ਕਰੇ ਸਾਕਦੇਾ 
ਹਂ।ਇੱੱਥੇਾਂ, ਦੋਾਵੱੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈੇ ਇੱੱਕ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹੈ, �ਾਵੱ, ੧

੭। ਆਓ ਪੰਹਿੱਹਲਂ ਇੱੱਕ 
ਆਇੱਤੋਂਾਕਾਰੇ ਪੱੰਟਾੀ ਦਾੀ ਵੱਰੇਤਂੋਂ ਕਰੇਕੇ ਵੱੱਡੇਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਨੰੂੰ�  ਦਾਰੇਸਾਾਉਂਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਜਾਂਵੱਂ ਹਿੱਕ ਹਿੱਦਾਖਾਾਇੱਆ ਹਿੱਗਾਆ ਹੈ: 

੬
੭

ਹਰੇੇਕ ਰੇ� ਗਾਦਾਾਰੇ ਹਿੱਹੱਸਾਾ  ੧
੭ ਨੰੂੰ�  ਦਾਰੇਸਾਾਉਂਦਾਾ ਹੈ। ਹੁਣ, ਸਾਾਨੰੂੰ�   ੪

੭  ਘੱਟਾਾਉਣਾ ਹੈ। ਅਹਿੱਜਾਂਹਾ ਕਰੇਨੂੰ ਲਈ  

੪ ਰੇ� ਗਾਦਾਾਰੇ �ਾਗਾਂ ਨੰੂੰ�  ਹਟਾਾ ਹਿੱਦਾ� ਦੇਾ ਹਂ :

ਇੱਸਾ ਲਈ, ਸਾਾਡੇਾ ਕੋਲ ੨ ਰੇ� ਗਾਦਾਾਰੇ ਹਿੱਹੱਸਾੇ ਬੱਚੇੇ ਹਨੂੰ, ਅਰੇਥਾਂਾਤੋਂ, ੬੭ – ੪
੭ = ੨

੭

ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ ਦਾੀ ਵੱਰੇਤਂੋਂ ਕਰੇਕੇ ਇੱਸਾ ਅਹਿੱ�ਆਸਾ ਨੰੂੰ�  ਕਰੇਨੂੰ ਦਾੀ ਕੋਹਿੱਸ਼ਸ਼ ਕਰੋੇ।

ਅਸਾਂ ਇੱੱਥੇਾਂ ਹਿੱਸੱਾਧੇ ਤੌੋਂਰੇ 'ਤੇੋਂ ਅਹਿੱਜਾਂਹਾ ਕਰੇ 
ਸਾਕਦੇਾ ਹਂ ਹਿੱਕਉਂਹਿੱਕ ਦੋਾਵੱਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਦਾੀਆਂ 
ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਇੱਕੋ ਹਿੱਜਾਂਹੀਆਂ 

ਹਨੂੰ।

ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ �ਾਗਾ ਹਿੱਜਾਂਨਂੂੰਂ ਨੰੂੰ�  

ਹਟਾਾਇੱਆ ਜਾਂਾਣਾ ਚੇਾਹੀਦਾਾ 

ਹੈ। 



ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ

181

  ਆਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ
	 ੧.	 ੫

੮ – ੩੮ 		  ੨.	 ੭
੯ – ੫੯  		  ੩.	  ੧0

੨੭  – ੧
੨੭

ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਜਾਂਂ ਹਰਾਂਂ ਵਾਾਲੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂਂ ਨੂੰੰ�  ਘਟਾਾਉਣਾਾ
ਉਦਾਾਹਰਨ:  ੩੪ – ੨੩ ਦਾਾ ਮਾਾਨ ਕਗ ਹੈੈ?

ਜਿ�ਵੇਂਂ ਕਿ� ਅਸੀਂਂ ਪਹਿ�ਲਾਂਂ ਹੀੀ ਸਮਾਾਨ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਵਾਾਲੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਘਟਾਾਉਣ ਦੀੀ ਪ੍ਰਰਕਿ�ਰਿ�ਆ 
ਨੰੂੰ�  ਜਾਾਣਦੇੇ ਹਾਂਂ, ਆਓ ਅਸੀਂਂ ਦਿੱ�ਤੇੇ ਗਏ ਹਰੇੇਕ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਸਮਾਾਨ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੇੇ ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ 
ਵਿੱ�ਚ ਬਦਲੀੀਏ।

੩
੪ = (੩×੩)

(੪×੩) = ੯
੧੨

ਹਾਂਂ! ਅਜਿ�ਹਾਾ ਕਰਨ ਨਾਾਲ ਅਸੀਂਂ ਆਸਾਾਨੀੀ ਨਾਾਲ ਦੋੋ 
ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਘਟਾਾ ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ।

ਸੋੋਚੋੋ! ਅਸੀਂਂ ਅੰੰ ਸ਼ ਅਤੇੇ ਹਰ ਦੋੋਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ੩ ਨਾਾਲ ਗੁੁਣਾਾ 
ਕਰਨ ਦੀੀ ਚੋੋਣ ਕਿ�ਉਂ ਕੀੀਤੀੀ?

ਦੁੁਬਾਾਰਾਾ! ਅਸੀਂਂ ਇੱੱਥੇੇ ਅੰੰ ਸ਼ ਅਤੇੇ ਹਰ ਦੋੋਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ੪ ਨਾਾਲ 
ਗੁੁਣਾਾ ਕਰਨ ਦੀੀ ਚੋੋਣ ਕਿ�ਉਂ ਕੀੀਤੀੀ?

ਅਤੇੇ ਇਸੇੇ ਤਰ੍ਹਾਂ�, 
੨
੩  = (੨×੪)

(੩×੪) = ੮
੧੨ .

ਇਸ ਲਈ, ੩੪ – ੨੩  = ੯
੧੨  – ੮

੧੨  = ੧
੧੨

ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਵਿ�ਧੀੀ ਨਾਾਲ ਦੋੋ ਭਿੰ�ੰਨਾਂਂ ਨੂੰੰ�  ਘਟਾਾਉਣਾਾ -

੧.	� ਦਿੱ�ਤੇੇ ਗਏ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਉਸੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਦੇੇ ਤੁੱੱ� ਲ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਵਿੱ�ਚ ਬਦਲੋ, ਅਰਥਾਾਤ, ਸਮਾਾਨ 
ਹਰ । 

੨.	�ਸਮਾ ਾਨ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਵਾਾਲੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਘਟਾਾਓ । ਇਹ ਅੰੰਸ਼ਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਘਟਾਾ ਕੇੇ ਅਤੇੇ ਹਰ ਨੰੂੰ�  
ਸਮਾਾਨ ਰੱੱਖ ਕੇੇ ਕੀੀਤਾਾ ਜਾਾ ਸਕਦਾਾ ਹੈੈ। 

੩.	ਪ੍ਰਾ ਾ�ਪਤ ਨਤੀੀਜੇੇ ਨੰੂੰ�  ਜਰੂੂਰਤ ਅਨੁੁਸਾਾਰ ਸਭ ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇੇ ਰੂੂਪਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਸਰਲ ਬਣਾਾਓ।
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    ਆਓ ਪਤਾਾ ਲਗਾਾਈਏ

1.	 ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਵਿ�ਧੀੀ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਕੇੇ ਘਟਾਾਓ :  

ਓ. ੮
੧੫  – ੩

੧੫ 	  		  ਅ. ੨
੫  – ੪

੧੫ 		  ੲ. ੫੬ – ੪੯	   	ਸ. ੨੩ – ੧੨

2.	 ਦਰਸਾਾਏ ਅਨੁੁਸਾਾਰ ਘਟਾਾਓ :

ਓ. ੧੩
੪  ਤਂੋਂ ੧0

੩ 		  ਅ. ੧੮
੫  ਤਂੋਂ ੨੩

੩  	 ੲ. ੨੯
੭  ਤਂੋਂ ੪੫

੭

3.	 ਹੇੇਠ ਲਿ�ਖੀੀਆਂਂ ਪ੍ਰਰਸ਼ਨਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਹੱੱਲ ਕਰੋੋ:

		  ਓ.	�ਜਯਾ ਾ ਦਾਾ ਸਕੂੂਲ ਉਸ ਦੇੇ ਘਰ ਤਂੋਂ ੭
੧0  ਕਿ�.ਮੀੀ. ਦੂੂਰ ਹੈੈ। ਉਹ ਪ੍ਰਰਤੀੀਦਿ�ਨ ਸਕੂੂਲ ਪਹੁੰੰ� ਚਣ 

ਲਈ ਆਪਣੇ ਘਰ ਤਂੋਂ ੧੨ ਕਿ�ਲੋਮੀੀਟਰ ਆਟੋੋ ਤੇੇ ਜਾਂਂਦੀੀ ਹੈੈ, ਅਤੇੇ ਫਿ�ਰ ਆਪਣੇ ਸਕੂੂਲ ਪਹੁੰੰ� ਚਣ 

ਲਈ ਬਾਾਕੀੀ ਦੀੀ ਦੂੂਰੀੀ ਪੈੈਦਲ ਚੱੱਲਦੀੀ ਹੈੈ। ਸਕੂੂਲ ਪਹੁੰੰ� ਚਣ ਲਈ ਉਹ ਪ੍ਰਰਤੀੀਦਿ�ਨ ਕਿੰ�ੰਨਾ ਾ 

ਪੈੈਦਲ ਚੱੱਲਦੀੀ ਹੈੈ?   

		  ਅ. 	�ਜੀ ੀਵਿ�ਕਾਾ ਪਾਾਰਕ ਦਾਾ ਇੱੱਕ ਪੂੂਰੀੀ ਚੱੱਕਰ ਲਗਾਾਉਣ ਲਈ ੧0
੩  ਮਿੰ�ੰਟ  ਦਾਾ ਸਮਾਂਂ ਲਂੈਂਦੀੀ ਹੈੈ ਅਤੇੇ 

ਉਸਦਾਾ ਦੋੋਸਤ ਨਮਿ�ਤ ਅਜਿ�ਹਾਾ ਕਰਨ ਲਈ ੧੩
੪  ਮਿੰ�ੰਟ  ਦਾਾ ਸਮਾਂਂ ਲਂੈਂਦਾਾ ਹੈੈ । ਕੌੌਣ ਘੱੱਟ ਸਮਾਂਂ 

ਲਂੈਂਦਾਾ ਹੈੈ ਅਤੇੇ ਕਿੰ�ੰਨਾ ਾ ਸਮਾਂਂ ਲਂੈਂਦਾਾ ਹੈੈ?

੭.੯ ਇਤਿ�ਹਾਾਸ ਦੀੀ ਇੱੱਕ ਝਲਕ

ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ਜਾਾਣਦੇੇ ਹੋੋ ਕਿ� ਪ੍ਰਾਾ�ਚੀੀਨ ਭਾਾਰਤ ਵਿੱ�ਚ ਇੱੱਕ ਭਿੰ�ੰਨ  ਨੰੂੰ�  ਕੀੀ ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਸੀੀ? ਸੰੰਸਕ੍ਰਿ�ਿਤ  ਵਿੱ�ਚ 
ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਭਿੰ�ੰਨ  ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ , ਜਿ�ਸਦਾਾ ਅਰਥ ਹੈੈ 'ਟੁੱੱ�ਟਿ� ਆ ਹੋੋਇਆ'। ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਭਾਾਗ ਜਾਂਂ ਅੰੰਸ਼  ਜਿ�ਸਦਾਾ 
ਮਤਲਬ 'ਹਿੱ�ੱਸਾਾ' ਜਾਂਂ ਖੰੰਡ  'ਟੁੁਕੜਾਾ' ਵੀੀ ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਸੀੀ। 

ਅੱੱਜ ਅਸੀਂਂ ਜਿ�ਸ ਤਰੀੀਕੇੇ ਨਾਾਲ ਭਿੰ�ੰਨ  ਲਿ�ਖਦੇੇ ਹਾਂਂ, ਵਿ�ਸ਼ਵ ਪੱੱਧਰ 'ਤੇੇ, ਉਸ ਦੀੀ ਸੁ਼ੁਰੂੂਆਤ ਭਾਾਰਤ 
ਵਿੱ�ਚ ਹੋੋਈ ਹੈੈ। ਪ੍ਰਾਾ�ਚੀੀਨ ਭਾਾਰਤੀੀ ਗਣਿ�ਤ ਦੇੇ ਗ੍ਰੰੰ� ਥਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ, ਜਿ�ਵੇਂਂ ਕਿ� ਬਕਸ਼ਾਾਲੀੀ ਖਰੜੇੇ (ਲਗਭਗ ੩00 
ਈਸਵੀੀ ਤਂੋਂ), ਵਿੱ�ਚ ਜਦੋਂਂ ਉਹ '੧੨’ਲਿ�ਖਣਾਾ ਚਾਾਹੁੰੰ� ਦੇੇ ਸਨ, ਤਾਂਂ ਉਨਂ੍ਹਾਂ� ਨੇੇ ਇਸ ਨੰੂੰ�  '੧੨’ ਦੇੇ ਰੂੂਪ ਵਿੱ�ਚ 

ਲਿ�ਖਿ�ਆ ਜੋੋ ਅਸਲ ਵਿੱ�ਚ ਅੱੱਜ ਦੇੇ ਸਾਾਡੇੇ ਲਿ�ਖਣ ਦੇੇ ਤਰੀੀਕੇੇ ਨਾਾਲ ਬਹੁਤ ਮਿ�ਲਦਾਾ ਜੁੁਲਦਾਾ ਹੈੈ! 
ਭਿੰ�ੰਨਤਾ ਾਵਾਂਂ ਨਾਾਲ ਲਿ�ਖਣ ਅਤੇੇ ਕੰੰਮ  ਕਰਨ ਦਾਾ ਇਹ ਤਰੀੀਕਾਾ ਭਾਾਰਤ ਵਿੱ�ਚ ਅਗਲੀੀਆਂਂ ਕਈ ਸਦੀੀਆਂਂ 
ਤੱੱਕ ਵਰਤਿ�ਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਰਿ�ਹਾਾ, ਜਿ�ਸ ਵਿੱ�ਚ ਆਰੀੀਆਭੱੱਟ (੪੯੯ ਈਸਵੀੀ), ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ (੬੨੮ 
ਈਸਵੀੀ), ਸ਼੍ਰੀੀ�ਧਰਾਾਚਾਾਰੀੀਆ (ਲਗਭਗ ੭੫0 ਈਸਵੀੀ) ਅਤੇੇ ਮਹਾਾਵੀੀਰਾਾਚਾਾਰੀੀਆ (ਲਗਭਗ ੮੫0
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ਈਸਵੀੀ) ਸ਼ਾਾਮਲ ਹਨ। ਅੰੰ ਸ਼ ਅਤੇੇ ਹਰ ਦੇੇ ਵਿ�ਚਕਾਾਰ ਰੇੇਖਾਾ ਭਾਾਗ ਨੰੂੰ�  '੧੨’ ਅਤੇੇ ਹੋੋਰ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਵਿੱ�ਚ 
ਬਾਾਅਦ ਵਿੱ�ਚ ਮੋੋਰੱੱਕੋੋ ਦੇੇ ਗਣਿ�ਤ ਸ਼ਾਾਸਤਰੀੀ ਅਲ-ਹਸਰ (੧੨ ਵੀਂਂ ਸਦੀੀ ਵਿੱ�ਚ) ਦੁੁਆਰਾਾ ਪੇੇਸ਼ ਕੀੀਤਾਾ 
ਗਿ�ਆ ਸੀੀ।

ਅਗਲੀੀਆਂਂ ਕੁੱੱ�ਝ  ਸਦੀੀਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਇਹ ਸੰੰਕੇ ਤ ਵਿ�ਧੀੀ ਯੂੂਰਪ ਅਤੇੇ ਦੁੁਨੀੀਆ ਭਰ ਵਿੱ�ਚ ਫੈੈਲ ਗਿ�ਆ।

ਭਿੰ�ੰਨ  ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਹੋੋਰ ਸਭਿ�ਆਚਾਾਰਾਂਂ ਜਿ�ਵੇਂਂ ਕਿ� ਪ੍ਰਾਾ�ਚੀੀਨ ਮਿ�ਸਰ ਅਤੇੇ ਬੇੇਬੀੀਲੋੋਨੀੀਆ ਦੀੀਆਂਂ 
ਸਭਿ�ਅਤਾਾਵਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੀੀ ਕੀੀਤੀੀ ਗਈ ਸੀੀ, ਪਰ ਉਨਂ੍ਹਾਂ� ਨੇੇ ਮੁੱੱ�ਖ  ਤੌੌਰ 'ਤੇੇ ਸਿ�ਰਫ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ 
ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕੀੀਤੀੀ, ਭਾਾਵ, ਅੰੰਸ਼  ੧ ਵਾਾਲੀੀਆਂਂ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ । ਆਮ ਤੌੌਰ ਤੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੇੇ 
ਜੋੋੜ ਵਜੋਂਂ ਪ੍ਰਰਗਟ ਕੀੀਤਾਾ ਗਿ�ਆ ਸੀੀ, ਜਿ�ਨ੍ਹਾਂ� ਨੰੂੰ�  ਹੁੁਣ 'ਮਿ�ਸਰ ਦੇੇ ਭਿੰ�ੰਨ ' ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ।ਸੰੰਖਿ� ਆਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  
ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੇੇ ਜੋੋੜ ਵਜੋਂਂ ਲਿ�ਖਣਾਾ, ਉਦਾਾਹਰਨ ਲਈ, ੧੯

੨੪  = ੧੨ + ੧੬ + ੧੮, ਇੱੱਕ ਕਲਾਾ ਹੋੋ 

ਸਕਦੀੀ ਹੈੈ ਅਤੇੇ ਸੁੰੰ� ਦਰ ਪਹੇੇਲੀੀਆਂਂ। ਵੱੱਲ ਲੈੈ ਜਾਂਂਦੀੀ ਹੈੈ। ਅਸੀਂਂ ਅੱੱਗੇੇ ਅਜਿ�ਹੀੀ ਹੀੀ ਇੱੱਕ ਪਹੇੇਲੀੀ 'ਤੇੇ 
ਵਿ�ਚਾਾਰ ਕਰਾਂਂਗੇੇ। 

ਆਮ ਭਿੰ�ੰਨ  (ਜਿੱ�ਥੇੇ ਅੰੰ ਕ ਜ਼ਰੂੂਰੀੀ ਤੌੌਰ 'ਤੇੇ ੧ ਨਹੀਂਂ ਹੈੈ)ਸਭ ਤਂੋਂ ਪਹਿ�ਲਾਂਂ ਭਾਾਰਤ ਵਿੱ�ਚ ਪੇੇਸ਼ ਕੀੀਤੇੇ ਗਏ 
ਸਨ, ਉਹਨਾਂਂ ਦੇੇ ਜੋੋੜ, ਘਟਾਾਓ, ਗੁੁਣਾਾ ਅਤੇੇ ਇੱੱਥੋਂਂ ਤੱੱਕ ਕਿ� ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਦੀੀ ਵੰੰਡ  ਵਰਗੇ ਗਣਿ�ਤ ਸੰੰਚਾ ਾਲਨ 
ਦੇੇ ਨਿ�ਯਮਾਂਂ ਦੇੇ ਨਾਾਲ। ਪ੍ਰਾਾ�ਚੀੀਨ ਭਾਾਰਤੀੀ ਗ੍ਰੰੰ� ਥ ਜਿ�ਨ੍ਹਾਂ� ਨੰੂੰ�  'ਸ਼ੁੁਲਵ-ਸੂੂਤਰ' ਕਿ�ਹਾਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ, ਦਰਸਾਾਉਂਦੇੇ 
ਹਨ ਕਿ� ਵੈੈਦਿ�ਕ ਕਾਾਲ ਦੌੌਰਾਾਨ ਵੀੀ, ਭਾਾਰਤੀੀਆਂਂ ਨੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨਾਾਲ ਸੰੰਚਾ ਾਲਨ ਦੇੇ ਨਿ�ਯਮਾਂਂ ਦੀੀ ਖੋੋਜ ਕੀੀਤੀੀ 
ਸੀੀ। ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨਾਾਲ ਕੰੰਮ  ਕਰਨ ਅਤੇੇ ਗਣਨਾਾ ਕਰਨ ਲਈ ਆਮ ਨਿ�ਯਮਾਂਂ ਅਤੇੇ ਪ੍ਰਰਕਿ�ਰਿ�ਆਵਾਂਂ ਨੰੂੰ�  ਪਹਿ�ਲਾਂਂ 
ਬ੍ਰਰਹਮਗੁਪਤ ਦੁੁਆਰਾਾ ਰਸਮੀੀ ਤੌੌਰ 'ਤੇੇ ਅਤੇੇ ਆਧੁੁਨਿ�ਕ ਰੂੂਪ ਵਿੱ�ਚ ਸੰੰਹਿ�ਤਾ ਾਬੱੱਧ ਕੀੀਤਾਾ ਗਿ�ਆ ਸੀੀ। 

ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਦੇੇ ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨਾਾਲ ਕੰੰਮ  ਕਰਨ ਅਤੇੇ ਗਣਨਾਾ ਕਰਨ ਦੇੇ ਤਰੀੀਕੇੇ ਅੱੱਜ ਵੀੀ ਉਹੀੀ ਹਨ ਜੋੋ 
ਅਸੀਂਂ ਵਰਤਦੇੇ ਹਾਂਂ। ਉਦਾਾਹਰਣ ਵਜੋਂਂ, ਬ੍ਰਰਹਮਗੁੁਪਤ ਨੇੇ ਵਰਣਨ ਕੀੀਤਾਾ ਹੈੈ ਕਿ� ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨੰੂੰ�  ਕਿ�ਵੇਂਂ ਜੋੋੜਨਾਾ 
ਅਤੇੇ ਘਟਾਾਉਣਾਾ ਹੈੈ:

" ਹਰੇੇਕ ਭਿੰ�ੰਨ  ਦੇੇ ਅੰੰ ਸ਼ ਅਤੇੇ ਹਰ ਨੰੂੰ�  ਦੂੂਜੇ ਹਰਾਂਂ ਨਾਾਲ ਗੁੁਣਾਾ ਕਰਨ ਤੇੇ ਭਿੰ�ੰਨ  ਇੱੱਕ ਸਾਂਂਝੇੇ ਹਰ ਵਿੱ�ਚ 
ਬਦਲ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ। ਫਿ�ਰ, ਜੋੋੜ ਦੇੇ ਸੰੰਬੰੰ  ਧ ਵਿੱ�ਚ, ਅੰੰ ਸ਼ (ਉਪਰੋੋਕਤ ਸਰਲੀੀਕਰਨ ਤਂੋਂ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ) ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜਿ�ਆ 
ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ। ਘਟਾਾਉਣ ਦੇੇ ਸੰੰਬੰੰ  ਧ ਵਿੱ�ਚ, ਉਨਂ੍ਹਾਂ� ਦੇੇ ਅੰੰਤਰ  ਨੰੂੰ�  ਲਿ�ਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈੈ। (ਬ੍ਰਰਹਮਗੁਪਤ, ਬ੍ਰਰਹਮ 
ਸਫੁੁਟਸਿ�ਧਾਂਂਤ, ਸਲੋਕ ੧੨.੨, ੬੨੮ ਈ.)

ਭਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਨਾਾਲ ਸੰੰਬੰੰ  ਧਤ ਭਾਾਰਤੀੀ ਸੰੰ ਕਲਪ ਅਤੇੇ ਵਿ�ਧੀੀਆਂਂ ਅਗਲੀੀਆਂਂ ਕੁੁਝ ਸਦੀੀਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਅਰਬਾਂਂ 
ਰਾਾਹੀਂਂ ਯੂੂਰਪ ਵਿੱ�ਚ ਪ੍ਰਰਸਾਾਰਿ�ਤ ਕੀੀਤੀੀਆਂਂ ਗਈਆਂਂ ਅਤੇੇ ਉਹ ੧੭ ਵੀਂਂ ਸਦੀੀ ਦੇੇ ਆਸ ਪਾਾਸ ਯੂੂਰਪ ਵਿੱ�ਚ 
ਆਮ ਵਰਤਂੋਂ ਵਿੱ�ਚ ਆਈਆਂਂ ਅਤੇੇ ਫਿ�ਰ ਵਿ�ਸ਼ਵ ਭਰ ਵਿੱ�ਚ ਫੈੈਲ ਗਈਆਂਂ।
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  ਪਹੇੇਲੀੀ!
	�ਜੇ ਕਰ ਕੋੋਈ ਸਮਾਾਨ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਦਾਾ ਹੈੈ, ਤਾਂਂ ਜੋੋੜਫਲ ੧ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਕਰਨ 

ਲਈ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜਨਾਾ ਅਸਾਾਨ ਹੈੈ। ਉਦਾਾਹਰਨ ਲਈ -

	 ੧
੨ + ੧੨ = ੧,  ੧੩ + ੧੩ + ੧੩ = ੧,  ੧੪ + ੧੪ + ੧੪ + ੧੪ = ੧, ਆਦਿ�। 

	�     ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ੧ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਭਿੰ�ੰਨ  ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜਨ ਦੇੇ ਤਰੀੀਕੇੇ ਬਾਾਰੇੇ ਸੋੋਚ ਸਕਦੇੇ 
ਹੋੋ?

	�	  ੧ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਦੋੋ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋੋੜਨਾਾ ਸੰੰਭਵ  ਨਹੀਂਂ ਹੈੈ। 
ਕਾਾਰਨ ਇਹ ਹੈੈ ਕਿ� ੧੨ ਸਭ ਤਂੋਂ ਵੱੱਡੀੀ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਹੈੈ, ਅਤੇੇ ੧੨ + ੧੨ = ੧

	�	  ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਕਰਨ ਲਈ, ਸਾਾਨੰੂੰ�  ਘੱੱਟੋੋ ਘੱੱਟ ਇੱੱਕ ੧
੨ ਨੰੂੰ�  ਛੋੋਟੀੀ 

ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਵਿੱ�ਚ ਬਦਲਣਾਾ ਪਵੇੇਗਾਾ, ਪਰ ਫਿ�ਰ ਜੋੋੜਫਲ ੧ ਤਂੋਂ ਘੱੱਟ ਹੋੋਵੇੇਗਾਾ! ਇਸ 
ਲਈ, ਦੋੋ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦਾਾ ਜੋੋੜ ੧ ਪ੍ਰਾਾ�ਪਤ ਕਰਨਾਾ ਸੰੰਭਵ  ਨਹੀਂਂ ਹੈੈ।

	�	ਇਸ   ਦੀੀ ਬਜਾਾਏ ਅਸੀਂਂ ੧ ਨੰੂੰ�  ਤਿੰ�ੰਨ  ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੇੇ ਜੋੋੜ ਵਜੋਂਂ ਲਿ�ਖਣ 
ਦਾਾ ਤਰੀੀਕਾਾ ਲੱੱਭਣ ਦੀੀ ਕੋੋਸ਼ਿ�ਸ਼ ਕਰ ਸਕਦੇੇ ਹਾਂਂ। 

	 ੧. ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ਤਿੰ�ੰਨ  ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਲੱੱਭ ਸਕਦੇੇ ਹੋੋ ਜਿ�ਨ੍ਹਾਂ� ਦਾਾ  
ਜੋੋੜਫਲ ੧ ਹੋੋਵੇੇ ? 

	    �ਇਹ ਪਤਾਾ ਚਲਦਾਾ ਹੈੈ ਕਿ� ਇਸ ਸਮੱਸਿ�ਆ ਦਾਾ ਸਿ�ਰਫ ਇੱੱਕ ਹੱੱਲ ਹੈੈ (੩  ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ 
ਸੰੰਖਿ� ਆਵਾਂਂ ਦੇੇ ਕ੍ਰਰਮ ਨੰੂੰ�  ਬਦਲਣ ਤੱੱਕ)! ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਲੱੱਭ ਸਕਦੇੇ ਹੋੋ? ਅੱੱਗੇੇ 
ਵਧਣ ਤਂੋਂ ਪਹਿ�ਲਾਂਂ ਇਸ ਨੰੂੰ�  ਲੱੱਭਣ ਦੀੀ ਕੋੋਸ਼ਿ�ਸ਼ ਕਰੋੋ। 

ਹੱੱਲ ਲੱੱਭਣ ਲਈ ਇੱੱਥੇੇ ਇੱੱਕ ਯੋੋਜਨਾਾਬੱੱਧ ਤਰੀੀਕਾਾ ਹੈੈ। ਅਸੀਂਂ ਜਾਾਣਦੇੇ ਹਾਂਂ ਕਿ� ੧੩ + ੧੩ + ੧੩ = ੧ 
ਹੋੋਵੇੇਗਾਾ। ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਵੱੱਖਰਾਾ ਬਣਾਾਉਣ ਲਈ, ਸਾਾਨੰੂੰ�  ਘੱੱਟੋੋ ਘੱੱਟ ਇੱੱਕ     ੧੩ ਨੰੂੰ�  ਵਧਾਾਉਣਾਾ 
ਪਵੇੇਗਾਾ  ਅਤੇੇ ਦੂੂਜੇ ਵਿੱ�ਚੋਂਂ ਘੱੱਟੋੋ ਘੱੱਟ ਇੱੱਕ ੧

੩ ਨੰੂੰ�  ਘਟਾਾਉਣਾਾ ਪਵੇੇਗਾਾ । ੧
੩ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕ ਹੋੋਰ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ 

ਇਕਾਾਈ ਦਾਾ ਇੱੱਕੋੋ ਇੱੱਕ ਤਰੀੀਕਾਾ ਹੈੈ ਕਿ� ਇਸ ਨੰੂੰ�  ੧
੨  ਨਾਾਲ ਬਦਲਿ�ਆ ਜਾਾਵੇੇ । ਇਸ ਲਈ ੧

੨ ਇੱੱਕ 
ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਜਰੂੂਰ ਹੋੋਣਾਾ ਚਾਾਹੀੀਦਾਾ ਹੈੈ।

ਹੁੁਣ ੧
੨ + ੧

੪ + ੧
੪ = ੧. ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਵੱੱਖਰਾਾ ਬਣਾਾਉਣ ਲਈ, ਸਾਾਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕ ੧

੪ ਨੰੂੰ�  
ਵਧਾਾਉਣਾਾ ਪਵੇੇਗਾਾ ਅਤੇੇ ਦੂੂਜੇ ੧੪ ਨੰੂੰ�  ਇਸ ਵਾਾਧੇੇ ਦੇੇ ਸੰੰਤੁ ਲਨ ਦਾਾ ਲਈ ਘਟਾਾਉਣਾਾ ਹੋੋਵੇੇਗਾਾ। ਹੁੁਣ  ੧੪ ਨੰੂੰ�   ੧੨ 
ਤਂੋਂ ਵੱੱਖਰਾਾ ਹੋੋਰ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਲਈ ਵਧਾਾਉਣ ਦਾਾ ਇਕੋੋ ਇਕ ਤਰੀੀਕਾਾ ਹੈੈ, ਇਸ ਨੰੂੰ�  ੧੩ ਦੁੁਆਰਾਾ
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ਬਦਲਣਾਾ ਹੈੈ। ਇਸ ਲਈ ਦੋੋ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ੧
੨ ਅਤੇੇ ੧

੩! ਹੋੋਣੀੀਆਂਂ ਚਾਾਹੀੀਦੀੀਆਂਂ ਹਨ ਫਿ�ਰ 
ਤੀੀਜੀੀ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈ ਕੀੀ ਹੋੋਣੀੀ ਚਾਾਹੀੀਦੀੀ ਹੈੈ, ਤਾਂਂ ਜੋੋ ਤਿੰ�ੰਨਾਂ ਂ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦਾਾ ਜੋੋੜਫਲ 
੧ ਹੋੋਵੇੇ?

ਇੱੱਥੋਂਂ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੁੰੰ� ਦਾਾ ਹੈੈ ਕਿ� ਉਪਰੋੋਕਤ ਸਮੱਸਿ�ਆ ਦਾਾ ਕੇੇਵਲ ਇੱੱਕ ਹੀੀ ਹੱੱਲ ਕਿ�ਉਂ ਹੈੈ। 

੧
੨ + ੧੩ + ੧

੬  = ੧

ਜੇੇਕਰ ਅਸੀਂਂ ਚਾਾਰ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੀੀ ਭਾਾਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂਂ ਜੋੋ ੧ ਤੱੱਕ ਜੋੋੜਦੀੀਆਂਂ ਹਨ 

ਤਾਂਂ ਕੀੀ ਹੋੋਵੇੇਗਾਾ?

	 ੨. ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ਚਾਾਰ ਵੱੱਖ-ਵੱੱਖ ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਲੱੱਭ ਸਕਦੇੇ ਹੋੋ ਜਿ�ਨ੍ਹਾਂ� ਦਾਾ ਜੋੋੜ 
੧ ਹੋੋਵੇੇ? 

	 ਇ  ਹ ਪਤਾਾ ਚਲਦਾਾ ਹੈੈ ਕਿ� ਇਸ ਸਮੱਸਿ�ਆ ਦੇੇ ਛੇੇ ਹੱੱਲ ਹਨ! ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ਉਨਂ੍ਹਾਂ� ਵਿੱ�ਚੋਂਂ 
ਘੱੱਟੋੋ ਘੱੱਟ ਇੱੱਕ ਲੱੱਭ ਸਕਦੇੇ ਹੋੋ? ਕੀੀ ਤੁੁਸੀਂਂ ਉਨਂ੍ਹਾਂ� ਸਾਾਰਿ�ਆਂਂ ਨੰੂੰ�  ਲੱੱਭ ਸਕਦੇੇ ਹੋੋ? ਤੁੁਸੀਂਂ ਦੋੋ 

ਅਤੇੇ ਤਿੰ�ੰਨ  ਭਿੰ�ੰਨਾ ਾਤਮਕ ਇਕਾਾਈਆਂਂ ਦੇੇ ਮਾਾਮਲਿ�ਆਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਸਮਾਾਨ ਤਰਕ ਦੀੀ ਵਰਤਂੋਂ ਕਰਨ 
ਦੀੀ ਕੋੋਸ਼ਿ�ਸ਼ ਕਰ ਸਕਦੇੇ ਹੋੋ-ਜਾਂਂ ਆਪਣਾਾ ਤਰੀੀਕਾਾ ਲੱੱਭ ਸਕਦੇੇ ਹੋੋ!

ਇੱੱਕ ਵਾਾਰ ਜਦੋਂ ਤੁੁਸੀਂਂ ਇੱੱਕ ਹੱੱਲ ਲੱੱਭ ਲਂੈਂਦੇੇ ਹੋੋ, ਤਾਂਂ ਇੱੱਕ ਚੱੱਕਰ ਨੰੂੰ�  ਭਾਾਗਾਂਂ ਵਿੱ�ਚ ਵੰੰਡ ਣ ਦੀੀ ਕੋੋਸ਼ਿ�ਸ਼ ਕਰੋੋ 
ਜਿ�ਵੇਂਂ ਕਿ� ਇਸ ਦੀੀ ਕਲਪਨਾਾ ਕਰਨ ਲਈ ਉੱਪਰ ਦਿੱ�ਤੇੇ ਚਿੱ�ਤਰ ਵਿੱ�ਚ!
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 ਸਾ�ਾਨੂੰ �ਾਗਾ ਦੇਾ ਰੰੇਪੰ ਵੱਜਂਾਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ: ਜਾਂਦਂਾ ਇੱੱਕ ਪੰੰਰੇਨੂੰ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਵੱਾਲੀਆਂ ਇੱਕਾਈਆਂ ਨੰੂੰ�  ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਿੱਹੱਹਿੱਸਾਆਂ 
ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ ਤੋਂਂ ਇੱੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ। 

 ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ: ਜਾਂਦਂਾ ਇੱੱਕ ਪੰੰਰੇੀ �ੰਲ ਇੱਕਾਈ ਨੰੂੰ�  ਬੱਰੇਾਬੱਰੇ �ਾਗਾਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਵੱ� ਹਿੱਡਾਆ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ, ਤੋਂਂ 
ਹਰੇੇਕ �ਾਗਾ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈ ਕਹਿੱਹਲਾਉਂਦਾਾ ਹੈ। 

 ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਪੰੜਂਾਨੂੰਾ: ਇੱੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱਜਾਂਵੱਂ ਹਿੱਕ ੫੬ ਹਿੱਵੱੱਚੇ, ੫ ਨੰੂੰ�  ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ੬ ਨੰੂੰ�  ਹਰੇ ਹਿੱਕਹਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ।

 ਹਿੱ�ਸ਼ਰੇਤੋਂ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਇੱਸਾ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਇੱੱਕ ਪੰੰਰੇਨੂੰ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ �ਾਗਾ ਅਤੇੋਂ ਇੱੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ �ਾਗਾ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ। 

 ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ: ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ 'ਤੇੋਂ ਹਿੱਦਾਖਾਾਇੱਆ ਜਾਂਾ ਸਾਕਦਾਾ ਹੈ। ਹਰੇੇਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਦੇਾ ਲਈ 
ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਰੇੇਖਾਾ 'ਤੇੋਂ ਇੱਸਾ ਨੂੰਾਲ ਜੁਾਂਹਿੱੜਾਆ ਇੱੱਕ ਹਿੱਬੱ� ਦੰਾ ਹੁ� ਦਾਾ ਹੈ।

 ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ: ਜਾਂਦਂਾ ਦੋਾ ਜਾਂਂ ਵੱਧੇਰੇੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਇੱੱਕੋ ਹਿੱਹੱਸਾੇ ਜਾਂਂ ਸਾ� ਹਿੱਖਾਆ ਨੰੂੰ�  ਦਾਰੇਸਾਾਉਂਦੇਾ ਹਨੂੰ, ਤੋਂਂ ਉਨਂੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰ 
ਹਿੱਕਹਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ। 

 ਸਾ� ਤਂੋਂ ਛੋੋਟਾਾ ਸਾਰੇਲ ਰੰੇਪੰ: ਇੱੱਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਹਿੱਜਾਂਸਾਦੇਾ ਅ� ਸ਼ ਅਤੇੋਂ ਹਰੇ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ੧ ਤਂੋਂ ਇੱਲਾਵੱਾ ਕੋਈ ਸਾਂਝਾਾ ਗੁਾਣਨੂੰਖਾ� ਡਾ 
ਨੂੰਹਂ ਹੁ� ਦਾਾ, ਨੰੂੰ�  ਸਾ� ਤਂੋਂ ਛੋੋਟੇਾ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਜਾਂਂ ਸਾ� ਤਂੋਂ ਸਾਰੇਲ ਰੰੇਪੰ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱਕਹਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ।

 ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋਾਂੜਾਨੂੰ ਦਾੀ ਬੱਾਹ�ਗੁਾਪੰਤੋਂ ਦਾੀ ਹਿੱਵੱਧੀ : ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋਾਂੜਾਦੇਾ ਸਾ�ਂ, ਉਹਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕੋ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਇੱਕਾਈ 
(�ਾਵੱ, ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਰੇ) ਦੇਾ ਨੂੰਾਲ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਦਾਲੋ, ਅਤੇੋਂ ਹਿੱ�ਰੇ ਜੋਾਂੜਾ ਪੰਾਾਪੰਤੋਂ ਕਰੇਨੂੰ ਲਈ ਹਰੇੇਕ ਹਿੱ�� ਨੂੰ 
ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ ਜੋਾਂੜੋਾ। ਇੱਹ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਰੇ ਰੱੇਖਾਦੇਾ ਹੋਏ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਜੋਾਂੜਾ ਕੇ ਪੰੰਰੇਾ 
ਕੀਤੋਂਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ।

 ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਘੱਟਾਾਉਣ ਦਾੀ ਬੱਾਹ�ਗੁਾਪੰਤੋਂ ਹਿੱਵੱਧੀ: ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਘੱਟਾਾਉਂਦੇਾ ਸਾ�ਂ, ਉਹਨੂੰਂ ਨੰੂੰ�  ਇੱੱਕੋ ਹਿੱ�� ਨੂੰ ਇੱਕਾਈ 
(�ਾਵੱ, ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਰੇ) ਦੇਾ ਨੂੰਾਲ ਤੱੁੋਂਲ ਹਿੱ�� ਨੂੰਂ ਹਿੱਵੱੱਚੇ ਬੱਦਾਲੋ, ਅਤੇੋਂ ਹਿੱ�ਰੇ ਹਿੱ�� ਨੂੰਾਤੋਂ�ਕ ਇੱਕਾਈਆਂ ਦਾੀ ਹਿੱਗਾਣਤੋਂੀ 
ਨੰੂੰ�  ਘੱਟਾਾਓ। ਇੱਹ ਸਾ�ਾਨੂੰ ਹਰੇ ਰੱੇਖਾਦੇਾ ਹੋਏ ਅ� ਸ਼ਂ ਨੰੂੰ�  ਘੱਟਾਾ ਕੇ ਪੰੰਰੇਾ ਕੀਤੋਂਾ ਜਾਂਂਦਾਾ ਹੈ।


