
पूणा��

शू� केर दोसंर ङ्किदसंशू� केर दोसंर ङ्किदसं10

बेासंी सं�  बेासंी संंख्याा!
�रर्ण केरू जे गभिर्णतके अध्यायोनमेे हाँमे सबासँ पदिहाँ� संख्यााके तिवषयोमेे सीखू�हँुँ ओ गिगनती संख्याा 1, 2, 3, 4, ...  

तखून हाँमेरा पता च�� ज ेआओर बासेी संख्याा अलिछी! उदोाहाँरर्णके �े�, संख्याा 0 (शूून्य) अलिछी, ज ेदिकेछुी नदिहाँ 
दोशूाणबातै अलिछी, ज ेपदिहाँने आबातै अलिछी

1. भोारत आ आबा दोतुिनअ�वा  मेे संख्याा  0 केे बाहुँत मेहाँ�पूर्णण इतितहाँास अलिछी। उदोाहाँरर्णके �े�, दोतुिनअ�वा  
भोरिरमेे हाँमे भोारतीयो संख्याा प्रर्णा�ीमेे 0 सँ 9 अ�के उपयोोग केरैत संख्याा लि�खूबा सीखैूत छीी, जादिहाँसँ हाँमे मेात्र एदिहाँ 10 
अ�के उपयोोग केरैत संख्याा लि�खिखू सकैेत छीी ज ेकेतकेे पैघ वा ओतकेे छीोटा हाँो। 

तखून हाँमेसभो आओर संख्यााके संबंा�मेे सीखू�हँुँ जे एकेरामेे मेौजूदो अलिछी 
संख्याा 0, 1, 2, 3, 4, ... , जेना 1

2 , 3
2 , and 13

6 । ई सभो भिभोन्न केहाँाइछी।
मुेदोा केी एखूनहुँ बाेसी संख्याा अलिछी? खैूर, 0 एकेटाा अतितरिरक्त संख्याा अलिछी जकेर बाारे मेे हाँमे पदिहाँने नदिहाँ जनैत 

छी�हंुँ, आ ई 1 सँ पदिहाँने अबाैत अलिछी आ 1 सँ केमे अलिछी। केी संभोवतः बाेसी संख्याा अलिछी जे 0 सँ पदिहाँने आबाैत 
अलिछी आ 0 सँ केमे अलिछी?

दोोसर तरीकेासँ वा�ांभिशूत, हाँमे संख्याा पंक्तिक्त देोखू�हँुँ अलिछी:

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

मुेदोा, ई वास्तवमेे मेात्र एकेटाा संख्याा ‘दिकेरर्ण’ अलिछी, जादिहाँ भोाषामेे हाँमे �ागिमेतितमेे पदिहाँने सीखूने छी�हँुँ; ई 
दिकेरर्ण 0 सँ प्रार� हाँोइत अलिछी आ हाँमेेशूा �े� दोदिहाँना दिदोस जाइत अलिछी। केी 0 केेर बाामेा  तरफू संख्याा मेोजुदो 
अलिछी, जादिहाँ सँ ई संख्याा दिकेरर्ण एकेटाा सहाँी संख्याा रेखूा पर पूरा केए� जाए सकेए?

एदिहाँ अध्याायोमेे हाँमे ओकेर जाचँ केरबा!
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 0 स केमे संख्याा भो सकैेत अलिछी? केी अहाँां केोनो एहाँन तरीकेा सोचिच सकेयो छीी जे केोनो चीज केे 0 सं केमे 
हाँोए?

10.1 बेाला केर मेनोर�न घर

बाच्चाँासभो बा�ेाके आइसक्रेीमे केारखूानामेे ओकेर स्वीादिदोष्ट आइसक्रेीमे देोखूबाा आ स्वीादो �ेबााके �े� अबातै अलिछी। 
हुँनकेा �ोकेतिनके �े� एकेरा आओर मेजगर बानेबााके �े� बा�ेा एकेटाा बाहुँत�ा 
भोवन दिकेन�तिन आ एकेरा आकेषणर्णसँ भोरिर देो�तिन। ओ एकेरा बा�ेाज मेनोरञ्जन 
घर नामे देो�तिन। 

मुेदोा ई केोनो सा�ारर्ण भोवन नदिहाँ छी�। 

देोखूू जे दिकेछुी त�

‘मेनोरञ्जन घर’ जमेीन सं नीचा अलिछी। एदिहाँ त� पर अहाँा ँ केे केोन 
दोोकेान भेोटैात अलिछी? भूोत� पर केी अलिछी?

एकेटाा लि�फ्टके उपयोोग फूशूणके बाीच ऊपर-नीचा जयोबााके �े� केयो� जाइत अलिछी। एकेर दूोटाा बाटान अलिछी: 
‘+’ ऊपर  जएबााके �े� आ ‘–’ नीचा  जयोबााके �े�। केी अहाँा ँलि�फ्ट देोखू सकैेत छीी?

हाँमे केहाँैत छीी जे बाटान दोबााबाू + + अ�वा  + 2 अलिछी।

दूोटाा त� नीचा जयोबााके �े� अहाँाकँेँे ‘–’ बाटान दूो बाेर दोबााबायो पड़त, जकेरा हाँमे 
– – अ�वा – 2 लि�खैूत छीी।

ते ँजँ अहाँा ँ+ 1 दोबााबातै छीी (अ�ाणत, जँ अहाँा ँ‘+’ बाटान एके बारे दोबााबातै छीी), 
तखून अहाँा ँएके त� ऊपर जाउ आ जँ अहाँा ँ– 1 दोबााबा ू(अ�ाणत, जँ अहाँा ँ‘–’ 
बाटान दोबााबा)ूएके बारे), तखून अहाँा ँ1 त� सं नीचा चलि� जाएबा।

लि�फ्ट बाटान दोबााबा ूआओर संख्याा:
+++ कँेे + 3 जदिहाँना लि�खू� जाइत अलिछी
– – – – लि�खू� अलिछी – 4

 चारिरमे त� पर जएबााके �े� अहाँा ँकेी दोबाबाैत लिछीयैो? अहाँा ँ
तेसर त� पर जएबााके �े� केी दोबाबाैत लिछीयैो?

दूोटाा त� नीचा जयोबााके �े� अहाँाकँेँे ‘–’ बाटान दूो बाेर दोबााबायो पड़त, जकेरा हाँमे 

ते ँजँ अहाँा ँ+ 1 दोबााबातै छीी (अ�ाणत, जँ अहाँा ँ‘+’ बाटान एके बारे दोबााबातै छीी), 
तखून अहाँा ँएके त� ऊपर जाउ आ जँ अहाँा ँ– 1 दोबााबा ू(अ�ाणत, जँ अहाँा ँ‘–’ 
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मेनोर�न घर ( तिबा��ङ्ग ऑफ फन)मेे तल केर क्रॉमेा�न
‘मेनोरञ्जन घर’मेे प्रवेशू भूोत� स्तरपर हाँोइत अलिछी आ एकेरा ‘स्वीागत केक्ष’ केहाँ� जाइत अलिछी। भूोत� सँ शुूरू 
केरैत अहाँा ँ+ 1 दोबाा केए फूूड केोटाण पहँुँचिच सकैेत छीी आ +2 दोबाा केए आटाण संटार पहँुँचिच सकैेत छीी। ते ँहाँमे केदिहाँ 
सकैेत छीी जे फूूड केोटाण त� + 1 पर अलिछी आ आटाण संटार त� + 2 अलिछी।
भूोत�सँ प्रार� केरैत खिखू�ौनाके दोोकेान �रिर पहँुँचबााके �े� अहाँाकँेँे – 1 जरूर दोबााबायो पड़त। ते ँ खिखू�ौनाके 
दोोकेान  -1 फूशूण पर अलिछी , तदिहाँना भूोत�सँ शुूरू हाँोइत , वीदिडयोो गे�के दोोकेान �रिर पहँुँचबााके �े� अहाँाकँेँे – 2 
जरूर दोबााबायो पड़त। ते ँवीदिडयोो गेमेके दोोकेान त� – 2 पर अलिछी।
भूोत� केे त� 0 केहाँ� जाइत अलिछी। केी अहाँा ँदेोखू सकैेत छीी दिकेयैोके?

 ‘मेनोरञ्जन घर’ केेर.

केी अहाँा ँदेोखू�हँुँ जे + 3 दिकेताबाके दोोकेानके  फूशूण संख्याा अलिछी, मुेदोा ई ओ त�के संख्याा सेहाँो अलिछी जकेरा अहाँा ँ
+ 3 दोबााबाैत छीी? तदिहाँना – 3 त� संख्याा अलिछी मुेदोा ई ओदिहाँ त�के संख्याा सेहाँो अलिछी 
जकेरा अहाँा ँदोबााबाैत केा� नीचा जाइत छीी – 3, अ�ाणत, जखून अहाँा ँ- - - दोबााबाैत छीी  ।

 सामेने ‘+’ चिच� बा�ा संख्यााकँेे �नात्मके संख्याा केहाँ� जाइत अलिछी। आगू ‘–’ चिच� 
बा�ा संख्यााकँेे ऋर्णात्मके संख्याा केहाँ� जाइत अलिछी। 

‘मेनोरञ्जन घर’मेे भूोत�कँेे संदोभोण वा आरम्भि�के तिबान्दकुे रूपमेे भोूत�, त� 0के उपयोोग 
केरैत क्रेमेादंिकेत केयो� गे� अलिछी। भूोत�के ऊपरके फूशूणकँेे �नात्मके संख्यााके सङ्ग क्रेमेादंिकेत 
केयो� गे� अलिछी। भूोत�सँ ओतयो तके पहँुँचबााके �े� दिकेछुी बारे ‘+’ बाटान दोबााबायो पड़त। 
जमेीनके नीचाकँे फूशूणकँेे ऋर्णात्मके संख्याासँ क्रेमेादंिकेत केयो� गे� अलिछी। भूोत�सँ ओतयो तके  
पहँुँचबााके �े� दिकेछुी बारे ‘–’ बाटान दोबााबायो पड़त।

शूून्य ने  त �नात्मके अलिछी आ ने ऋर्णात्मके संख्याा।

हाँमे एकेरा सामेने ‘+’ अ�वा ‘–’ चिच� नदिहाँ रखैूत छीी।

+ 3 दोबााबाैत छीी? तदिहाँना – 3 त� संख्याा अलिछी मुेदोा ई ओदिहाँ त�के संख्याा सेहाँो अलिछी 

 सामेने ‘+’ चिच� बा�ा संख्यााकँेे �नात्मके संख्याा केहाँ� जाइत अलिछी। आगू ‘–’ चिच� 

‘मेनोरञ्जन घर’मेे भूोत�कँेे संदोभोण वा आरम्भि�के तिबान्दकुे रूपमेे भोूत�, त� 0के उपयोोग 
केरैत क्रेमेादंिकेत केयो� गे� अलिछी। भूोत�के ऊपरके फूशूणकँेे �नात्मके संख्यााके सङ्ग क्रेमेादंिकेत 

जमेीनके नीचाकँे फूशूणकँेे ऋर्णात्मके संख्याासँ क्रेमेादंिकेत केयो� गे� अलिछी। भोूत�सँ ओतयो तके  
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चााल पर नजर रखबााक लेेल जोोड़

भोोजन कक्षसँँ शुुरू करू आ लि�फ्ट मेे + 2 दबााउ। अहाँँ� कतए पहँुँचब? 	
हम एकराा एकटाा वं्यंजक  केेर प्रयोोग सँँ वर्णणन कए सकैैत छीी:
प्राारम्भ तल +  गति� = लक्ष्य तल ।
आरम्भि�क तल + 1 (फूूड कोोर्टट) अछि� आ बटन दबााबयक संंख्याा + 2 अछि�। अतःः अहाँँ� लक्ष्य तल (+ 1) + (+ 
2) = + 3 (कि�तााबक दोोकाान ) पर पहँुँचि� जााइत छीी।

 आउ, ज्ञाात करीी
1.	 �अहाँँ� तल + 2 सँँ शुुरू करैत छीी आ लि�फ्ट मेे – 3 दबााउ। अहाँँ� कतए पहँुँचब? अहि� गति�क ‘लेेल 

एकटाा वं्यंजक  लि�खूू

2.	 एहि� वं्यंजक सभक मूूल्यांं�कन करू (अहाँँ� भवनक नि�र्माा�णक सन्दर्भभ दैैत एकराा प्राारंंभि�क  तल + गति�  
रूपमेे सोोचि� सकैैत छीी)
a.	 (+ 1) + (+ 4) =_______	 b.	 (+ 4) + (+ 1) = _______
c.	 (+ 4) + (– 3) =______	 d.	 (– 1) + (+ 2) = _______
e.	 (– 1) + (+ 1) = _______	 f.	      0 + (+ 2) = _________
g.	   0 + (– 2) = _________

3.	� अलग-अलग तल सँँ शुुरू करैत तल – 5 तक पहँुँचबााक लेेल आवश्यक गति�वि�धि� तााकूू। उदााहरणक 
लेेल, जँँ हम तल + 2 सँँ शुुरू करैत छीी तखन तल – 5 पर पहँुँचबााक लेेल हमराा – 7 दबााबय पड़त। 
वं्यंजक अछि� (+ 2) + (– 7) = गुुरमीीत एक तल नीीचाा जााएत। हम एकटाा वं्यंजक रूपमेे बटन 
दबााबक संंयोोजनसँँ उत्पन्न गति�केँँ�   देेखाा सकैैत छीी: (+ 2) + (– 3) = – 5.

	 एहन आओर आरम्भि�क स्थि�ति� आ तल – 5 धरि� पहँुँचबााक लेेल आवश्यक गति�केँँ�   तााकूू आ वं्यंजक  
लि�खूू।

बटन दबााबैै क’ संंयोोजन सेेहोो जोोड़ अछि� 
गुुरमीीत खेेलौौनक दोोकाान मेे छल आ दूू तलसँ नीीचाा जााय चााहैैत छलथि� मुुदाा गलतीी सँँ ओ ‘+’ बटन दूू बेेर दबाा 
देेलखि�न। हुनकाा अपन गलतीीक एहसाास भेेलनि�  आ जल्दीी सँँ तीीन बेेर ‘–’ बटन दबाा देेलनि�। गुुरमीीत खेेलौौनााक 
दोोकाान संं नीीचाा अथवाा ऊपर कतेेक तल पर पहँुँचत?

गुुरमीीत एक तल नीीचाा जााएत। हम एकटाा वं्यंजक रूपमेे बटन दबााबक संंयोोजनसँँ उत्पन्न गति�केँँ�   देेखाा सकैैत 
छीी: (+ 2) + (– 3) = – 1
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  आउ, ज्ञाात करी

एदिहाँ वं्यंजके सभोकँेे बाटान दोबाेबााके संयोोजनके परिरर्णामेस्वीरूप गतितके रूपमेे सोचिच मूेल्यांाकंेन केरू:

a.  (+ 1) + (+ 4)= _____________ b. (+ 4) + (+ 1)  = _____________
c. (+ 4) + (– 3) + (– 2)  = _______ d. (– 1) + (+ 2) + (– 3  ) = _______

श�ू पर आतिपसं!
भूोत� पर बासंत बाड्ड हाँड़बाड़ी मेे छीधि� आ ग�ती सँ +3 दोबाा दैोत छीधि�। एकेरा रद्दा केरबााके �े� 
आ भूोत� पर रहाँबााके �े� ओ केी केए सकैेत छीधि�? ओ एकेरा दोबाा केए रद्दा केए सकैेत छीधि� 
– 3। अ�ाणत, (+3) + (– 3) = 0।
हाँमे – 3 कँेे +3 के प्रतित�ोमे केहाँैत छीी। तदिहाँना – 3 के प्रतित�ोमे +3 अलिछी।
जँ बासंत आबा +4 दोबााबाैत अलिछी आ फेूर लि�फ्ट मेे – 4 दोबााबाैत अलिछी तखून ओ केतए 
पहँुँचत?

तिवपरीतके अव�ारर्णाके बाारे मेे सोचबााके एकेटाा आओर तरीकेा एतयो अलिछी। जँ अहाँा ँ
त� +4 पर छीी आ अहाँा ँएकेर प्रतित�ोमे – 4 दोबााबाैत छीी तखून अहाँा ँ शूून्य (भूोत� )पर 
आपस आतिबा गे� छीी,! जँ अहाँा ँत� – 2 पर छीी आ एकेर प्रतित�ोमे +2 दोबााउ, तखून अहाँा ँ
(– 2) + (+2) = 0 पर जाउ, फेूर भूोत�!

  देो� गे� संख्यााके योो� प्रतित�ोमे बाताउ:  

  +4, –4, –3, 0, +2, –1.

  रेखूा घीचं केऽ योो� प्रतित�ोमेसँ जोडू़.

+9

+7

–8

–5

–7

+8

+5

–9

तलक उपयोोग कए कऽ संंख्यााक तुलना करी

 सभोसँ तिनच्चाँा ँकेेर त� पर केे छीधि�? 
1. जयो आटाण संटार मेे छीधि�। ते ँओ त� +2 पर छीधि�। 
2. अधिसन खेू� कंेद्र मेे छीधि�। तखून, ओ फूशूण पर छीधि�  
3. तिबान्न ूधिसनेमेा संटारमेे छीधि�। तखून, ओ फूशूण पर छीधि�  
4. अमेन खिखू�ौना स्ट्रोर मेे अलिछी। तँ, ओ फूशूण पर छीधि�  

भूोत� पर बासंत बाड्ड हाँड़बाड़ी मेे छीधि� आ ग�ती सँ +3 दोबाा दैोत छीधि�। एकेरा रद्दा केरबााके �े� 
आ भूोत� पर रहाँबााके �े� ओ केी केए सकैेत छीधि�? ओ एकेरा दोबाा केए रद्दा केए सकैेत छीधि� 

जँ बासंत आबा +4 दोबााबाैत अलिछी आ फेूर लि�फ्ट मेे – 4 दोबााबाैत अलिछी तखून ओ केतए 

तिवपरीतके अव�ारर्णाके बाारे मेे सोचबााके एकेटाा आओर तरीकेा एतयो अलिछी। जँ अहाँा ँ
त� +4 पर छीी आ अहाँा ँएकेर प्रतित�ोमे – 4 दोबााबाैत छीी तखून अहाँा ँ शूून्य (भूोत� )पर 
आपस आतिबा गे� छीी,! जँ अहाँा ँत� – 2 पर छीी आ एकेर प्रतित�ोमे +2 दोबााउ, तखून अहाँा ँ
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तल +3 तल +4 संं कम अछि�। तेँँ�  हम +3 +3 < +4. We also write +4 > लि�खैैत छीी।. 
 हमसभ  –3 < – 4 or – 4 < – 3 लि�खि� सकैैत छीी? 
तल – 4 तल – 3 संं कम अछि�। तँँ, – 4 < – 3. 
ई लि�खि� सकैैत छीी – 3 > – 4– 4

 �आउ, ज्ञाात करीी
1. 		मनो ोरञ्जन घर केेर प्रयोोग करैत तुुलनाा करू आओर बक्साा < वाा >मेे भरि� दि�यौौ। 

a.	 – 2  +5	 b.	 – 5  + 4	 c.	 – 5  – 3

d.	 + 6  – 6	 e.	 0  – 4	 f.	 0  + 4

ध्याान दि�यौौ जेे सभ ऋणाात्मक संंख्याा तल तल 0 सँँ नीीचाा अछि�। तेँँ�  सभटाा ऋणाात्मक 
संंख्याा 0 सँँ कम अछि�। सबटाा पॉॉजि�टि�व नंंबर फ्लोोर फ्लोोर 0 सँँ ऊपर अछि�। तेँँ�  
सभटाा धनाात्मक संंख्याा 0 सँँ बेेसीी अछि�।

2. 	मनो ोरञ्जन घरमेे अधि�क तल केेर कल्पनाा करू आ संंख्याासभक तुुलनाा करू आ 
बॉॉक्समेे < वाा > भरि� दि�यौौक:
a.	– 10 	 	 – 12	 b.	 + 17 	 	 – 10
c.	    0 	 	 – 20	 d.	  + 9	  	– 9
e.	– 25	 	 – 7	 f.	 + 15	  	– 17

3.   जँँ दहि�नाा दि�स रेेखााक रूपमेे देेखााओल गेेल भवनमेे तल A = – 12, तल D = – 1 
आ तल E = + 1 अछि� तखन संंख्याा तााकूूBफर्शश B, C, F, G, आ H केे।

4.	 एतए दहि�नाा दि�स देेखााऔल गेेल घरमेे नि�म्न तलकेँँ�   अङ्कि�त करू।
a.	 – 7	 b.	 –  4	 c.	 + 3	 d.	 –  10

कोोन बटन केँँ �  दबेेबााक अछि�, ज्ञाात करबााक लेेल घटााउ
पहि�नेक वर्गगसभमेे, हम घटाावक अर्थथ ‘बााहर नि�कलब’  बुुझैैत छलहँुँ। उदााहरणक लेेल, शेेल्फ पर 
10टाा कि�तााब अछि�। हम चाारि�टाा कि�तााब लए जााइत छीी। शेेल्फ पर कतेेक बचल अछि�?

हम घटाावक उपयोोग करैत उत्तर व्यक्त कऽ सकैैत छीी: 10 – 4 = 6 अथवाा ‘दस  नि�कलल 
चाारि� =  छ।

0

+1E

F

G

H

D

C

B

A

–1

–12
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अहाँा ँघटाावके एकेटाा आओर अ�णसँ सेहाँो परिरचिचत भोऽ सकैेत छीी ज ेत�ुना अ�वा  मेात्राकँेे समेान बानयोबाासँ 
सम्बन्धि�त अलिछी। उदोाहाँरर्णके �े�, एदिहाँ म्भि�तितपर तिवचार केरू: हाँमेरा सङ्ग ‘10’ अलिछी आ हाँमेर बादिहाँनके ‘6’ अलिछी।

आबा हाँमे प्रश्न पूलिछी सकैेत छीी: �हाँमेर बादिहाँनकँेे हाँमेरा समेान राभिशू प्राप्त केरबााके �े� केतेके टााकेा आओर 
भेोटाबााके चाहाँी?�

हाँमे एकेरा दूो तरीकेासँ लि�खिखू सकैेत छीी: 6 + ? = 10 अ�वा  10 – 6 = ?

एतए हाँमे ‘जोड़� जाएबा�ा गुमे संख्यााकँेे तकेनाइ’ आ घटाावके बाीच संबंा� देोखैूत छीी।

�नात्मके आ ऋर्णात्मके संख्यााके घटाावके �े�, हाँमे घटाावके एदिहाँ अ�णके उपयोोग ‘समेान बानाबा’ अ�वा 
‘जोड़� जाएबा�ा अनुपम्भि�त संख्यााकँेे तकेनाइ’के रूपमेे केरबा।

  एदिहाँ संदोभोणमेे 15 – 5, 100 – 10 आ 74 – 34 ज्ञाात केरू। 

सामेान्यतयोा जखून दूोटाा असमेान मेात्रा हाँोयोत छैी तखून घटााव मेात्रा कंे बाराबार केरयो कंे �े� आवश्यके 
परिरवतणन कंे संकेेत दो सकेयो छैी। घटााव सँ ज्ञाात हाँोइ अलिछी जे दिके �क्ष्य मेात्रा बानएबााके �े� प्रारम्भि�के मेात्रामेे 
केतेके बादो�ाव हाँएबााके चाहाँी । तिवभिभोन्न त� केेर सन्दभोणमेे, प्रारम्भि�के त�सँ �क्ष्य त� पर पहँुँचबाके �े� केी 
बादो�ावके प्रयोोजन अलिछी? ध्याान दिदोयोौ जे आवश्यके परिरवतणन सकेारात्मके (बाढ़ैएबााके �े�) वा नकेारात्मके 
(घटाएबााके �े�) भो’ सकैेत अलिछी ।

अ�ापक केर ङ्किट�णी

अहाँाकँे आरम्भि�के त� के�ा कंेद्र अलिछी आ अहाँाकँे �क्ष्य त� खेू� केे� अलिछी। अहाँाकँे बाटान दोबााएबाके संख्याा   
केी हाँोएबााके चाहाँी?

अहाँा ँकेे तीन त� ऊपर जेबााके जरूरत अलिछी, ते ँअहाँा ँकेे + 3 दोबााबाए केे चाहाँी। हाँमे एकेरा घटाावके प्रयोोग 
केरैत वं्यंजके के रूपमेे लि�खिखू सकैेत छीी:

लक्ष्य  तल – प्राारंभि�क  तल = गतित  आवश्यक।
उपरोक्त उदोाहाँरर्णमेे, आरम्भि�के त� + 2 (आटाण संटार) आ �क्ष्य त� + 5 अलिछी। + 2 सँ + 5 पर पहँुँचबााके 

�े� बाटान दोबााबाू + 3 अलिछी। अत:
(+ 5) – (+ 2) = + 3 
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व्यााख्याा 
जोोड़ आओर घटाावक बीीचक संंबंंधकेँँ�   अथवाा द करू। 3 + क लेेल? = 5, हम घटाावक प्रयोोग करैत अनुपुस्थि�त 

संंख्याा पााबि� सकैैत छीी: 5 – 3 = 2। अर्थाा�त््, घटााव वैहै अछि� जेनेाा जोोड़ल जााएबलाा अनुपुस्थि�त संंख्यााकेँँ�   तकबााक 
अछि�। 

हम जनैैत छीी-

		  प्राारंंभि�क  तल + गति�  जरूरीी = लक्ष्य  तल 

जँँ जरूरीी गति�  भेेटबााक अछि�, तखन,

			   प्राारम्भ तल + ? = लक्ष्य तल

तँँ,

लक्ष्य  तल – प्राारंंभि�क  तल = ? = गति� जरूरीी

बेेसीी उदााहरण:
a.	जँ  लक्ष्य  तल अछि� – 1 आ प्राारंंभि�क  तल – 2 अछि� तखन अहाँँ�केँँ�   कोोन बटन दबााबक चााहीी?
अहाँँ� केे एक तल ऊपर जााय केे जरूरत अछि�, तेँँ�  अहाँँ� केे + 1 दबााबए केे चााहीी। वं्यंजक : (– 1) – (– 
2) = (+1)

b.	जँ  लक्ष्य  तल अछि� – 1 आ प्राारंंभि�क  तल +3 अछि� तखन अहाँँ�केँँ�   कोोन बटन दबााबक चााहीी?

अहाँँ� केे चाारि� तल नीीचाा जेेबााक जरूरत अछि�, तेँँ�  अहाँँ� केे दबााबए केे चााहीी – 4। वं्यंजक : (– 1) – (+ 
3) = (– 4)

c.	जँ  लक्ष्य  तल +2 अछि� आ प्राारंंभि�क  तल अछि� – 2, बटन अहाँँ� केे दबााबए केे चााहीी?	 what

अहाँँ� केे चाारि� तल ऊपर जेेबााक जरूरत अछि�, तेँँ�  अहाँँ� केे +4 दबााबए केे चााहीी। वं्यंजक : (+ 2) – (– 
2) = (+ 4) 

 �आउ, ज्ञाात करीी
	� ई एक्सप्रेेशन केँँ�   पूूराा करू. अहाँँ� हुनकाा सभकेँँ�   शुुरुआतीी तलसँ लक्ष्य  तल धरि� पहँुँचबााक लेेल आवश्यक 

गति�केँँ�   तकबााक रूपमेे सोोचि� सकैैत छीी।

a.	 (+ 1) – (+ 4) = _______ 	 b.	 (0) – (+ 2) = _________
c.	 (+ 4) – (+ 1) = _______ 	 d.	 (0) – (– 2) = _________
e.	 (+ 4) – (– 3) = _______ 	 f.	 (– 4) – (– 3) = ________
g.	 (– 1) – (+ 2) = _______ 	 h.	 (– 2) – (– 2) = ________
i.	 (– 1) – (+1) = _______ 	 j.	 (+ 3) – (– 3) = ________
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पैैघ संंख्यााकेँँ �  जोोड़ब आ घटााएब 
चि�त्रमेे एकटाा खदाान देेखााओल गेले अछि�, एकटाा एहन जगह जतय 
चट्टाानमे ेखोोद क खनि�ज नि�काालल जााइत अछि� | ट्ररक जमीीनीी स्तर पर 
अछि�, मुदुाा खनि�ज जमीीन स्तर स ऊपर आ नीीचाा दुनुू ूठााम मौौजूदू 
अछि�। एकटाा तेजे गति� संं चलय वाालाा लि�फ्ट अछि� जे े लोोक आ 
अयस्क ल क मााइनशााफ्ट मेे ऊपर-नीीचाा करैत अछि�।

कि�छु स्तर चि�त्रमेे चि�ह्नि�त अछि�. जमीीनीी स्तर 0 चि�ह्नि�त अछि�। 
जमीीनक ऊपरक स्तरकेँँ�   धनाात्मक संंख्याासँँ चि�ह्नि�त कयल जााइत 
अछि� आ जमीीनक नीीचाँँ�क स्तरकेँँ�   ऋणाात्मक संंख्याासँँ चि�ह्नि�त कयल 
जााइत अछि�। ई संंख्याा इंंगि�त करैत अछि� जे ेई जमीीनीी स्तरसँँ कतेेक 
मीीटर ऊपर वाा नीीचाा अछि�।

खदाानमेे, ठीीक जेेनाा मज़ााक भवनमेे: आरंंभि�क स्तर + गति�  
= लक्ष्य स्तर

उदााहरणक लेेल
(+ 40) + (+ 60) = + 100	 (– 90) + (– 55) = – 

145
लक्ष्य स्तर – प्राारम्भ स्तर = गति�क आवश्यकताा उदााहरणक लेेल,
(+ 40) – (– 50) = + 90	 (– 90) – (+ 40) = – 130

ओतए कतेेक ऋणाात्मक संंख्याा अछि�?

बेेलााक मनोोरञ्जन घरमेे माात्र छओ तल ऊपर आ पाँँ�च तल नीीचाा छल। ओ संंख्याा अछि� – 5 सँँ + 6। 
उपरोोक्त खदाानमेे, हमराा लग संंख्याा अछि� – 200 सँँ + 180। मुुदाा हम पैैघ भवन याा मााइनशााफ्टक 
कल्पनाा कए सकैैत छीी। जहि�नाा धनाात्मक संंख्याा + 1, + 2, + 3, ... बि�नाा कोोनोो अंंत केे बढै़ैत रहू, तहि�नाा 
ऋणाात्मक संंख्याा – 1, – 2, – 3, ... नीीचाा चलैैत रहू। धनाात्मक आ ऋणाात्मक संंख्याा, शूून्यक सङ्ग, पूूर्णांं�क 
कहल जााइत अछि�। ई 0: ... – 4, – 3, – 2, – 1, 0, 1, 2, 3, 4, ... सँँ दुनुूू तरफ जााइत अछि�।
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 �आउ, ज्ञाात करीी

ई एक्सप्रेेशन केँँ�   पूूराा करू

a.	 (+ 40) + ______ = + 200 	 b.	 (+ 40) + _______ = – 200	
c.	 (– 50) + ______ = + 200	 d.	 (– 50) + _______ = – 200	
e.	 (– 200) – (– 40) = _______	 f.	 (+ 200) – (+ 40) = _______
g.	 (– 200) – (+ 40) = _______

मााइनशााफ्ट मेे गति�वि�धि� केे बाारेे मेे सोोचि� केे अपन जवााब केे जाँँ�च करू।

संंख्यााकेँँ �  जोोड़ब, घटााएब, आओर तुुलनाा करब

आओर पैैघ पूूर्णांं�ककेँँ�   जोोड़बााक आ घटााबय लेेल, हम आओर पैैघ लि�फ्टक कल्पनाा कऽ सकैैत छीी! वाास्तवमेे, हम 
एकटाा एहन लि�फ्टक कल्पनाा कऽ सकैैत छीी जेे स्तर 0 सँँ शुुरू भऽ कऽ हमेेशाा लेेल ऊपर आ हमेेशाा लेेल नीीचाा दि�स 
पसरि� सकैैत अछि�। चाारू काात कोोनोो भवन अथवाा  हमर सेेहोो नहि� हेेबााक चााहीी - बस एकटाा ‘अनंंत लि�फ्ट’! 

हम एहि� कल्पनााक उपयोोग अपन पसि�न्न पूरू्णांं�ककेँँ�   जोोड़बााक आ घटााबय लेेल कऽ सकैैत छीी।

उदााहरणक लेेल, माानि� लि�अ जेे हम घटााव + 2000 – (– 200) पूूराा करय चााहैैत छीी। हम एकटाा लि�फ्टक 
कल्पनाा कऽ सकैैत छीी जकर स्तर जमीीनसँँ 2000 ऊपर आ जमीीनसँँ 200 नीीचाा होोयत। अथवाा द करू कि�,

लक्ष्य स्तर – प्राारम्भ स्तर = गति� जरूरीी

आरंंभि�क तल – 200 सँँ लक्ष्य  तल + 2000 तक जााय लेेल हमराा + 2200 (+ 200 शूून्य पर पहँुँचबााक 
लेेल, आ फेेर + 2200 तक पहँुँचबााक लेेल + 2000 आओर दबााबय पड़त)। अतःः (+ 2000) – (– 200) = 
+ 2200।

ध्याान दि�यौौ जेे (+ 2000) + (+ 200) सेेहोो + 2200 अछि�।

 एहि�नाा लि�फ्ट बनााकए वाा कल्पनाा कए कऽ नि�म्न पदकेँँ�   ज्ञाात करबााक प्रयाास करीी:
a.  – 125 + (– 30)	 b.  + 105 – (– 55)  
c.  + 105 + (+ 55)	 d.  + 80 – (– 150)  
e.  + 80 + (+ 150)	 f.  – 99 – (– 200)  
g.  – 99 + (+ 200)	 h.  + 1500 – (– 1500) 

+1000

+900

+800

+700

+600

+500

+400

+300

+200

+100

– 100

– 200

– 300

– 400

– 500

– 600

– 700

– 800

– 900

– 1000

0



252

गनि�ताा प्रकााश | शे्रेणीी 6

उपरोोक्त उदााहरणमेे, हम देेखलहँुँ जेे + 2000 – (– 200) = + 2000 + (+ 200)

= + 2200। दोोसर शब्दमेे, ऋणाात्मक संंख्यााकेँँ�   घटााब तदनुुरूपीी धनाात्मक संंख्यााकेँँ�   जोोड़बााक समाान अछि�। 
अर्थाा�त््, हम ऋणाात्मक संंख्यााक घटाावकेँँ�   धनाात्मक संंख्यााकेँँ�   जोोड़ि� प्रति�स्थाापि�त कऽ सकैैत छीी!

 पछि�लाा अभ्याासमेे जेे केेनेे रहीी तााहि�मेे कीी अहाँँ� देेखलहँुँ जेे ऋणाात्मक संंख्याा घटाायब ओहि�नाा 
छल आ सम्बन्धि�त सकााराात्मक संंख्याा जोोड़ब उपरोोक्त ‘अनन्त लि�फ्ट’ पर एक नजरि� दि�यौौ। कीी ई 
अहाँँ�केँँ�   संंख्याा पंंक्ति� मोोन पााडै़ैत अछि�? कोोनाा?

संंख्याा पंंक्ति� पर वाापस जााउ

जे े‘अनंंत लि�फ्ट’ हम ऊपर देेखलहुं ओ बहुत बेसेीी संंख्याा रेेखाा जकाँँ� देेखााइत छल, नहि�? वाास्तवमेे, जँँ 
हम एकराा 90° सँँ घुुमााबैतै छीी तँँ ई मूूल रूपसँँ एकटाा संंख्याा रेेखाा बनि� जााइत अछि�। अध्याायक आरम्भमेे जे ेप्रश्न हम 
पूूछनेे छलहँुँ ओकर उत्तर दैैत ई हमराा इहोो बतबैतै अछि� जे ेसंंख्याा कि�रणकेँँ�   संंख्याा रेेखाामेे कोोनाा पूूराा कयल जााय। 0 
केेर बाामाा  तरफ ऋणाात्मक संंख्याा अछि� – 1, – 2, – 3,

साामाान्यतःः हम धनाात्मक संंख्याासभ पर ‘+’ चि�ह्न छोोडै़ैत छीी आ बस ओकराा 1, 2, 3, 

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

लि�फ्टक उपयोोग करैत संंख्याा  लााइनक सङ्ग अथवाा त्राा करबााक बदलाा हम ओहि� पर चलबााक कल्पनाा कऽ 
सकैैत छीी। दहि�नाा दि�स धनाात्मक (आगाँँ�) दि�शाा अछि�, आ बााम दि�स ऋणाात्मक (पााछाँँ�) दि�शाा अछि�। 

छोोट संंख्याा आब पैैघ संंख्यााक बााम दि�स अछि� आ पैैघ संंख्याा छोोट संंख्यााक दहि�नाा दि�स अछि�। तँँo, 2 < 5;  
– 3 < 2; आ – 5 < – 3. 

 जँँ अहाँँ� संंख्याा रेेखाा पर चि�ह्नि�त 5 पर ठााढ़ छीी आ ओतए अहाँँ� 9 पर पहँुँचए चााहैैत छीी, एकराा लेेल अहाँँ�केँँ�   
संंख्याा रेेखाा पर कतेेक कदम चलए पड़त?

1 2 3 4 5 6 7 8 9 100

गणि�त 
चर्चाा�
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अहाँँ� केे जरूर 4 कदम केे अथवाा त्राा करए केे चााहीी। एहि� लेेल 5 + 4 = 9।

(अथवाा द रााखूू : प्राारम्भ संंख्याा + चााल = लक्ष्य संंख्याा) 

तदनुरूपीी घटााव कथन 9 – 5 = 4 अछि�।

(यााद रााखूू: लक्ष्य संंख्याा – प्राारंंभि�क संंख्याा = आंदंोोलन आवश्यक)

 आब, जँँ अहाँँ� 9 सँँ 3 पर जााए चााहैैत छीी, त अहाँँ�केँँ�   संंख्याा रेेखाा पर कतेेक कदम चलए पड़त? 

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

अहाँँ� केे 6 कदम पााछूू बढ़बााक चााहीी, अर्थाा�त, अहाँँ� केे जरूर -6 मेे बढ़बााक चााहीी। अतःः हम 9 + (–6) = 
3 लि�खैैत छीी।

(पुुनःः यााद रााखूू : प्राारंंभ संंख्याा + गति� = लक्ष्य संंख्याा)					  
तदनुरूपीी घटााव कथन 3 – 9 = – 6 अछि�।
(पुुनःः मोोन रााखूू: लक्ष्य संंख्याा – प्राारंंभि�क संंख्याा = आंदंोोलन आवश्यक)

 आब अहाँँ� 3 सँँ जदि� – 2 पर जााए चााहैैत छीी त अहाँँ�केँँ�   कतेेक कदम चलए पड़त?

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

अहाँँ� केे जरूर अथवाा त्राा करए पड़त – 5 कदम अर्थाा�त 5 कदम पााछूू। एहि� तरहेँँ� , 3 + (– 5) = – 2। तदनुुरूपीी 
घटााव कथन अछि�: – 2 – 3 = – 5। 

 आउ, ज्ञाात करीी

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

1.	 उपरोोक्त संंख्याा रेेखाा पर 3 धनाात्मक संंख्याा आ 3 ऋणाात्मक संंख्यााकेँँ�   चि�ह्नि�त करू। 
2.	नि� च्चाँँ� देेल गेेल बॉॉक्समेे उपरोोक्त 3 ऋणाात्मक चि�ह्नि�त संंख्यााकेँँ�   लि�खूू:         
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3.	की ी 2 > – 3 अछि�? कि�यै? अछि� – 2 < 3? 
4.	हल  करू  a. – 5 + 0		  b. 7 + (– 7)		  c. – 10 + 20	
			     d. 10 – 20		  e. 7 – (– 7)		  f. – 8 – (– 10)?

जोोड़बााक आ घटएबााक लेेल बि�नाा अङ्कि�त कएल गेेल संंख्याा रेेखााक प्रयोोग

जहि�नाा अहाँँ� उपरोोक्त संंख्याा रेेखााक उपयोोग करैत छोोट संंख्यााक सङ्ग जोोड़, घटााव आ तुुलनाा कऽ सकैैत छीी, तहि�नाा 
अहाँँ� एकराा ‘अनंंत संंख्याा रेेखाा’क कल्पनाा कऽ अथवाा ‘अचि�ह्नि�त संंख्याा रेेखाा’ रेेखाा’ केँँ�   नि�म्नाानुुसाार खींं� चि� पैैघ 
संंख्यााक सङ्ग सेेहोो कऽ सकैैत छीी:

0

ई पंंक्ति� केेवल शूून्य क’ स्थि�ति� देेखााबैैत अछि�. आन सँँख्याा चि�ह्नि�त नहि� अछि�. पूूर्णांं�ककेँँ�   जोोड़ब आ घटााबय 
लेेल एहि� अचि�ह्नि�त संंख्याा रेेखााक उपयोोग करब सुुवि�धााजनक भऽ सकैैत अछि�। अहाँँ� संंख्याा रेेखााक माापक आ 
ओहि� पर संंख्यााक स्थि�ति� देेखाा सकैैत छीी अथवाा कल्पनाा कऽ सकैैत छीी। 

उदााहरणक लेेल, ई अचि�ह्नि�त संंख्याा रेेखाा (UNL) जोोड़ समस्याा देेखााबैैत अछि�: 85 + (– 60) = ? 

  +85+25

– 60

0

तखन हम कल्पनाा कए सकैैत छीी जेे 85 + (– 60) = 2525

नि�म्नलि�खि�त UNL एकटाा घटााव समस्याा देेखााबैतै अछि� जकराा गुमु परि�शि�ष्ट समस्यााक रूपमेे सेेहोो लि�खल जााए 
सकैैत अछि�: (– 100) – (+ 250) = ? अथवाा  250 + ? = – 100। 

+ 250– 100 0

?

तखन हम ओकर कल्पनाा कए सकैैत छीी? एहि� समस्याा मेे = –350।

एहि� तरहेँँ�  अहाँँ� धनाात्मक आ ऋणाात्मक संंख्यााक सङ्ग, काागज पर वाा अपन मााथमेे अचि�ह्नि�त संंख्याा रेेखााक उपयोोग 
करैत जोोड़ आ घटाावक समस्यााकेँँ�   पूूराा कऽ सकैैत छीी।
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 अचि�ह्नि�त संंख्याा रेेखाा केेर उपयोोग कए कऽ नि�म्न पदकेँँ�   पूूर्णण करू: 
a.	 – 125 + (– 30) = _______
b.	 + 105 –  (– 55) = _______
c.	 + 80 – (– 150) = _______
d.	 – 99 – (– 200) = _______

घटाावकेँँ �  जोोड़ आओर जोोड़केँँ �  घटााबमेे बदलूू

	 	या ाद करू	 लक्षि�त तल – प्राारम्भि�क तल = आवश्यक गति� 

वाा

लक्षि�त तल = प्राारम्भि�क तल  + आवश्यक गति� 

जँँ हमसभ  2सँँ शुुरू करीी आ  – 3 पर पहँुँचए चााहैैत छीी, त हमराासभकेँँ�   कोोन गति�क आवश्यकताा हएत? 

पहि�ल वि�धि�: संंख्याा रेेखााकेँँ�   देेखैैत हम देेखैैत छीी जेे हमराा – 5 (अर्थाा�त, 5 पााछाँँ� दि�शाामेे) बढ़बााक आवश्यकताा 
अछि�। अतःः – 3 – 2 = – 5। आवश्यक गति�  –5 अछि�।

दोोसर वि�धि�: 2 सँँ –3 धरि� अथवाा याात्राा केँँ�   दूू भाागमेे वि�भााजि�त करू। 
a.	 2 सँँ 0 धरि�, गति� 0 – 2 = – 2 अछि�।  
b.	 0 सँँ –3 धरि�, गति� अछि� – 3 – 0 = – 3।

कुुल गति� दुनुूू गति�क योोग अछि�: – 3 + (– 2) = – 5।

दूूटाा रंंगीीन भााव केे देेखूू। दोोसर मेे कोोनोो घटााव नहि� अछि�!

एहि� तरहेँँ�  हम हरदम घटाावकेँँ�   जोोड़मेे बदलि� सकैैत छीी। जेे संंख्याा घटाायल जाा रहल अछि� ओकराा ओकर 
प्रति�लोोम सँँ प्रति�स्थाापि�त कएल जाा सकैैत अछि� आओर फेेर एकर बदलाा जोोड़ल जाा सकैैत अछि�.

तहि�नाा जेे संंख्याा जोोड़ल जाा रहल अछि� ओकराा ओकर प्रति�लोोम सँँ प्रति�स्थाापि�त कयल जाा सकैैत अछि� आ फेेर 
घटाायल जाा सकैैत अछि�। एहि� तरहेँँ�  हम जोोड़केँँ�   घटाावमेे सेेहोो बदलि� सकैैत छीी।

उदााहरण:	

a.	 (+ 7) – (+ 5) = (+ 7) + (– 5)

b.	 (– 3) – (+ 8) = (– 3) + (– 8)

c.	 (+ 8) – (– 2) = (+ 8) + (+ 2)

d.	 (+ 6) – (– 9) = (+ 6) + (+ 9)
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10.2 टोकन मेॉडल

जोड़बााक लेल टोकनक प्रायोोग कए रहल अछि�

बाे�ाके मेनोरञ्जन घरमेे लि�फ्ट अटंाडंटा ऊबा गे� छीधि�। अपन मेनोरंजन केरबााके �े� ओ एकेटाा बाक्साा रखैूत 
छीधि� जादिहाँमेे बाहुँत रास सकेारात्मके (�ा�) आ नकेारात्मके (केरिरअ�वा ) टाोकेन रहाँैत अलिछी। हाँर बाेर जखून 
ओ ‘+’ बाटान दोबााबाैत छीधि� तखून ओ बाक्साासँ एकेटाा सकेारात्मके टाोकेन �ऽ केऽ अपन जेबामेे राखिखू दैोत छीधि�। 
तदिहाँना प्रते्यके बाेर जखून ओ ‘–’ बाटान दोबााबाैत छीधि� तखून ओ नकेारात्मके टाोकेन �ऽ केऽ अपन जेबामेे राखिखू 
दैोत छीधि�। 

ओ खूा�ी जेबासँ भूोत� (त� 0) सँ शूुरू केरैत छीधि�। एके घंटााके बाादो ओ अपन जबेा जाचैँत छीधि� आ 5टाा 
पॉजिजदिटाव आ 3टाा नेगेदिटाव टाोकेन पबातै छीधि�। ओ एखून केोन त� पर छीधि�? 

ओ ‘+’ कँेे पाचँ बारे आ ‘–’ 3 बारे आ (+ 5)+(– 3)= + 2 दोबाा चुके� हाँतेाहाँ।
ते ँओ आबा त� + 2 पर छीधि�। 
गर्णना केरबााके एकेटाा आओर तरीकेा एतयो अलिछी।

एकेटाा �नात्मके टाोकेन आओर ऋर्णात्मके टाोकेन एके-दोोसरकँेे रदो केरैत अलिछी, दिकेएके तँ टाोकेनके एदिहाँ जोड़ाके 
मेूल्यां एके संग शूून्य अलिछी। हुँनके जबेामेे एदिहाँ दूोनू टाोकेनके अ�ण छी� ज ेओ क्रेमेशूः एके बारे ‘+’ आ ‘–’ एके बारे दोबाा 
देो�तिन आ ई एके दोोसरकँेे रद्दा केऽ दैोत अलिछी। हाँमे केहाँतै छीी ज ेएकेटाा �नात्मके आ ऋर्णात्मके टाोकेन एकेटाा �zero 
यो�ु बानबातै अलिछी। जखून अहाँा ँसभोटाा शूून्य जोड़ाकँेे हाँटाा दैोत छीी तखून अहाँाकँे �ग दूोटाा �नात्मके टाोकेन बाच� रहाँतै 
अलिछी, ते ँ (+5) + (–3) = +2. 

हाँमे टाोकेनके उपयोोग केरैत एहाँन केोनो जोड़ केए सकैेत छीी! 
उदोाहाँरर्ण: जोडू़ + 5 आओर – 8. 
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चिचत्रसँ हाँमे देोखैूत छीी जे हाँमे पाचँ शूून्य जोड़ा हाँटाा सकैेत छीी, आ तखून हाँमेरासभो �ग – 3 बाच� अलिछी। अतःre 
(+ 5) + (– 8) = – 3

 आउ, ज्ञाात केरी

1. टाोकेनके प्रयोोग सँ जोड़ पूरा केरू।ens.
a. (+ 6) + (+ 4) b. (– 3) + (– 2)
c. (+ 5) + (– 7) d. (– 2) + (+ 6)
2. टाोकेन केेर तिनम्न दोइु सेटा मेे शूून्य जोड़ा कँेे रदो केरू. प्रते्यके मेामे�ामेे लि�फ्ट अटंाडंटा केोन त� पर रहाँैत 

छीधि�? प्रते्यके मेामे�ामेे तदोनुरूपी जोड़ के�न केी अलिछी?
a.  b.  

घटाबाक लेल टोकनक प्रायोोग कए रहल अछि�

हाँमे देोखू�हँुँ जे �नात्मके टाोकेन आ ऋर्णात्मके टाोकेनके सङ्ग पूर्णा�केके जोड़ केेना केयो� जायो। हाँमे टाोकेनके उपयोोग 
केरैत घटााव सेहाँो केए सकैेत छीी!

उदारहण: आउ घटाबाैत छीी: 
(+5) – (+4).

इ केरबा आसान अलिछी। 5 सकेारात्मकेसँ परिरर्णामे देोखूबााके 
�े� 4 टाा सकेारात्मकेकँेे दूोर �ऽ जाइत अलिछी।

उदाहरण: आउ घटााउ: 
(–7) – (–5).

केी (– 7) – (– 5) (– 7) + (+ 5) केे समेान अलिछी?

उदारहण: आउ घटाबाैत छीी: (+ 5) – (+ 6).
5 पॉजिजदिटाव केे नीचा राखुू।
मुेदोा 6 पॉजिजदिटाव तिनकेा�बााके �े� पयोाणप्त टाोकेन नदिहाँ अलिछी!

(+ 5) – (+ 4) = + 1

(–7) – (–5) = –2
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एदिहाँ समेस्यााकँेे दूोर केरबााके �े�, हाँमे एकेटाा अतितरिरक्त शूून्य जोड़ी (एकेटाा �नात्मके आ ऋर्णात्मके) राखिखू 
सकैेत छीी, ई जनैत जे ई टाोकेनके समूेहाँके मूेल्यांकँेे नदिहाँ बादो�ैत अलिछी।

आबा, हाँमेसभो 6 �नात्मके � सकैेत छीी! देोखूू केी शेूष बाच� 
अलिछी:

हाँमे तिन�षण तिनकेा�ैत छीी जे (+5) – (+6) = – 1।

आउ, ज्ञाात करी

 1. टाोकेन केेर उपयोोग केए केऽ तिनम्न अन्तरके मेूल्यांा�न केरू। इहाँो जाचूँ दिके अहाँाकँेँे वएहाँ परिरर्णामे 
भेोटाए अलिछी ज ेआबा अहाँा ँआन तरीकेासँ जानैत छीी। घटाावकँेे पूरा केरू:
a. (+ 10) – (+ 7) खू. (– 8) – (– 4) c. (– 9) – (– 4)
घ. (+ 9) – (+ 12) ङ. (– 5) – (– 7) च. (– 2) – (– 6)

2. घटााबा पूरा केरू: 
a (– 5) – (– 7) b. (+ 10) – (+ 13) c. (– 7) – (– 9)
घ. (+ 3) – (+ 8) ङ. (– 2) – (– 7) f. (+ 3) – (+ 15) 

उदाहरण: + 4 –  (– 6).
4 �नात्मके केेर सङ्ग शुूरु केरू
हाँमेरा एदिहाँ मेे सं 6 नेगेदिटाव तिनकेा�ए पड़त। मुेदोा पयोाणप्त नकेारात्मके नदिहाँ अलिछी।
ई केोनो समेस्याा नदिहाँ अलिछी। हाँमे दिकेछुी शूून्य जोड़ा जोडै़त छीी दिकेएके ई टाोकेन समूेहाँके मूेल्यां नदिहाँ बादो�ैत 

अलिछी। 
मुेदोा केतेके शूून्य जोड़ा? हाँमेरा 6 नकेारात्मकेकँेे हाँटााबाए पड़त ते ँहाँमे 6 शूून्य जोड़ाकँेे नीचा राखिखू देोबा: 

आबा, 6 ऋर्णात्मके � �ैत छीी:

अतहाँ + 4 – (– 6) = + 10।
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 आउ, ज्ञाात करी

1 घटााबा के’ केोधिसस केरू:  – 3 – (+ 5). 
     केतेके शूून्य जोड़ा अहाँा ँकेे �गाबाए पड़त? परिरर्णामे केी अलिछी?

2 टाोकेनके प्रयोोगसँ तिनम्नलि�खिखूत मूेल्यांाकंेन केरू।
a. a.(– 3) – (+ 10) b. (+ 8) – (– 7) c. (– 5) – (+ 9)
d. (– 9) – (+ 10) e. (+ 6) – (– 4) च. (– 2) – (+ 7)

10.3 आन �ानसं� पर पूणा��

जमेा-तिनकासंी
मेानू जे अहाँा ँअपन �ानीयो बांकेमेे ओदिहाँ 100 रुपैअ�वा सँ बांके खूाता खूो�ैत छीी जे अहाँा ँपलिछी�ा मेहाँीनासँ बाचत 
केऽ रहाँ� छी�हँुँ। अतः अहाँाकँे बांके बाै�ंस 100 रुपैअ�वा सँ शुूरू हाँोइत अलिछी। 

तखून अगिग�ा दिदोन अहाँा ँअपन नोकेरी पर 60 रुपअ�वा  बाना �ैत छीी आ अहाँा ँओकेरा अपन खूातामेे जमेा 
केऽ दैोत छीी। एकेरा अहाँाकँे बांके खूातामेे ‘के्रेदिडटा’के रूपमेे देोखूाओ� गे� अलिछी। 

 अहाँाकँे बा�ैमेे जमेा शूेष राभिशू _______अलिछी।

  अगिग�ा दिदोन अहाँा ँअपन बाकंे खूाताके उपयोोग केरैत अपन 30 रूपैअ�वा के इ�े��रके तिबा�के भुोगतान केरैत 
छीी। एकेरा अहाँाकँे बाकंे खूातामेे ‘डेतिबाटा’के रूपमेे देोखूाओ� गे� अलिछी।

 आबा, अहाँाकँे बा�ैमेे जमेा शूेष राभिशू _______अलिछी।

  अगिग�ा दिदोन अहाँा ँअपन व्यंवसायोके �े� ₹150 केेर एकेटाा पैघ खूरीदोारी केरए पड़ॉत। फेेूर एकेरा डेतिबाटा 
केेर रूपमेे देोखूाओ� गे� अलिछी?

 अहाँाकँे बा�ैमेे जमेा शूेष राभिशू केी अलिछी? ______ 

 केी ई संभोव अलिछी?

हँाँ, दिकेछुी बाकंे अहाँाकँे खूाताके शूेष राभिशू अ�ायोी रूपसँ नकेारात्मके हाँोयोबााके अनुमेतित दैोत अलिछी! दिकेछुी बाकंे अहाँासँँ 
अतितरिरक्त राभिशू सेहाँो �ैत अलिछी योदिदो अहाँाकँे शूेष राभिशू नकेारात्मके भोऽ जाइत अलिछी, ‘�ाज’ वा ‘शूु�’के रूपमेे।

पलिछी�ा दिदोन अहाँाकँे रर्णनीतितके पैघ खूरीदो अहाँाकँेँे अगिग�ा दिदोन अपन व्यंवसायोमेे 200 रुपैअ�वा  देोबााके 
अनुमेतित दैोत अलिछी। 



260

गनि�ताा प्रकााश | शे्रेणीी 6

 आब अहाँँ�क बैङै्कमेे जमाा शेेष रााशि� कीी अछि�? ______

अहाँँ� ‘के्रेडि�ट’केँँ�   धनाात्मक संंख्यााक रूपमेे आ ‘डेेबि�ट’केँँ�   ऋणाात्मक संंख्यााक रूपमेे सोोचि� सकैैत छीी। अहाँँ�क सभटाा 
के्रेडि�ट (धनाात्मक संंख्याा) आ डेेबि�ट (ऋणाात्मक संंख्याा) केे कुुल अहाँँ�क कुुल बैंंक खााताा शेेष रााशि� अछि�। ई 
सकााराात्मक अथवाा  नकााराात्मक भए सकैैत अछि�!

साामाान्यतःः अपन बैंंक खााताामेे सकााराात्मक शेेष रााशि� रखबााक प्रअथवाा स करब नीीक अछि�! 

 आउ, ज्ञाात करीी

1.	मा ानूू जे ेअहाँँ� अपन बैंंक खााताामेे ‘0 सँँ शुुरू करैत छीी, आ तखन अहाँँ�क पाास ‘30, ‘40, आ ‘50, आ 
‘60 केे के्रेडि�ट आ ‘40, ‘50, आ ‘60 केे डेेबि�ट अछि�। एखन अहाँँ�क बैंंक खाातााक बैैलंेंस कतेेक 
अछि�?

2.	मा ानूू जे ेअहाँँ� अपन बैंंक खााताामेे ‘0 सँँ शुुरू करैत छीी, आ तखन अहाँँ�क लग ‘1, 2, 4, 8, 16, 32, 
64, आ 128 केे डेेबि�ट अछि�, आ तखन एकल के्रेडि�ट‘256. एखन अहाँँ�क बैंंक खाातााक बैैलंेंस कतेेक 
अछि�?

3.	सा ामाान्यतःः अपन बैंंक खााताामेे सकााराात्मक बैैलंेंस रखबााक प्रअथवाा स करब कि�एक नीीक होोइत 
अछि�? कोोन परि�स्थि�ति� अछि� जााहि�मेे अस्थाायीी रूपसँँ नकााराात्मक सन्तुलुन रााखब साार्थथक भऽ सकैैत 
अछि�?

जेेनाा कि� अहाँँ� देेख सकैैत छीी जेे बैंंकिं�ग आ लेेखांं�कनक दुनुि�अथवाा मेे शूून्यक सङ्ग धनाात्मक आ ऋणाात्मक संंख्याा 
अत्यन्त उपयोोगीी अछि�।

भौौगोोलि�क क्रॉॉस सेेक्शन
हम ‘समुुद्र तल’ सँँ पहााड़, पठाार आ रेेगि�स्ताान सन भौौगोोलि�क वि�शेेषतााक ऊँँचााई नाापैैत छीी। समुुद्र तल पर ऊँँचााई 
0 मीीटर अछि�। समुुद्र तलसँ ऊँँचााइकेँँ�   धनाात्मक संंख्यााक उपयोोगसँँ प्रदर्शि�त कयल जााइत अछि� आ समुुद्र तलसँ 
नीीचाँँ� ऊँँचााइकेँँ�   ऋणाात्मक संंख्यााक उपयोोगसँँ प्रदर्शि�त कयल जााइत अछि�। 
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आउ, ज्ञाात करी

1. भोौगोलि�के प्रतित�ेदोकँेे देोखूैत ओकेर सम्बन्धि�त ऊँचाइसभो लि�खूू:

 a.    b.      c.  d.   

  e.     f.    g.    
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एदिहाँ पृ� पर चिचक्ष देोखूा केए बाच्चाँासभोसँ अहाँा ँपूछूी जे भोौगोलि�के क्रेॉस से�न केी हाँोइत अलिछी । ई पृ�ी पर 
केोनो �ान पर तिनकेा�� गे� ऊ�ाण�र टुाकेड़ीके केल्पना केरबा जकेा ँअलिछी । एके दिदोस देोखू�ा पर ई अदिहाँने 
देोखूाएत। भूोगो�मेे ऊँचाइ आ गहाँराइ केेर मेापके �े� ‘समुेद्र त�’ केेर अव�ारर्णा पर चचाण केरू।

अ�ापक केर ङ्किट�णी 

2. एदिहाँ भोौगोलि�के क्रेॉस से�नमेे सबासँ ऊँच तिबान्द ुकेोन अलिछी? सभोसँ तिनच�ा तिबान्द ुकेोन अलिछी?
3. केी अहाँा ँतिबादंो ुA, B, ..., G कँेे ऊँचाईके घटैात क्रेमेके क्रेमेमेे लि�खिखू सकैेत छीी? केी अहाँा ँतिबान्दसुभोकँेे 

ऊँचाइके बाढै़ैत क्रेमेके क्रेमेमेे लि�खिखू सकैेत छीी?
4. पृ�ी पर समेुद्र त� सं सबासँ ऊँच तिबादंो ुकेी अलिछी? एकेर ऊँचाई केी अलिछी?
5. जमेीन पर अ�वा  समेुद्र त� पर समेुद्र केे स्तर केे संबंा� मेे सबासँ तिनच�ा तिबादंो ुकेी अलिछी? एकेर 

ऊँचाई केी अलिछी? (ई ऊँचाई नकेारात्मके हाँोएबाा चाहाँी).
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ताापमाान
गर्मीीक समयमेे अहाँँ� समााचाारमेे सुुननेे होोयत जेे ‘गर्मीीक लहर’ होोइत अछि�। अहाँँ� केे लगैैत अछि� जेे गर्मीीमेे जखन 
अहाँँ� बहुत गर्मम अनुुभव करैत छीी तखन ताापमाान कीी होोयत? जााड़मेे हमराा सभक ताापमाान ठंंढाा अथवाा  ठंंढाा होोइत 
अछि�।es.

अहाँँ�क क्षेेत्रमेे पछि�लाा सााल गर्मीीक दौौराान अधि�कतम ताापमाान आ जााड़क अवधि�मेे न्यूूनतम ताापमाान कतेेक 
रहल अछि�? पताा लगााउ.

जखन हम ताापमाानकेँँ�   नाापैैत छीी तखन हम सेेल्सि�यसक उपयोोग माापक इकााई (डि�ग्रीी सेेल्सि�यस)क रूपमेे करैत 
छीी। नीीचाँँ� थर्माा�मीीटर 40 डि�ग्रीी सेेल्सि�यस आ 15 डि�ग्रीी सेेल्सि�यस ताापमाान देेखबैैत अछि�। 

 आउ, ज्ञाात करीी

1.	�की ी अहाँँ�केँँ�   बुझुल अछि� जे ेभाारत मेे कि�छ एहन जगह अछि� 
जतय ताापमाान 0°C संं नीीचाा जाा सकैैत अछि�? भाारत केे ओ 
जगह केे पताा करू जतय ताापमाान कखनोो कााल 0°C संं नीीचाा 
भ जााइत अछि�. एहि� ठाामक बीीच कीी आम अछि� ? ओतय 
ठंंढाा कि�एक भ’ जााइत छैैक आ आन ठााम नहि�?

2.	ल द्दााखक लेेहमेे जााड़मेे बड्ड ठंंढाा पड़ि� जााइत अछि�। नवम्बरमेे 
एक दि�न लेेहमेे दि�न आ राातक अलग-अलग समयमेे लेेल 
गेेल ताापमाानक रीीडिं�गंक एकटाा साारणीी नि�म्नलि�खि�त अछि�। 
दि�न आ राातक उचि�त समयक संंग ताापमाानक मि�लाान करू। 

ताापमाान समय

14°C 02:00 पूूर्वाा�ह्न

8°C 11:00 साँँ�झ

–2°C 02:00 अपरााह्न

–4°C 11:00 पूूर्वाा�ह्न

गणि�त 
चर्चाा�

0

10

–10
–20

20
30
40
50
60
70
80
90

˚C100

0

10

–10
–20

20
30
40
50
60
70
80
90

˚C100
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�मेाणमेीटारके तिवषयोमेे बाात केरू आ तापमेानकँेे नापबााके �े� ओकेर उपयोोग केोना केयो� जाइत अलिछी। 
केक्षामेे एकेटाा प्रयोोगशूा�ा �मेाणमेीटार आनू आ गमेण पातिन आ ठंाढाा पातिनके तापमेान नापू। बाच्चाँासभोकँेे बाताउ 
जे �मेाणमेीटारमेे 0°C सँ नीचा तिनशूान अलिछी।  0°C केी स�ेत दैोत अलिछी, अ�ाणत ्पातिनके दिहाँमेांके पर चचाण 
केरू।

अ�ापक केर ङ्किट�णी 

10.4 पूणा��क संङ्ग अ�ेषण

एकटा �र� पूणा�� ग्रि�ड

4 – 1 – 3

– 3 1

– 1 – 1 2

5 – 3 – 5

0 – 5

– 8 – 2 7

एदिहाँ दूोनू गिग्रीडमेे संख्यााके तिवषयोमेे दिकेछुी तिवशेूष अलिछी। आउ हाँमे देोखैूत छीी जे ओ केी अलिछी।

उ�री पंक्तिक्त:
नीचा  पंक्तिक्त:
बाामेा  केा�मे:
दोदिहाँना केा�मे:

 4 + (– 1) + (– 3) = 0
(–(– 1) + (– 1) + 2 = 0
4 + (– 3) + (– 1) = 0 
(–(– 3) + 1 + 2 = 0

 5 + (– 3) + (– 5) =  
 (– 8) + (– 2) + 7 =  __
5 + 0 + (– 8) = ____
(– 5) + (– 5) + 7= __

प्रते्यके गिग्रीडमेे, दोनूु पंक्तिक्तमेे सँ प्रते्यके पंक्तिक्त (ऊपर  पंक्तिक्त आओर नीचा  पंक्तिक्त) मेे संख्याा आओर दोनूु केॉ�मेमेे 
सँ प्रते्यके (बाामेा ँकेॉ�मे आओर दोदिहाँना केॉ�मे) मेे संख्याा समेान संख्याा देोबााके �े� जोडै़त अलिछी. हाँमे एदिहाँ राभिशूकँेे 
‘सीमेा योोग’ केहाँबा। पदिहाँ� गिग्रीड के’ दिकेनार योोग ‘0’ अलिछी.

आउ, ज्ञाात करी

1. ऊपर  देो� गे� दोोसर गिग्रीड के ‘�े� गर्णना केरू आओर बाॉडणर योोग ढँूाढूा.
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2.	 आवश्यक कि�नाार योोग बनााबै ैक ‘लेेल ग्रि�ड केँँ�   पूूराा करू:

– 10

– 5

9

6 8

– 5

– 2

7

– 5

कि�नाारक योोग +4 अछि�। कि�नाारीीक योोग – 2 अछि�। कि�नाारि�क योोग– 4 अछि�।

3.	 उपरोोक्त अन्ति�म ग्रि�डमेे – 4 सीीमाा योोग प्रााप्त करबााक लेेल े�ेक सँँ अधि�क तरीीकाा बतााउ।
4.	 आन कोोन ग्रि�केँँ�   कतेक तरीीकाासँँ भरल जाा सकैैत अछि�? एकर कीी काारण भए सकैैत अछि�?
5.	 एकटाा बॉॉर्डडर पूूर्णांं�क वर्गग पहेलेीी बनााउ आओर अपन सहपााठीी केँँ�   चुुनौौतीी दि�अ’.

संंख्यााक एकटाा अद्भुतु ग्रि�ड!
नीीचाा  एकटाा ग्रि�ड अछि� जकराामेे कि�छु संंख्याा अछि�. जहि�नाा देेखााओल गेेल अछि� ओकर पाालन करू जााबत धरि� 
कोोनोो संंख्याा नहि� बचल अछि�।

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

चुुनल गेेल संंख्याा क’ पंंक्ति� आओर काालम चलााबूू

कोोनोो संंख्यााकेँँ�   वृृत्त लगााउ

कोोनोो अनस्ट्ररक संंख्यााकेँँ�   वृृत्त करू

जखन आओर अनस्ट्राा�क संंख्याा नहि� होोइ तखन रुकि� जााउ। वृृत्तााकाार सँँख्याा जोोडू़ू।
नीीचाँँ� देेल गेेल उदााहरण मेे गोोल संंख्याा अछि� – 1, 9, – 7, – 2. जँँ अहाँँ� ओकराा जोोड़ब तँँ अहाँँ�केँँ�   – 1 

भेेटत।

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 –  2 7

– 7 – 6 – 10 – 1
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 �आउ, ज्ञाात करीी

1.	फि�नु ु सँँ कोोसि�स करू, एहि� बेेर भि�न्न संंख्याा चुुनूू. अहाँँ�केे कोोन रााशि� भेेटल? कीी ई पहि�ल बेेर संं अलग 
छल? कि�छु बेेर आउर कोोसि�स करू!

2.	�नि� च्चाँँ� देेल गेेल ग्रि�डकेँँ�   सङ्गहि� एहीी तरहक खेेल खेेलूू। कीी अहाँँ�केँँ�   उत्तर भेेटल?

7 10 13 16

– 2 1 4 7

– 11 – 8 – 5 – 2

– 20 – 7 – 14 – 11

– 11 – 10 – 9 – 8

– 7 – 6 – 5 – 4

– 3 – 2 – 1 0

1 2 3 4

3.	 एहि� ग्रि�डमेे कीी वि�शेष भ सकैैत अछि�? कोोन संंख्याामेे चमत्काार अछि� वाा एकराा 
व्यवस्थि�त करबााक तरीीकाामेे चमत्काार अछि� वाा दुनुूू अछि�? कीी अहाँँ� एहन ग्रि�ड बनाा 
सकैैत छीी?

 �आउ, ज्ञाात करीी
1.	दे ल गेेल जोोड़ााक बीीच सभटाा पूूर्णांं�ककेँँ�   बढै़ैत क्रममेे लि�खूू।er. 

 a.	 0 आओर – 7	 b. – 4 आ 4
c. – 8 आओर – 15	 घ. – 30 आओर – 23
2.	ती ीनटाा संंख्याा एहन दि�यौौ जे ेओकर योोग – 8 होो।.

3.	दू टाा पाासाा अछि� जकर मुँँ�ह  पर ई संंख्याा अछि�: – 1, 2, – 3, 4, – 5, 6। एहि� पाासााकेँँ�   घुुमााबय पर 
सबसँ छोोट संंभव योोग अछि� – 10

= (– 5) + (– 5) आ सबसँ पैैघ संंभव योोग 12 = (6) + (6) अछि�। (– 10) आ (+ 12) केे बीीचक कि�छु 
संंख्याा एहि� दूूनूू पाासाा पर संंख्याा जोोड़ि� कए प्रााप्त करब संंभव नहि� अछि�। ओ सँँख्याासभ तााकूू।

4.	 एकराा हल करू:

8 – 13 (– 8) – (13) (– 13) – (– 8) (– 13) + (– 8)

8 + (– 13) (– 8) – (– 13) (13) – 8 13 – (– 8)

5.	नि� च्चाँँ�  देेल गेेल सााल ज्ञाात करूःः 
a.	 वर्ततमाान वर्षष सँँ, ई 150 सााल पहि�ने ेकोोन वर्षष छल? ________
b.	 वर्ततमाान वर्षष सँँ ई 2200 सााल पहि�ने ेकोोन वर्षष छल? _______
सङे्केत: अथवाा द करू जेे कोोनोो वर्षष 0 नहि� छल। 

प्रयाास 
करू
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c. 680 ईसा पूवण केे बाादो 320 सा� केी हाँोयोत? ________
6. तिनम्न अनुक्रेमे पूरा केरू:

a.(– 40), (– 34), (– 28), (– 22),    
b.3, 4, 2, 5, 1, 6, 0, 7, 
c. _____, ______, 12, 6, 1, (– 3), (– 6), _____, ______, ______

7. एतयो छीओ पूर्णा�के केाडण अलिछी: (+ 1), (+ 7), (+ 18), (– 5), (– 2), (– 9)
  अहाँा ँएदिहाँमेेसँ केोनो चुन सकैेत छीी आ जोड़ (सभो) आ घटााव(सभो)के उपयोोग केरैत वं्यंजके  बाना 

सकैेत छीी।एतए एकेटाा वं्यंजके अलिछी: (+ 18) + (+ 1) – (+ 7) – (– 2) ज ेमेान (+ 14) दैोत 
अलिछी। आबा केाडण चुनू आ एकेटाा वं्यंजके  बानाउ जादिहाँ सँ एकेर मूेल्यां (– 30) केे केरीबा हाँो।

8. दूोटाा �नात्मके पूर्णा�केके योोग हाँरदोमे �नात्मके हाँोइत अलिछी मेुदोा एकेटाा (�नात्मके पूर्णा�के) – 
(�नात्मके पूर्णा�के) �नात्मके अ�वा ऋर्णात्मके भोऽ सकैेत अलिछी। के�ी मेादेो
a. (सकेारात्मके) – (नकेारात्मके)  b. (सकेारात्मके) + (नकेारात्मके)
c. (नकेारात्मके) + (नकेारात्मके)  d. (नकेारात्मके) – (नकेारात्मके)
e. (नकेारात्मके) – (सकेारात्मके)  f. (नकेारात्मके) + (सकेारात्मके)

9.  एदिहाँ �ड़ीमेे 100 टाोकेन अलिछी, ज ेएकेटाा तिवशूेष पैटानणमेे व्यंवम्भि�त केए� गे� अलिछी, एदिहाँ �ड़ी केेर 
मेान केी अलिछी?

10.5 �मेसिसंयोा ��र इतितहासं

सामेान्य अंशू जकेा,ँ सामेान्य पूर्णा�के (शूून्य आ ऋर्णात्मके संख्याा सदिहाँत) केे पदिहाँ� बाेर हाँजारो सा� पदिहाँने एभिशूअ�वा 
मेे केल्पना आ उपयोोग केयो� गे� छी�, एदिहाँसँ पदिहाँने जे ओ अंततः बाेसी आ�ुतिनके समेयोमेे दोतुिनअ�वा  भोरिरमेे पसरिर 
गे�।.

ऋर्णात्मके संख्यााके उपयोोगके पदिहाँ� ज्ञाात उदोाहाँरर्ण �ेखूांकेनके सन्दभोणमेे भेो� छी�। चीनके सबासँ मेहाँ�पूर्णण 
गभिर्णतीयो कृेतितमेेसँ एके, गभिर्णतीयो के�ा पर नौ अध्याायो (जिजउझैांग सुआंशुू) - जे पदिहाँ� अ�वा  दोोसर शूताब्दी ईस्वीी 
�रिर पूरा भोऽ गे� छी� - �ा� आ केारी छीड़के उपयोोग केरैत सकेारात्मके आ नकेारात्मके संख्यााके प्रतिततिनधि�� 
केयो� गे� छी�, ठाीके ओदिहाँना जेना हाँमे �ा� आ केारी टाोकेनके उपयोोग केरैत ओकेर प्रतिततिनधि�� केरैत छी�ौ!ं
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प्रााचीीन काालमेे भाारतमेे सेेहोो लेेखांं�कनक एकटाा मजबूूत संंसृ्कृति� छल। के्रेडि�ट आ डेेबि�टक अवधाारणााक 
वि�षयमेे कौौटि�ल्य अपन अर्थथशाास्त्र (लगभग 300 ईसाा पूूर्वव) मेे व्याापक रूपसँँ लि�खनेे छलााह, जााहि�मेे ई माान्यताा 
सेेहोो शाामि�ल छल जेे खााताा शेेष ऋणाात्मक भऽ सकैैत अछि�। लेेखांं�कनक संंदर्भभमेे ऋणाात्मक संंख्यााक स्पष्ट उपयोोग 
कतेेकोो प्रााचीीन भाारतीीय कृृति�मेे देेखल जााइत अछि�, जााहि�मेे लगभग वर्षष 300 ईस्वीीक बख्शाालीी पााणु्डुलि�पि� सेेहोो 
सम्मि�लि�त अछि�, जतय संंख्यााक बााद रााखल गेेल एकटाा वि�शेेष प्रतीीकक उपयोोग करैत ऋणाात्मक संंख्याा लि�खल 
गेेल छल (संंख्याासँँ पहि�नेे नहि� जेेनाा हम आइ करैत छीी)।

धनाात्मक संंख्याा, ऋणाात्मक संंख्याा, आ शूून्यक पहि�ल साामाान्य उपचाार - सब समाान रूपसँँ वैैध संंख्यााक रूपमेे 
समाान स्तरपर जााहि� पर जोोड़, घटााव, गुुणन, आ एतय धरि� कि� वि�भााजनक मूूल क्रि�अथवाा  कऽ सकैैत अछि� - 
ब्रह्मगुुप्त द्वााराा वर्षष 62८ ईस्वीीमेे अपन ब्रह्म-सु्फुए-सि�द्धाान्तमेे देेल गेेल छल। ब्रह्मगुुप्त सभ संंख्याापर संंचाालनक लेेल 
स्पष्ट आ स्पष्ट नि�यम देेलनि� - सकााराात्मक, ऋणाात्मक, आ शूून्य - जेे अनि�वाार्यय रूपसँँ एहि� संंख्याासभकेँँ�   बुुझबााक 
आधुुनि�क तरीीकाा बनौौलक जकर उपयोोग हम आइयोो करैत छीी!

धनाात्मक संंख्याा, ऋणाात्मक संंख्याा आ शूून्यक जोोड़ आ घटाावक लेेल ब्रह्मगुुप्तक कि�छु प्रमुुख नि�यम नीीचाा देेल 
गेेल अछि�:

ब्रह्मगुुप्तक जोोड़बााक नि�यम (ब्रह्म-सु्फुए-सि�द्धाान्त 1८.30, 62८ ईस्वीी)
1.	दू टाा धनाात्मकक योोग धनाात्मक अछि� (जेेनाा, 2 + 3 = 5) 
2.	दू टाा ऋणाात्मक क’ योोग ऋणाात्मक अछि�। दूूटाा ऋणाात्मक जोोड़बााक लेेल, संंख्यााकेँँ�   जोोडू़ू (बि�नाा 

सङे्केतक केे), आ फेेर परि�णााम प्रााप्त करबााक लेेल एकटाा मााइनस चि�ह्न रााखूू (जेेनाा, (– 2) + (– 3) 
= – 5)

3.	धना ात्मक संंख्याा आ ऋणाात्मक संंख्याा जोोड़बााक लेेल, पैैघ सँँख्याा (चि�ह्नक बि�नाा) सँँ छोोट संंख्यााकेँँ�   
(चि�ह्नक बि�नाा) घटााउ आ परि�णााम प्रााप्त करबााक लेेल पैैघ संंख्यााक चि�ह्न रााखूू (जेेनाा, – 5 + 3 = 
– 2, 2 + (– 3) = – 1 आ – 3 + 5 = 2)

4.	सं ख्याा आ ओकर व्युुत्क्रमक योोग शूून्य अछि� (जेेनाा, 2 + (– 2) = 0) 
5.	को ोनोो संंख्याा आओर शूून्यक योोग समाान संंख्याा अछि� (जहि�नाा, – 2 + 0
= – 2 आओर 0 + 0 = 0)
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ब्रह्मगुुप्तक घटाावक नि�यम (ब्रह्म-सु्फुए-सि�द्धाान्त 1८.31-1८.32)
1.	जँ  एकटाा छोोट धनाात्मककेँँ�   पैैघ धनाात्मकसँ घटाा देेल जााय तँँ परि�णााम धनाात्मक होोइत अछि� (जेेनाा, 

3 – 2 = 1). 
2.	जँ  एकटाा पैैघ धनाात्मककेँँ�   छोोट धनाात्मकसँ घटाा देेल जााय तँँ परि�णााम ऋणाात्मक होोइत अछि� (जेेनाा, 

2– 3 = – 1).
3.	 ऋणाात्मक संंख्यााकेँँ�   घटााब तदनुुरूपीी धनाात्मक संंख्यााकेँँ�   जोोड़बााक समाान अछि� (जेेनाा, 2 – (– 3) 

= 2 + 3).
4.	को ोनोो संंख्यााकेँँ�   अपनेे सँँ घटााबै ैसँँ शूून्य भेेटैैत अछि� (जेेनाा, 2 – 2 = 0 आ – 2 – (– 2) = 0).
5.	को ोनोो संंख्याासँँ शूून्य घटााबै ैसँँ समाान संंख्याा भेेटैैत अछि� (जेेनाा, – 2 – 0 = – 2 आ 0 – 0 = 0) 

शूून्यसँँ संंख्यााकेँँ�   घटााबै ैसँँ संंख्यााक प्रति�लोोम भेेटैैत अछि� (जेेनाा, 0 – (– 2) = 2).

एक बेेर जखन अहाँँ� ब्रह्मगुुप्तक नि�यम बुुझि� लैैत छीी तखन अहाँँ� कोोनोो संंख्यााक सङ्ग जोोड़ आ घटााव कऽ सकैैत 
छीी - सकााराात्मक, ऋणाात्मक, आ शूून्य!

 �आउ, ज्ञाात करीी

1.	की ी अहाँँ� ब्रह्मगुुप्तक प्रते्येक नि�यमकेँँ�   बेेलााक मनोोरञ्जन घरक संंदर्भभमेे वाा संंख्याा रेेखााक संंदर्भभमेे 
व्यााख्याा कऽ सकैैत छीी? 

2.	 प्रते्येक नि�यमक अपन उदााहरण दि�अ।

ब्रह्मगुुप्त सबसँ पहि�नेे शूून्यकेँँ�   धनाात्मक संंख्यााक सङ्ग-सङ्ग ऋणाात्मक संंख्यााक सङ्ग समाान स्तरपर संंख्यााक रूपमेे 
वर्णि�त कयलनि�, आ एहन सभ संंख्याा, धनाात्मक, ऋणाात्मक, आ शूून्य पर अङ्कगणि�तीीय संंचाालन करबााक लेेल स्पष्ट 
नि�यम देेनि�हाार पहि�ल व्यक्ति� छलााह - जेे आब वलय कहल जााइत अछि�। ई दुनुि�अथवाा क गणि�तक तरीीकाा बदलि� 
देेत।

मुुदाा, शेेष दुनुि�अथवाा केँँ�   शूून्य आ ऋणाात्मक संंख्यााकेँँ�   संंख्यााक रूपमेे अपनयबाामेे कतेेकोो शतााब्दीी लाागल। 13म 
शतााब्दीी धरि� यूूरोोप जयबाासँँ पहि�नेे अरब दुनुि�अथवाा  द्वााराा एहि� संंख्याासभकेँँ�   प्रसाारि�त कयल गेेल, स्वीीकाार कयल गेेल 
आ आगूू अध्ययन कयल गेेल। 
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आ�योणजनके रूपसँ 1८मे शूताब्दीमेे सेहाँो बाहुँत रास योूरोपीयो गभिर्णतज्ञा द्वाारा नकेारात्मके संख्यााकँेे एखूनो स्वीीकेार 
नदिहाँ केयो� गे� छी�। 1८मे शूताब्दीमेे फ्रासंीसी गभिर्णतज्ञा �ाजारे केान�टा ऋर्णात्मके संख्यााकँेे ‘बाेतुकेा’ केहाँ�तिन। मुेदोा 
समेयोके सङ्ग, वैजि�के गभिर्णत आ तिवज्ञाानमेे शूून्यके सङ्ग-सङ्ग ऋर्णात्मके संख्याा अपरिरहाँायोण सातिबात भेो�, आ आबा एकेरा 
सकेारात्मके संख्यााके समेान स्तर पर आ ओतेके मेहाँ�पूर्णण मेान� जाइत अलिछी - जेना ब्रह्मगुप्त वषण 62८ ईस्वीीमेे 
धिसफूारिरशू आ स्पष्ट रूपसँ वर्शिर्णत केयोने छी�ाहाँ! सभो संख्याापर अ�गभिर्णतीयो तिनयोमेके ई अमूेतणता बाीजगभिर्णतके 
आ�ुतिनके तिवकेासके मेागण प्रशूस्त केयो�के, जकेर तिवषयोमेे हाँमे भोतिव�के केक्षासभोमेे सीखूबा।

संारा ंश
� एहाँन संख्याा अलिछी जे शूून्य सँ केमे अलिछी। एकेरा सामेने ‘–’ चिच�के संग लि�खू� जाइत अलिछी (जनेा, – 2), आ 

एकेरा ऋर्णात्मके संख्याा केहाँ� जाइत अलिछी। ई संख्याा रेखूा पर शूून्यके बाामेा ँपडै़त अलिछी।
� संख्याा ..., – 4, – 3, – 2, – 1, 0, 1, 2, 3, 4, ... पूर्णा�के केहाँ� जाइत अलिछी। संख्याा 1, 2, 3, 4, ... 

�नात्मके पूर्णा�के केहाँ� जाइत अलिछी आ संख्याा ..., – 4, – 3, – 2, – 1 कँेे ऋर्णात्मके पूर्णा�के केहाँ� जाइत 
अलिछी। शूून्य (0) न त �नात्मके अलिछी आ न ऋर्णात्मके।

� प्रते्यके देो� गे� संख्याामेे एकेटाा आओर संख्याा जडु़� रहाँतै अलिछी जकेरा देो� गे� संख्याामेे जोड़�ा पर शूून्य भेोटैात 
अलिछी। एकेरा संख्यााके योोजके प्रतित�ोमे केहाँ� जाइत अलिछी। उदोाहाँरर्णके �े�, 7 केे योोजके प्रतित�ोमे – 7 अलिछी 
आ – 543 केे योोजके प्रतित�ोमे 543 अलिछी.

� जोड़के व्यंाख्याा प्रारंभिभोके म्भि�तित + गतित  = �क्ष्य म्भि�तितके रूपमेे केयो� जा सकैेत अलिछी.
� जोड़के व्यंाख्याा गतितके संयोोजनके रूपमेे सेहाँो केयो� जा सकैेत अलिछी अ�वा बाढै़ैत / घटैात अलिछी: गतित 1 + गतित 

2 = कुे� गतित.
� घटाावके व्यंाख्याा �क्ष्य म्भि�तित – प्रार� म्भि�तितके रूपमेे केए� जा सकैेत अलिछी= गतित.
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	� साामाान्यतःः हम ब्रह्मगुुप्तक जोोड़बााक नि�यमक पाालन करैत दूूटाा संंख्याा जोोड़ि� सकैैत छीी:
a.	जँ  दुनुूू संंख्याा धनाात्मक अछि� तँँ संंख्यााकेँँ�   जोोडू़ू आ परि�णााम धनाात्मक संंख्याा अछि� (जेेनाा, 2 + 3 = 

5).
b.	जँ  दुनुूू संंख्याा ऋणाात्मक अछि� तखन संंख्यााकेँँ�   जोोडू़ू (बि�नाा सङे्केत केे), आ तखन परि�णााम प्रााप्त 

करबााक लेेल एकटाा मााइनस चि�ह्न रााखूू (– 2 + (– 3) = – 5)।.
 c.	जँ  एकटाा संंख्याा धनाात्मक अछि� आ दोोसर ऋणाात्मक अछि�, तँँ पैैघ संंख्याासँँ छोोट संंख्यााकेँँ�   (चि�ह्नक 

बि�नाा) घटााउ (चि�ह्नक बि�नाा), आ परि�णााम प्रााप्त करबााक लेेल पैैघ संंख्यााक चि�ह्न रााखूू (जेेनाा, – 5 + 
3 = – 2)।

d.	 एकटाा संंख्याा आ ओकर योोजक प्रति�लोोम शूून्य अछि� (जेेनाा, 2 + (– 2) = 0)।.
e.	 एकटाा संंख्याा प्लस शूून्य समाान संंख्याा वाापस दैैत अछि� (जेेनाा, – 2 + 0 = – 2)।.

	� हम समस्यााकेँँ�   एकटाा अति�रि�क्त समस्याामेे बदलि� कए आ फेेर जोोड़क नि�यमक पाालन करैत दूूटाा पूूर्णांं�ककेँँ�   घटाा 
सकैैत छीी। एकटाा पूूर्णांं�कक घटााव ओकर योोजक प्रति�लोोमक जोोड़क समाान होोइत छैैक।. 

	� पूूर्णांं�कक तुुलनाा कएल जााए सकैैत अछि�: ... – 3 < – 2 < – 1 < 0 < +1 < +2 < +3 < ... छोोट संंख्याा 
संंख्याा रेेखाा पर पैैघ संंख्यााक बाामाा काात रहैतै अछि�।

	� हम सकााराात्मक आ नकााराात्मक संंख्यााकेँँ�   के्रेडि�ट आ डेेबि�टक रूपमेे व्यााख्याा कऽ ओकराा अर्थथ दऽ सकैैत छीी। 
हम धनाात्मक संंख्यााक व्यााख्याा जमीीनीी स्तर जकाँँ� सन्दर्भभ बि�न्दुसँुँ ऊपरक दूूरीीक रूपमेे सेेहोो कऽ सकैैत छीी। 
तहि�नाा ऋणाात्मक संंख्यााक व्यााख्याा जमीीनीी स्तरसँँ नीीचाा दूूरीीक रूपमेे कयल जाा सकैैत अछि�। डि�ग्रीी सेेल्सि�यसमेे 
ताापमाानकेँँ�   नाापबााक समय, सकााराात्मक ताापमाान पाानि�क हि�मांं�कसँ ऊपर होोइत छैैक, आ नकााराात्मक ताापमाान 
पाानि�क हि�मांं�कसँ नीीचाा होोइत छैैक।
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पूणा��: संा�प आ संीढ़ी
तिनयोमे
• ई दूो खेू�ाड़ीके खेू� अलिछी। प्रते्यके खेू�ाड़ी �ग 1 मेोहाँरा हाँोइत अलिछी। दोनूु खेू�ाड़ी 0 सँ प्रार� केरैत 

अलिछी। खेू�ाड़ी जीतबााके �े� अ�वा  तऽ – 50 अ�वा  + 50 �रिर पहँुँचिच सकैेत छीधि� मुेदोा खेू�सँ 
पदिहाँने वा खेू�के दोौरान एकेरा तयो केरयो अ�वा  ठाीके केरबााके आवश्यकेता नदिहाँ छैीके।.

• प्रते्यके खेू�ाड़ी एके बाेरमेे दूोटाा पासा घुमेाबाैत अलिछी। एकेटाा पासामेे + 1 सँ + 6 �रिर आ दोोसर पासाके 
संख्याा – 1 सँ – 6 �रिर अलिछी।. 

• दूो गोटा पासा केेर सभो बाेरिर फेूके�ाके प�ात खेू�ाड़ी ओकेरा केोनो क्रेमेमेे जोदिड़ वा घटाा सकैेत अलिछी 
आ फेूर परिरर्णामेकँेे इदिङ्गत केरएबा�ा चरर्णकँेे आगा बाढ़ैा सकैेत अलिछी। �नात्मके परिरर्णामेत अ�ण अलिछी 
+ 50 दिदोस बाढ़ैबा आ ऋर्णात्मके परिरर्णामे केेर अ�ण हाँएत – 50 दिदोस बाढ़ैबा।



अधि�गम साामग्रीी  पत्रक
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भि�न्न पट्टीीभि�न्न पट्टीी
नोोट: उज्जर कि�नाारीीक सङ्ग सभ आकाारकँेँ�  कााटूू।





नोोट: उज्जर कि�नाारीीक सङ्ग टााइलकँेँ�  कााटूू।
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