
पू�ा अदद

ॿुाड़ीअ जोो गिॿायंूं पुासेुॿुाड़ीअ जोो गिॿायंूं पुासेु
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वध ुमंा वध ुअ�ग
योाकिद कोरि�योो असांी � कि�सांाब जीे अभ्याासुां मंें सांभु खाा� पकि��ी � ज़िजीनिन अददनिन जीी ॼााण �ासिसां�ु कोईसांी �, सेां हुआ, 
ग॒ुणप वेंा�ा अदद 1,2,3,4,.....  

इन खाा� पोइ असांा� सांमुेंज़िझीयोोसांी � त अदद अञाा निब वेंधेीको आकि�निन। मिमेंसांा� तौ�,  अ�गु (0 )ॿाड़ुेी, जीकेोी ‘कुोझी ु
निब न’ खेा �ाकि�� को�े थेी ऐं � अ�गु 1 खाा� पकि��ी � अचें थेी।  ॿाड़ुेीअ जीी ता�ीख़ भुा�त ऐं � �ाण ेसांॼाी दनुिनयोा मंें  निपणिण 
तमेंामुें अ�में ��ी आ�।े मिमेंसांा� तौ�, सांमंें�ी दनुिनयोा, भुा�तीयो अददी सिसांरि�� ेजी े0 खाा� 9 ताईं जी े10 अददनिन 
मंें अ�गु लि�खा� दी आ�े, इ�ो अददी सिसांरि��ो वेंॾे मेंा� वेंॾो ऐं � न� ढेा मेंा� न�ढाो अ�गुु लि�खाण ुमुेंमेंकिकोनु को� दो आ�।े 

इन बकैिद असांा� अञाा वेंधेीको अ�गुनिन बाबनित सिसांखिखायोोसांी �, जीकेेो 0,1,2,3,4...अददनिन  जी े निवेंचं जीा अ�गु 
आकि�निन, जीीअ� 1 /2 , 3 /2 , ऐं � 13/6  इ� ेअणपं� सांॾाइजी� दा आकि�निन।

छा इन खाा� सांवेंाइ निॿायोा निब वेंधेीको अ�गु आकि�निन? 0 कि�को इ�ाफ़ी अदद ुआ�े जी� कि�� जीे बाबनित असांी � अॻुा 
मंें कोोन ॼााणी �दा हुआसांी �। �ीउ 1 खाा� न� ढाो आ�े ऐं � इन खाा� अॻुा मंें ईंदो आ�े। छा इ�ो मुेंमेंकिकोनु आ�े त निॿायोा 
निब वेंधेीको अ�गु हुजीनिन जीेकेो ॿुाड़ेीअ खाा� अॻुा ईंदा हुजीनिन ऐं � ॿाुड़ेीअ खाा� न� ढाा हुजीनिन?

निॿायोनिन �फ़्ज़निन मंें, असांा� अददी �ीको किॾठीी आ�े:

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

जीेतोणीकिको, इ�ा कि�को अददी ‘किकोरि�णा’ आ�े, जी� कि�� खेा असांा� �ामिमेंतीअ मंें सिसांखाी चुंकोा आकि�यों� । इ�ा 
किकोरि�णा ॿाुड़ेीअ खाा� शुुरू थेी �दी आ�े ऐं � सांाॼाे पासेां �मेेंशु� �ाइ वेंधे�दी ���दी आ�े। छा 0 जीे खााबे॒ पासेां निब 
निब॒योनिन अ�गुनिन जीो वेंजींद ुआ�े, जी� कि�� सांा� अददी �ीको पं�ी थेी को�े कि�को पकोी अददी �ीको बणिणजीी सांघूंे?

इन सांबको मंें असांी � इन निवेंषयो बाबनित ॼााण �ासिसां�ु को� दासांी �।
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 छा कोो अकि�ड़ेो अ�गुु आ�े जीेकोो ॿाुड़ेीअ खाा� निब न� ढाो हुजीे ? छा तव्हींी � को� कि�� अकि�ड़ेी शुइ जीे 0 खाा� घूंकिट 
हुजीण जीो त�ीक़ीो सांोचें सांघूंो थेा?

10.1 बेलाा जोी माौजो-मा�े जोी इमाा�ती

ॿाा� ब�ेा जी ेआइसांक्रीमें कोा�ख़ाने खाे कि�॒सांण ऐं � उन जीी सांवेंादी आइसांक्रीमें 
खााइण वेंंदा आकि�निन। ॿाारि�ड़ेनिन �ाइ कोा�ख़ाने खाे निबय॒ोो वेंधेीको किद�चं� 
ठीाकि�ण �ाइ ब�ेा कि�को घूंणिणमें� ज़ि��ी इमेंा�त ख़�ीकिद कोई ऐं � उन जीो ना�ो 
‘ब�ेा जीी मेंौजी-में� ेजीी इमेंा�त’ �खिखायोाईं।

प� इ�ा आमें इमेंा�त न हुई!

किॾसंां�  थेा त ‘मेंौजी-में�े जीी इमेंा�त’ जीा कुोझी मेंाड़ेा �मेंीन जीे �ेकिठी 
आकि�निन। इन्हनिन मेंाड़ेनिन ते तव्हींा� खेा कोकि�ड़ेा दकुोान कि�॒सांण वेंटा� मिमें�निन थेा?  �मेंीनी मेंाड़ेे ते छा आ�े?

मेंाड़ेनिन ते मेंथेे चंढ़ण ऐं � �ेकिठी ��ण �ाइ कि�को लि�फ़्ट जीो इस्तेेमेंा�ु कोयोो वेंंदो आ�े। कि�नमंें ब॒ बटण 
आकि�निन - मेंथेे वेंञाण �ाइ ‘+’ ऐं � �ेकिठी ��ण �ाइ ‘-’ बटणु। छा तव्हींा� लि�फ़्ट कि�॒ठीी आ�े?

भु�ीकोा� सुांफ़्�े (वेंे�कोमें रूमें) खाा� को�ा मेंकोज � (आटज संांट�) ताईं वेंञाण �ाइ तव्हींा�खेा 
‘+’ बटणु ब॒ भेु�ा दॿााइणो पवें� दो। 

इ�ो बटण ु++ योा + 2 आ�े।

ब ॒में� ज़ि��ं�  �केिठी ��ण �ाइ तव्हींा�खेा ‘-’ बटण ब ॒भेु�ा दॿााइणो पवें�दो। जी� कि�� 
खेा असांी � - - योा -2 लि�खा�दा आकि�यों� ।

इनको�े जीॾकि�� तव्हींा� +1 दॿाायोो थेा (जीकेोॾकि�� तव्हींा� + बटण खाे कि�कुो 
भेु�ो दॿााईंदा), तॾकि�� तव्हींा� कि�को में� ज़ि��ु मेंथे ेवेंंदा ऐं � जीॾकि�� तव्हींा� -1 दॿाायोो 
थेा (जीकेोॾकि�� तव्हींा� - बटण खाे कि�कुो भेु�ो दॿााईंदा), त तव्हींा� कि�को 
में� ज़ि��ु �केिठी ��ो थेा।

लि�फ़्ट मंें बटण दॿााइण ऐं � अ�गु 
+++ खेा +3 लि�खिखाबो आ�े।
 ---- खेा -4 लि�खिखाबो आ�े। 

 चंारि� मेंाड़ेा मेंथे ेवेंञाण �ाइ तव्हींा� कोकि�ड़ेो बटण ुदॿाायोो थेा? टेे 
में� ज़ि��ं�  �ेकिठी अचंण ुजी े�ाइ तव्हींा� कोकि�ड़ेो बटणु दॿाायोो थेा?

भु�ीकोा� सुांफ़्�े (वेंे�कोमें रूमें) खाा� को�ा मेंकोज � (आटज संांट�) ताईं वेंञाण �ाइ तव्हींा�खेा 

ब ॒में� ज़ि��ं�  �केिठी ��ण �ाइ तव्हींा�खेा ‘-’ बटण ब ॒भेु�ा दॿााइणो पवें�दो। जी� कि�� 

इनको�े जीॾकि�� तव्हींा� +1 दॿाायोो थेा (जीकेोॾकि�� तव्हींा� + बटण खाे कि�कुो 
भेु�ो दॿााईंदा), तॾकि�� तव्हींा� कि�को में� ज़ि��ु मेंथे ेवेंंदा ऐं � जीॾकि�� तव्हींा� -1 दॿाायोो 

 चंारि� मेंाड़ेा मेंथे ेवेंञाण �ाइ तव्हींा� कोकि�ड़ेो बटण ुदॿाायोो थेा? टेे 
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माौजो-मा�े जोी इमाा�ती जोी मा� ज़ि�लुाॾि� खेे अ�गणु

मेंौजी-में� ेजीी इमेंा�त मंें दाखिख़� थेी �दे ई �मेंीनी मेंाड़ेे (ground floor) त े“स्वीागुत कोोठीी” ( welcome 
room) आ�।े इता� शुुरू को� दे तव्हींा� +1 दॿााए “खााधे ेजीी कोोठीी” (फ़ं� कोोटज) त ेऐं � +2 दॿााए को�ा मेंकोज � ताईं 
पहुचंी सांघूंो थेा। इन को�े असांा� इए�  चंई सांघूंं�  थेा फ़ं� कोोटज मेंाड़ेे +1 त ेऐं � को�ा मेंकोज �ु मेंाड़ेे  +2 त ेआ�।े

�मेंीनी मेंाड़ेे खाा� शुुरूआनित को� दे, �ा�दीकोनिन जी ेदकुोान (टॉयो� संांट�) त ेपहुचंण ु�ाइ तव्हींा�खेा -1 दॿााइणो 
पवें�दो। सांो �ा�दीकोनिन जीो दकुोानु,-1 मेंाड़ेे त ेआ�।े सांामिॻायेो नमंेंने, �मेंीनी मेंाड़ेे खाा� शुुरू को� दे वेंीकि�योो गेुमें जी ेदकुोान 
ताईं पहुचंण ु�ाइ तव्हींा� खेा -2 दॿााइणो पवें�दो। इन �ाइ वेंीकि�योो गेुमें जीो दकुोान,-2 मेंाड़ेे त ेआ�।े

�मेंीनी मेंाड़ेे खेा 0 मेंाड़ेो चंइबो आ�।े छा तव्हींी � ॿाधुेाए थेा सांघूंो,  छो?

 ‘मेंौजी-में� ेजीी इमेंा�त’ जीी सांणिभुनी में� ज़ि��ुनिन ते अ�गु (numbers) लि�खाो।

छा तव्हींा� कि�॒ठीो त किकोताब घूं� (बुक्स �ो�) जीो फ़्�ॉ� न� बरु +3 आ�े, इ�ो उन्हनिन 
मेंाड़ेनिन जीो अदद ुनिपणिण आ�े, जीॾकि�� तव्हींा� +3 दॿाायोो थेा? सांामिग॒ुयेो नमंेंने -3 फ़्�ॉ� 
न� बरु आ�े, प� इ�ो उन्हनिन मेंाड़ेनिन जीो तादद ुनिपणिण आ�े, जीॾकि�� तव्हींा� -3 योानी - - 
- दॿााए �ेकिठी वेंञाो थेा।

कि�को अ�गुु जी� कि�� जी ेअमिॻायोा� ‘+’ जीो निनशुानु �ॻा�ु आ�,े उनखाे शुफ़ीी अ�गु सांकिॾबो 
आ�।े कि�कुो अ�गुु  जी� कि�� जीे अमिॻायोा� ‘-’ जीो निनशुानु �ॻा�ु हुजी,े �फ़ीी अ�गु सांॾाइजी� दो 
आ�।े

‘मेंौजी-में� ेजीी इमेंा�त  मेंं, 0 मेंाड़ेे खाे शुुरूआनित योा सां� केोत मेंञाी मेंथे ेऐं � �केिठी जी े
मेंाड़ेनिन खाे अ�मिगुयोो निवेंयोो आ�।े �मेंीनी मेंाड़ेे खाा� मेंथे ेवेंञाण �ाइ तव्हींा�खाे कुोझी भेु�ा ‘+’ 
बटण ुदॿााइणो पवें�दो। �मेंीनी मेंाड़ेे खाा� �केिठीयोनिन मेंाड़ेनिन खाे नफ़ी अ�गुनिन द्वाा�ा� अ�मिगुयोो 
निवेंयोो आ�।े �मेंीनी मेंाड़ेे खाा� �केिठीयोनिन मेंाड़ेनिन ताईं वेंञाण �ाइ तव्हींा� खाे ‘-’ बटण ु
दॿााइणो पवें�दो।

ॿाुड़ेी न कोो शुफ़ी अ�गुु आ�े ऐं � न ई नफ़ी अ�गुु।  असांी � 0 जीे अमिग॒ुयोा�  ‘+’ योा ‘-’ 
जीो निनशुानु कोोन �ॻााईंदा आकि�यों� ।

छा तव्हींा� कि�॒ठीो त किकोताब घूं� (बुक्स �ो�) जीो फ़्�ॉ� न� बरु +3 आ�े, इ�ो उन्हनिन 
मेंाड़ेनिन जीो अदद ुनिपणिण आ�े, जीॾकि�� तव्हींा� +3 दॿाायोो थेा? सांामिग॒ुयेो नमंेंने -3 फ़्�ॉ� 

 सांकिॾबो 
 सांॾाइजी� दो 

‘मेंौजी-में� ेजीी इमेंा�त  मेंं, 0 मेंाड़ेे खाे शुुरूआनित योा सां� केोत मेंञाी मेंथे ेऐं � �केिठी जी े

बटण ुदॿााइणो पवें�दो। �मेंीनी मेंाड़ेे खाा� �ेकिठीयोनिन मेंाड़ेनिन खाे नफ़ी अ�गुनिन द्वाा�ा� अ�मिगुयोो 
निवेंयोो आ�।े �मेंीनी मेंाड़ेे खाा� �केिठीयोनिन मेंाड़ेनिन ताईं वेंञाण �ाइ तव्हींा� खाे ‘-’ बटण ु
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चुुरि�पुुरि� जोो इज़ि�हाारु करण लााइ जोोड़णुु

खााधेे जीी कोोठीीअ खांं� शुुरू करि�योो ऐं ंलि�फ़्ट मंें +2 दॿाायोो। तव्हींं � कि�थेे पहुचंंदा ा? ____________

इन खेे असांं� हि�क इज़ि�हाार (expression) सांं� बयाानुु करे सघूंं�  थाा-

शुुरूआतीी मााड़ोो + चुुरि�पुुरि�=  मुुक़ररु मााड़ोो

शुुरूआतीी मााड़ेे +1 ( खााधेे जीी कोोठीी) आहेे ऐं ंदॿाायल बटणनि� जोो अंंगुु +2 आहेे। तव्हांं� लक्ष्य मााड़ेे 
(+1) + (+2) = +3 (कि�तााब घर) तााईं पहुचीी वेंंदाा।

 अचोो अभ्याासुु करि�यूंं�

1.	� +2 मााड़ेे खांं� शुुरू करि�योो ऐं ं लि�फ़्ट मेंं -3 दॿाायोो। तव्हांं� कि�थे े पहुचंंदाा?  इन चुुरि�पुुरि� जोो 
इज़ि�हाारु करि�योो।

2.	डि॒ �॒नल इज़ि�हाारनि� जोो जााइज़ोो वठोो। (तव्हांं� इनखेे शुुरूआतीी मााड़ेे + मौौज-मज़े ेजीी इमाारत  मेंं 
चुुरि�पुुरि� जे ेहवाालेे जोो ध्याान मंें रखंंदे  इन्हनि� खेे पूूरोो करि�योो)
क.	 (+ 1) + (+ 4) = _______	ख .	 (+ 4) + (+ 1) = _______
ग.	 (+ 4) + (–  3) = _______	घ .	 (– 1) + (+ 2) = _______
ड़.	 (– 1) + (+ 1) = _______	च .	      0 + (+ 2) = _________
छ.	      0 + (– 2) = _________

3.	�मु ुख़्तलि�फ़ मााड़नि� खांं� शुुरूआति� कंंदे , मााड़ेे (–5) ते ेपहुचणु ुलााइ घुुरुॿल चुुरि�पुुरि� खेे हाासि�लु 
करि�योो। मि�साालुु तौौर, जेेकॾहिं� ंमांं� मााड़ेे +2  खांं� शुुरू करि�यांं� थोो, मूंं� खेे -5 तााईं पहुचणु ुलााइ -7  
दॿााइणोो पवंंदोो। इन करे इज़ि�हाारु  (+ 2) + (– 7) = – 5  आहे।े

	सा ागि॒�येे नमूूनेे -5 तेे पहुचणु ु लााइ अहि�ड़ाा बि॒�य॒ाा शुुरूआतीी मााड़ाा ऐं ं घुुरॿल चुुरि�पुुर हाासि�लु 
करि�योो ऐं ंइज़ि�हाार लि�खोो।

गॾि�यलु बटणुु दॿााइणुु बि� जोोड़णुु आहेे 

गुुरमीीत रांं�दीीकनि� जेे दुकुाान तेे होो ऐं ंहू ब॒॒ मााड़ाा हेेठि� अचणुु चााहींं �दोो होो। पर  भुुल सांं� हुन + बटणुु ॿ 
भेेराा दॿााए छॾि�योो। इन खेे रदि� करण लााइ हुन ‘-’ बटण खेे ट्रेे� दफ़ाा दॿाायईं। गुुरमीीत रांं�दीीकनि� जेे दुकुाान 
खांं� केेति�राा मााड़ाा हेेठि� याा मथेे पहुचंंदो ो?

गुुरमीीत हि�कुु मााड़ोो हेेठि� पहुचंंदो ो। गॾि�यलु बटणुु दॿााइण सांं� चुुरि�पुुरि� जेे नतीीजेे खेे असींं � हि�न नमूूनेे 
इज़ि�हाारु करे सघूंं�  थाा।

— (+ 2) + (– 3) = – 1
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  अचुो, अभ्याासुु करि�यूंं�

गुकिॾयो�ु बटण ुदॿााइण सांा� चुंरि�पुरि� जी ेनतीजीनिन खेा ध्याान मंें �खा� दे किॾन� इज़ि��ा�निन जीो जीाइ�ो वेंठीो।

को.  (+ 1) + (+ 4) = _____________ खा. (+ 4) + (+ 1) = _____________
गु. (+ 4) + (–  3) + (– 2) = _______ घूं. (– 1) + (+ 2) + (– 3)  = _______

ॿुाड़ीअ तेी माोटण!ु

बसां� त �मेंीनी मेंाड़ेे ते आ�े ऐं � हू घूंणी तकोकिड़े मंें आ�े। ग़ा�ीअ सांा� हू +3 दॿााए थेो 
छॾे,  इन खेा �किद को�ण  �ाइ हू छा थेो को�े सांघूंे, जीीअ� हू �मेंीनी मेंाड़ेे ते ई ��े। 
हू -3 दॿााए �किद को�े सांघूंे थेो। मेंनित�बु (+3) + (– 3) = 0

असांा� -3 खेा +3 जीो उनिबतड़ुे (inverse) चंवें� दा आकि�यों� । सांामिग॒ुयेो नमंेंने,  +3 
जीो -3 उनिबतड़ुे आ�े।

जीेकोॾकि�� बसां� त लि�फ़्ट मंें +4 दॿााए थेो ऐं � वें�ी -4 दॿााए थेो त हू किकोथेे पहुचं� दो?

कि�ते, उनिबतड़े जीी धेा�णा बाबनित सांोचंण जीो कि�कुो निब॒योो त�ीक़ीो निब आ�े।  
जीेकोॾकि�� तव्हींा� + 4 मेंाड़ेे ते आकि�योो ऐं � तव्हींा� इन जीे उनिबतड़े -4 दॿाायोो थेा, तॾकि�� 
तव्हींा� मेंोटी 0 ते पहुचंी वेंंदा, जीेकोो �मेंीनी मेंाड़ेो आ�े! जीेकोॾकि�� तव्हींा� -2 मेंाड़ेे त े
आकि�योो, ऐं � तव्हींा� इन जीो उनिबतड़ुे +2 दॿाायोो थेा, तॾकि�� तव्हींी � 0 ते पहुचंी वेंंदा, 
मेंनित�बु वेंापसिसां �मेंीनी मेंाड़ेो। 

  किॾन� अ�गुनिन जीा उनिबतड़े ॿुाधेायोो।    +4, –4, –3, 0, +2, –1.

  �ीकंो�  �ीकेो उनिबतड़ेनिन सांा� जीोकिड़ेयोो।
+9

+7

–8

–5

–7

+8

+5

–9

मााड़ा कतीॾिब आणे अ�गॾि� जोी भेेट क�णु

सांभु खाा� �ेकिठीयंो मेंाड़ेे त ेकेोरु आ�?े 

1. जीयो को�ा मेंकोज � (Art Centre) मंें आ�,े इनको�े हू +2 मेंाड़ेे त ेआ�।े 
2. आसिसांन �ा�किद मेंकोज � (Sports Centre) मंें आ�े,  हू ___ मेंाड़ेे ते आ�े।
3. निब� ंसिसांनेमेंा मेंकोज � (Cinema Centre) मंें आ�े,  हू  -------------- मेंाड़ेे त ेआ�े। 
4. अमेंन �ा�दीकोनिन जेी दकुोान (Toys Store) मंें आ�े, हू  -------------- मेंाड़ेे त ेआ�े।

बसां� त �मेंीनी मेंाड़ेे ते आ�े ऐं � हू घूंणी तकोकिड़े मंें आ�े। ग़ा�ीअ सांा� हू +3 दॿााए थेो 

जीेकोॾकि�� तव्हींा� + 4 मेंाड़ेे ते आकि�योो ऐं � तव्हींा� इन जीे उनिबतड़े -4 दॿाायोो थेा, तॾकि�� 
तव्हींा� मेंोटी 0 ते पहुचंी वेंंदा, जीेकोो �मेंीनी मेंाड़ेो आ�े! जीेकोॾकि�� तव्हींा� -2 मेंाड़ेे त े
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मााड़ोो + 3, मााड़ेे +4 खांं� हेेठि� आहेे, इनकरे असींं � लि�खीी सघूंं�  थाा + 3 <+ 4 । असांं� इन खेे 
इएंं  बि� लि�खीी सघंूं�  थाा + 4 > + 3 । 

 छाा असांं� -3 < -4 याा -4 < -3 लि�खीी सघूंं�  थाा? 

छााकााणि� त मााड़ोो -4, मााड़ेे -3 खांं� हेेठि� आहेे, इन जोो मति�लबुु थि�योो -4 < -3। इनकरे 
इनखेे 3 > - 4 बि� लि�खीी सघंूं�  थाा।

 �अचोो अभ्याासुु करि�यूंं�
1. 	मौ ौज-मज़े ेजीी इमाारत जोो इस्तेेमाालुु कंंदे  डि॒�॒नल अंंगनि� जीी भेेट करि�योो ऐं ंबॉॉक्स 

मेंं < याा > जाा नि�शाान भरि�योो।
क.	 – 2  +5	ख .	 – 5  + 4	ग .	 – 5  – 3
घ.	 + 6  – 6	ड़ .	 0  – 4	च .	 0  + 4

ध्याान ॾि�योो त सभेई नफ़ीी अंंगनि� वााराा मााड़ाा, 0 मााड़ेे ( ज़मीीनीी मााड़ेे) खांं� हेेठि� 
आहि�नि�। इन करे सभेेई नफ़ीी अंंग 0 खांं� नंं ढाा आहि�नि�। सभुु शफ़ीी अंंगनि� वााराा 
मााड़ाा, 0 मााड़ेे खांं� मथेे आहि�नि�। इन करे सभेई शफ़ीी अंंग 0 खांं� वॾाा आहि�नि�।

2. 	 तसवुरुु करि�योो, मौौज-मज़े ेजीी इमाारत  मेंं अञाा वधीीक मााड़ाा आहि�नि�। उन्हनि� 
जे ेअंंगनि� जीी भेेट करि�योो। बॉॉक्स मंें < याा > भरि�योो:
क.	 – 10 	 	 – 12	ख .	 + 17 	 	 – 10
ग.	     0 	 	 – 20	घ .	  + 9	  	– 9
ड़.	 – 25	 	 – 7	च .	 + 15	  	– 17

3. हि�ते ेसााजे॒॒� पाासेे  लीीक द्वाारांं� ॾेेखाारि�यल इमाारत मेंं,  जेेकड॒हिं� ंमााड़ोो A = – 12, 
मााड़ोो D= –1 ऐं ंमााड़ोो E = +1 आहे,े त मााड़ेे B, C, F, G ऐं ंH जोो सि�लसि�लोो 
ॿुधुाायोो।

4.	हि �ते ेसााजे॒॒� पाासेे डे॒॒�खाारि�यल इमाारत मंें हेेठि� लि�खि�यल मााड़नि� खेे अंंगि�योो।
क.	– 7	ख .	 –  4	ग .	 + 3	घ .	 –  10

कहि�ड़ोो बटणुु दॿााइणुु घुुरि�जेे, ॼााणण लााइ कटणुु
गुुज़रि�यल क्लाासनि� मंें असांं� कटण खेे ‘कढीी छड॒॒णुु’ वांं�गुुरु सम्झीी चुुकाा आहि�यूंं� । मि�साालुु तौौर, कंंहिं �ं जाारेे मंें 
10 कि�तााब आहि�नि�। मंूं�  उन्हनि� मांं� 4 कि�तााब खणीी वरि�ताा। हााणेे जाारेे मंें घणाा कि�तााब बचि�यल आहि�नि�?

असांं� कट द्वाारांं� जवााबुु हाासि�लु करे सघूंं�  थाा : 10-4=  6 याा ड॒॒ह मांं� चाार कढे छॾण बैैदि� छह बााक़ीी 
रहि�जीी वेंंदाा आहि�नि�।

0

+1E

F

G

H

D

C

B

A

–1

–12
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तव्हींी � कोटण जी ेनिबय॒ोनिन त�ीक़ीनिन सांा� निपणिण वेंाक़ुीफ़ु थेी सांघूंो थेा, जीकेेो तफ़ावेंत ऐं � कि�कोजीकि�ड़ेाई जी ेबयोान सांा� 
�ाॻाानिपयो� आकि�निन। मिमेंसांा�ु तौ�, कि�को �ा�नित किॾसांो – ‘मंें�  वेंकिट 10 रूपयोा आकि�निन ऐं � मुें� कि��जीी भेुणिण वेंकिट 6 
रूपयोा आकि�निन।

�ाणे, मेंा� सुांवेंा�ु पुछं सांघूंा� थेो ‘मुें� कि��जीी भेुणिण खेा मुें� कि��जीे ब�ाब� रुपयोनिन �ाइ निब॒योा केोनित�ा रुपयोा मिमें�ण ु
घूंुरि�जीनिन।

‘असांा� कि�नखेा निॿानिन नमंेंननिन सांा� लि�खाी सांघूंं�  थेा: 6 + ? = 10   Or   10 – 6 = �

कि�ते असांी � “जीोड़ेण  �ाइ ग़ााइबु अ�गु ॼााणणु” ऐं � “घूंटाइण” जीे निवेंचं जीो �ाॻाापो किॾसांी सांघूंं�  थेा।

असांी � कोटण जीे इन अथेज जीो इस्तेेमेंा�ु शुफ़ी योा नफ़ी अददनिन खेा कोटण �ाइ ‘ब�ाब� को�णु योा ‘ग़ााइब ु
अ�गुु ॼााणणु’ वेंा�गुुरु को� दासांी �।

  इन �वेंा�े मंें 15-5, 100-10, 74-34 �ासिसां�ु कोरि�योो। 

घूंणो को�े, जी�॒कि�� ब॒  मिमेंक़ीदा� ब�ाब� न हुजीनिन (unequal), तॾकि�� “कोट” 
(subtraction) मिमेंक़ीदा�निन खेा ब�ाब� को�ण �ाइ त�ी�ीअ जीो इशुा�ो को� दी आ�े। 
कोटण जीी त�क़ीीब �॒ेखाा�ी �दी आ�े त मुेंक़ी�रु मिमेंक़ीदा� ताईं पहुचंणु �ाइ शुुरूआती मिमेंक़ीदा� 
मंें केोनित�ो बकिद�ाउ सिथेयोणु घूंुरि�जीे? मुेंख़्तलि�फ़ मेंाड़ेनिन जीे �वेंा�े, शुुरूआती मेंाड़ेे खाा� मुेंक़ी�रु 
मेंाड़ेे ताईं पहुचंणु मंें केोनित�ो बकिद�ाउ �रू�ी आ�े? ध्याान कि�॒योो त �रू�ी बकिद�ावें शुफ़ी 
(वेंधेाइण  �ाइ) ऐं � नफ़ी  (घूंटाइण �ाइ) थेी सांघूंनिन थेा।

माास्ते�ॾि� लााइ �टपु

तव्हींा�जीो शुुरूआती मेंाड़ेो ‘आटज संांट�’ ऐं � �क्ष्य मेंाड़ेो ‘�ोटजसां संांट�’ आ�े। तव्हींा�खेा कोकि�ड़ेो बटणु दॿााइण ु
घूंुरि�जीे? 

तव्हींा�खेा टेे मेंाड़ेा मेंथेे वेंञिञाणो आ�े, इनको�े तव्हींा�खेा +3 दॿााइणु घूंुरि�जीे। कि�न मंें असांी � कोट को� दे  इज़ि��ा� 
को�े सांघूंं�  थेा:

लाक्ष्यु मााड़ो - शुुरूआतीी मााड़ो = घुुरुॿाला चुुरि�पुुरि�
मेंथेी � मिमेंसांा� मंें, शुुरूआती मेंाड़ेो +2 ( आटज संांट�) आ�े ऐं � �क्ष्य मेंाड़ेो +5 आ�े। +2 खाा� +5 ताईं पहुचंण  
�ाइ बटणु +3 दॿााइणो आ�े। इन को�े,

(+ 5) – (+ 2) = + 3
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सम्झााणीी 
जोोड़ ऐं ंकट जे ेवि�च जोो लााॻाापोो याादि� करि�योो। 3 + ? =5 मंें ग़ााइब अंंगुु ॼााणण लााइ  असींं � “कट” 

(subtraction) जोो इस्तेमेाालुु करे सघूंं�  थाा, जीीअंं 5-3 = 2 त कट, जोोड़ेे वञण वाारेे ग़ााइबु ुअंंगु ुॼााणण जे े
बरााबर आहे.े

असांं� खेे इहाा ॼााण आहेे त -
शुुरूआतीी मााड़ोो + घुुरुॿल रफ़्ताारु = लक्ष्युु मााड़ोो

जेेकड॒हिं�ं घुुरुॿल रफ़्ताारु हाासि�लु करि�णीी हुजेे त,
शुुरूआतीी मााड़ोो + ? = लक्ष्युु मााड़ोो

असींं � लि�खीी सघूंं�  थाा, 
लक्ष्युु मााड़ोो - शुुरूआतीी मााड़ोो= घुुरुॿल चुुरि�पुुरि�

कुुझुु बि॒�॒याा मि�सााल:
क.	अगर लक्ष्युु मााड़ोो -1 आहेे ऐं ंशुुरूआतीी मााड़ोो -2 आहेे, तव्हांं�खेे कहि�ड़ोो बटणुु दॿााइणुु घुुरि�जेे? 

तव्हांं�खेे हि�कुु मााड़ोो मथेे वञण जीी घुुरि�ज आहेे , इन करे तव्हांं�खेे +1 दॿााइणुु घुुरि�जेे?
	 इज़ि�हाारु ----- (– 1) – (– 2) = (+ 1)

ख.	जेेकड॒हिं�ं लक्ष्य मााड़ोो -1 आहेे ऐं ंशुुरूआतीी मााड़ोो +3 आहेे, त तव्हांं�खेे कहि�ड़ोो बटणुु दॿााइणु ु
घुुरि�जेे? तव्हांं�खेे चाारि� मााड़ाा हेेठि� वञण जीी घुुरि�ज आहेे , इन करे तव्हांं�खेे - 4 दॿााइणुु घुुरि�जेे।

	 इज़ि�हाारु --- (– 1) – (+ 3) = (– 4)

ग.	 अगर लक्ष्य मााड़ोो +2 आहेे ऐं ं शुुरूआतीी मााड़ोो -2 आहेे, त तव्हांं�खेे कहि�ड़ोो बटणुु दॿााइणु ु
घुुरि�जेे? तव्हांं�खेे चाारि� मााड़ाा मथेे वञणुु जीी घुुरि�ज आहेे , इन करे तव्हांं�खेे + 4 दॿााइणुु घुुरि�जेे।

	 इज़ि�हाारु ----- (+ 2) – (– 2) = (+ 4)

 �अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

	�डि॒ �॒नल इज़ि�हाारनि� खेे पूूरोो करि�योो। तव्हांं� हि�ननि� खेे शुुरूआतीी मााड़ेे खांं� मुुक़ररु मााड़ेे तााईं पहुचण लााइ 
घुुरुॿल चुुरि�पुुरि� हाासि�लु करण वांं�गुुरु सोोचेे सघोो थाा।

क.	 (+ 1) – (+ 4) = _______ 	ख .	 (0) – (+ 2) = _________
ग.	 (+ 4) – (+ 1) = _______ 	घ .	 (0) – (– 2) = _________
ड़.	 (+ 4) – (– 3) = _______ 	च .	 (– 4) – (– 3) = ________
छ.	 (– 1) – (+ 2) = _______ 	ज .	 (– 2) – (– 2) = ________
झ.	 (– 1) – (+1) = _______ 	ञ .	 (+ 3) – (– 3) = ________



गणि�त प्रकााश दर्जोो-6

250

वॾनि� अंंगनि� खेे जोोड़णुु ऐं ंकटणु ु

डि॒�॒नल तस्वीीर हि�क खााणि� (mine) डे॒॒�खाारेे थीी। खााणि� माानाा उहोो 
आस्थाानुु, जि�तांं� छि�पूं�  खोोट्रेे� धाातूू कढि�याा वेंदंाा आहि�नि�। हि�क ट्ररकु 
ज़मीीन ते ेबीीठल आहे,े पर कचोो धाातूू ज़मीीन खांं� हेठेि� ऐं ंमथे ेबि॒�न्॒हीी 
पाासे ेथींं �दोो आहे।े हि�ते ेहि�क तेज़े रफ़्ताार सांं� हलंंदड़ि� लि�फ़्ट आहेे 
जेकेाा मााण्हूनि� ऐं ंकचीी धाातुअु खे ेहेेठि�-मथे ेवठीी वेंदंीी आहेे।
तस्वीीर मंें कुुझ दर्जजनि� (levels) खे ेअंंगि�योो वि�योो आहे।े ज़मीीनीी 
सतह खेे 0 सांं� अंंगि�योो वि�योो आहे।े

सतह खांं� मथे ेजे ेदर्जजनि� खेे शफ़ीी अददनि� (numbers) ऐं ं
सतह खांं� हेेठि� दर्जजनि� खेे नफ़ीी अददनि� सांं� अंंगि�योो वि�योो आहेे। 
इहाा ॻणप डे॒॒�खाारेे थीी त हीी ज़मीीनीी सतह खांं� घणाा मीीटर मथे ेयाा 
हेेठि� आहेे।

मौौज-मज़ेे जीी इमाारत वांं�गेे, खााणि� मंें:

शुुरूआतीी मााड़ोो + चुुरि�पुुरि�= मुुक़ररु मााड़ोो

मि�साालुु तौौर,
(+ 40) + (+ 60) = + 100		  (– 90) + (– 55) = – 145

मुुक़ररु मााड़ोो -शुुरूआतीी मााड़ोो = घुुरुॿल चुुरि�पुुरि�

मि�साालुु तौौर,
(+ 40) – (– 50) = + 90 		  (– 90) – (+ 40) = – 130

हुति� घणाा नफ़ीी अंंग आहि�नि�?
बेेलाा जीी मौौज-मज़ेे जीी इमाारत  मंें फ़क़ति� छह मााड़ाा मथेे ऐं ंपंंज  मााड़ाा हेेठि� हुआ, माानाा अंंग -5 खांं� +6 
तााईं।  मथेे डि॒�॒नल खााणि� मंें,   असांं� वटि� -200 खांं� +180 तााईं अंंग आहि�नि�। पर असांं� इनखांं� बि� वॾीी 
इमाारतुुनि� ऐं ंखााणि�युुनि� जीी कल्पनाा करे सघंूं�  थाा। जीीअंं त शफ़ीी अंंग +1,+2,+3.... अंंतहीीन (end less) 
मथि�ते वधंंदाा रहनि� थाा, साागि॒�॒येे नमूूने नफ़ीी अंंग -1,-2,-3... अनंंतुु हेेठि� हलंंदा ा रहनि� थाा। ॿुुड़ीी समेति� शफ़ीी 
ऐं ंनफ़ीी अंंग ई पूूराा अंंग (Integers) कोोठि�याा वेंंदाा आहि�नि� । इहेे ॿुुड़ीीअ जेे बि॒�॒न्हीी पाासेे वधंंदाा आहि�नि�:  
– 4, – 3, – 2, – 1, 0, 1, 2, 3, 4, …
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 �अचोो अभ्याासुु करि�यूंं�

ॾि�नल इज़ि�हाारनि� (expressions) खेे पूूरोो करि�योो

क.	 (+ 40) + ______ = + 200 	ख .	 (+ 40) + _______ = – 200	
ग.	 (– 50) + ______ = + 200	घ .	 (– 50) + _______ = – 200	
ड़.	 (– 200) – (– 40) = _______	च .	 (+ 200) – (+ 40) = _______
छ.	 (– 200) – (+ 40) = _______

खााणि� जीी सि�रिं�ंघ (shaft) मंें रफ़्ताारु बााबति� वीीचाारु करे पंंहिं �ंजेे जवााब जीी जााच करि�योो।

केेतरि�नि� ई अददनि� खेे जोोड़णुु, कटणुु ऐं ंभेेट करणु ु

वॾे पूूरे अंंगनि� खेे जोोड़ण ऐं ंकटण लााइ असींं � वॾीी लि�फ़्ट जीी कल्पनाा करे सघूंं�  थाा। हक़ीीक़त मंें, असांं� 
अहि�ड़ीी लि�फ़्ट जीी कल्पनाा करे सघूंं�  थाा जेेकाा (0) दरे्ज़े खांं� शुुरू थि�ए ऐं ंमथेे ऐं ंहेेठि� हमेशह लााइ वधंंदीी वञेे। 
भलि� काा इमाारत याा खााणि� न बि� हुजेे,  फ़क़ति� हि�क ‘असीीम लि�फ़्ट’ (infinite lift) हुजेे! 

असींं � इन कल्पनाा जोो इस्तेमेाालुु सॼनि� अंंगनि� (integers) खेे जोोड़ण याा घटााइण लााइ करे सघूंं�  थाा।

मि�साालुु तौौर , असांं� खेे +200 - (-200) खेे हलु करणोो आहेे। असींं � हि�क अहि�ड़ीी लि�फ़्ट जीी कल्पनाा 
करे सघूंं�  थाा जेेकाा ज़मीीनीी सतह खांं� 2000 मााड़ाा मथेे हुजेे ऐं ं200 मााड़ाा ज़मीीनीी सतह खांं� हेेठि� हुजेे। याादि� 
करि�योो,

लक्ष्युु मााड़ोो - शुुरूआतीी मााड़ोो = घुुरुॿल चुुरि�पुुरि�
शुुरूआतीी मााड़ेे -200 खांं� तइ (target) मााड़ेे +2000 तााईं हलण लााइ असांं�खेे +2200 (+200 

ॿुुड़ीीअ तााईं पहुचण लााइ, ऐं ंइन खांं� पोोइ +2000, जीीअंं असांं� +2200 हाासि�लु करे सघूंं� ) दॿााइणाा पवंंदा ा 
। इन करे, (+2000) - (-200) = +2200

ध्याान डि॒�॒योो, (+2000)+(+200) बि� +2200 थींं �दाा आहि�नि�।

 सााॻि�ये नमूूनेे जीी लि�फ़्ट ठााहेे याा कल्पनाा करे हेेठि� डि॒�॒नल इज़ि�हाारनि� खेे कढण (हलु करण) जीी कोोशि�श 
करि�योो

क.  – 125 + (– 30)	ख .  + 105 – (– 55)  
ग.  + 105 + (+ 55)	घ .  + 80 – (– 150)  
ड़.  + 80 + (+ 150)	च .  – 99 – (– 200)  
छ.  – 99 + (+ 200)	ज .  + 1500 – (– 1500) 
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+800

+700
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+400

+300

+200

+100

– 100

– 200

– 300

– 400
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– 900

– 1000

0
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डि॒�॒नल मि�सााल मंें, असांं� डि॒�॒सीी सघूंं�  थाा त + 2000 – (– 200) = + 2000 + ( + 200) = + 2200

बि॒�॒यनि� लफ़्ज़नि� मंें, हि�क नफ़ीी अंंग मांं� कट करणु, लााॻाापि�यल शफ़ीी अंंग मंें जोोड़ुु करण जेे बरााबर आहेे, 
मति�लबुु असांं� नफ़ीी अंंग जेे कट खेे , शफ़ीी अंंग जेे जोोड़ सांं� मटे सघूंं�  थाा।

 गुुज़ि�रि�यल अभ्याासनि� मंें तव्हांं� जेेकोो मथेे डि॒�॒नलुु अभ्याासुु कयोो आहेे, छाा तव्हांं� ध्याानुु 
डि॒�॒नोो त हि�क नफ़ीी अंंग मांं� कट करणुु, लााॻाापि�यल शफ़ीी अंंग मंें जोोड़ुु करण जेे बरााबर 
आहेे?

बतौौर हवाालेे वरि�तल ‘बेेअंंत लि�फ़्ट’ तेे ध्याान ॾि�योो। छाा इहाा तव्हांं�खेे अददीी लीीक जीी 
याादि� ॾि�याारेे थीी? जेे हााउ, त कंंहिं �ं नमूूने?

अददीी लीीक तेे मोोट

असांं� हि�न सबक जेे पोोयंें हि�सेे मेंं जेेकाा ‘बेअेंंत लि�फ़्ट’ डि॒�॒ठीीसींं � आहे,े उहाा हि�क अददीी लीीक वांं�गेे डि॒�॒सि�जे ेथीी, 
आहे ेन? हक़ीीक़त मेंं, जेेकड॒हिं� ंअसांं� हि�न लीीक खेे 90° ते ेघुुमाायूंं�  त इहाा हि�क अददीी लीीक ठहीी वेंदंीी। इहाा 
लीीक असांं�खेे ॿुधुााए थीी त हि�क “कि�रि�णाा लीीक” (number ray) खेे हि�क “अददीी लीीक” वांं�गुुरु कीीअंं पूूरोो 
कजे।े इन सांं� गॾु हीीअ उन सुुवााल जोो जवााबु ुॾि�ए थीी, जेकेोो असांं� हि�न सबक जेे शुुरूआति� मेंं पुुछि�योो होोसींं �। 
ॿुड़ुीीअ जेे खााॿे ेपाासेे नफ़ीी अंंग -1,-2,-3... लि�खंंदा ा आहि�यूंं� । 

घणोो करे असांं� नफ़ीी अंंगनि� तेे लॻलु ‘+’ जोो नि�शाान हटााए छॾींं �दाा आहि�यूंं�  ऐं ंउन्हनि� खेे रुॻोो 1,2,3... 
लि�खंंदा ा आहि�यूंं� । 

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

हि�क लि�फ़्ट द्वाारांं� अददीी लीीक तेे सफ़रु करण जेे बदि�रांं�, असींं � हि�न तेे हलण जीी कल्पनाा करे सघूंं�  थाा। 
अददीी लीीक जेे सााजे॒॒� पाासेे शफ़ीी (अगि॒�॒तेे) ॾि�सु (positive direction) आहेे ऐं ं खााबे॒॒� तरफ़ि� नफ़ीी 
(पुुठि�तेे) डि॒�॒सुु (negative direction) आहेे।

हााणेे, नंं ढाा अंंग  वॾे अंंगनि� जेे खााबे॒॒� पाासेे आहि�नि� ऐं ंवॾाा अंंग नंंढे  अंंगनि� जेे सााजे॒॒� पाासेे आहि�नि�। इन 
करे  2 < 5; – 3 < – 2 ऐं ं– 5 < – 3 

 जेेकॾहिं�ं तव्हांं� अददीी लीीक तेे अंंगि�यल 5 तेे बीीठाा आहि�योो ऐं ंहुतांं� 9 तााईं पहुचणु थाा चााहि�योो,  
तव्हांं�खेे अददीी लीीक तेे केेति�राा क़दम हलि�णोो पवंंदो ो?

1 2 3 4 5 6 7 8 9 100

गणि�त 
ॻााल्हि�
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तव्हांं�खेे 4 क़दम हलि�णोो पवंंदो ो। इनजोो सबबुु आहेे 5 + 4= 9 

(याादि� रखि�जोो - शुुरूआतीी अंंगु + चुुरि�पुुरि�= तइ कयलु अंंगु)

इनसाा लााॻाापि�यलु “कटण जोो बयाानुु” (subtraction statement) आहेे 9-5= 4 

(याादि� रखि�जोो____ तइ कयलु अंंगु - शुुरूआतीी अंंग = घुुरुॿल चुुरि�पुुरि�)

 जेेकड॒हिं�ं, तव्हांं� 9 खांं� 3 तेे वञणुु चााहि�योो थाा, त अददीी लीीक तेे तव्हांं�खेे केेति�राा क़दम हलि�णाा पवंंदा ा? 

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

तव्हांं�खेे 6 क़दम पुुठि�तेे हलि�णाा पवंंदा ा, मति�लबुु तव्हांं�खेे -6 क़दम हलि�णाा आहि�नि�। इन करे असांं� 
लि�खीी सघूंं�  थाा 

9+ (-6)= 3

( वरीी याादि� रखि�जेे--- शुुरूआतीी अंंगुु + चुुरि�पुुरि� = लक्ष्य अंंगुु) 

कटण जोो लााॻाापि�यलु बयाानुु आहेे ------  3 - 9 = - 6  

(वरीी याादि� रखि�जोो__लक्ष्य अंंगु-ुशुुरुआतीी अंंगु ु= घुुरुॿल चुुरि�पुरुि�)

 हााणेे तव्हांं� 3 खांं� जेेकड॒हिं�ं -2 तेे वञणुु चााहि�योो थाा त तव्हांं�खेे केेति�राा क़दम हलि�णाा आहि�नि�?

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

तव्हांं�खेे -5 क़दम हलि�णाा पवंंदाा, याानीी 5 क़दम पुुठि�ते,े इन करे 3 + (-5)= -2
इनसांं� लााॻाापि�यलु कटण जोो कथनुु आहेे – 2 - 3 = -5 

 अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

1.	म थेे डि॒�॒नल अददीी लीीक तेे 3 शफ़ीी ऐं ं3 नफ़ीी अंंगनि� तेे नि�शाान लॻाायोो। 
2.	म थेे डि॒�॒नल 3 नफ़ीी नि�शाान लॻाायल अंंगनि� खेे डि॒�॒नल बॉॉक्स मंें लि�खोो।         
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3.	छा ा 2>-3 ? छोो? -2<3? छोो?
4.		हलु  करि�योो 
क. – 5 + 0  b. 7 + (– 7)  ख. – 10 + 20  ग. 10 – 20  घ. 7 – (– 7)  ड़. – 8 – (– 10)?

जोोड़ुु ऐं ंकट करण लााइ अण-अंंगि�यल अददीी लीीक जोो इसे्तेमाालुु

तव्हांं� मथेे डि॒�॒नल अददीी लीीक जोो इस्तेेमाालुु फ़क़ति� नंंढे  अंंगनि� जेे जोोड़, कट ऐं ंभेेट लााइ करे सघोो थाा। तव्हांं� 
हि�क कााल्पनि�क ‘बेेअंंत अददीी लीीक’ (infinite number line) याा ‘अण-अंंगि�यल अददीी लीीक’  
(unmarked number line) जेे इस्तेेमााल सांं� बि� सााॻि�याा सुुवााल हलु करे सघोो थाा जीीअंं:

0

इहाा लीीक फ़क़ति� ॿुुड़ीीअ जीी बीीहक (position) ॾेेखाारेे थीी। हि�न लीीक तेे बि॒�॒यनि� अंंगनि� खेे अंंगि�योो 
कोोन वि�योो आहेे। सॼनि� अंंगनि� (integers) खेे जोोड़ ऐं ंकट लााइ हि�न अण-अंंगि�यल अददीी लीीक जोो 
इस्तेेमाालुु करणुु सवलोो आहेे। तव्हींं � अददीी लीीक तेे अंंग अंंगण लााइ पंंहिं �ंजीी कल्पनाा मूूजि�बुु कोो बि� पैैमाानोो 
खणीी सघोो थाा ऐं ंइन सांं� अददनि� जंूं�  बीीहकूं�  अंंगे सघोो थाा।

मि�सााल तौौर, इहाा अण-चि�टि�यल अददीी लीीक जोोड़ जेे सुुवााल खेे डे॒॒�खाारेे थीी- (+85) + (-60) = ? 
  

+85+25

– 60

0

तड॒॒हिं�ं असींं � कल्पनाा करे सघंूं�  थाा 85 + (-60) =25

हेठेि� लि�खि�यल अण-चि�टि�यल अददीी लीीक हि�क घटााइण जे ेसुुवााल खे ेसम्झााए थीी, हि�न खेे ग़ााइबु ुइज़ााफ़ीी 
मसइलेे वांं�गुुरु बि� लि�खीी सघि�जे ेथोो-

(-100) – (+250) = ? याा 250 + ?= -100

+ 250– 100 0

?

असांं� हि�न मसइलेे मंें डि॒�॒सीी सघंूं�  थाा त  ? = -350

इन नमूूने तव्हींं � शफ़ीी ऐं ंनफ़ीी अंंगनि� सांं� जोोड़ ऐं ंकट जे ेसुुवाालनि� खे ेकााॻर ते ेयाा पंंहिं �ंजे ज़हन में ं हि�क 
अणचि�टि�यल अददीी लीीक ठााहेे हलु करे सघोो थाा।
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 अणि�चि�टयल अददीी लीीक जोो इस्तेेमाालुु करे हेेठि� लि�खि�यल इज़ि�हाारनि� खेे पूूरोो करि�योो-
क.	 – 125 + (– 30) = _______
ख.	 + 105 –  (– 55) = _______
ग.	 + 80 – (– 150) = _______
घ.	 – 99 – (– 200) = _______

कट खेे जोोड़ ऐं ंजोोड़ खेे कट मंें तब्दीीलुु करणुु

याादि� करि�योो     लक्ष्य मााड़ोो - शुुरूआतीी मााड़ोो = घुुरुॿल चुुरि�पुुरि�

याा

लक्ष्य मााड़ोो = शुुरूआतीी मााड़ोो + घुुरुॿल चुुरि�पुुरि�

जेेकड॒हिं�ं तव्हांं� 2 सांं� शुुरू करि�योो थाा ऐं ं-3 तेे पहुचणुु चााहि�योो थाा, त असांं�खेे केेति�रीी चुुरि�पुुरि� जीी घुुरुॿल 
आहेे? 

पहि�रि�योंं � तरीीक़ोो - अददीी लीीक खेे डि॒�॒ सण सांं� असांं�खेे सम्झ मंें अचेे थोो त असांं� -5 ( याानीी पोोयींं � तरफ़ि� 
5) वधि�णोो आहेे। इन करे असांं�खेे -3-2= -5 जीी ज़रूरत आहेे। इनकरे घुुरुॿल चुुरि�पुुरि� -5 आहेे।

बि॒�योंं � तरीीक़ोो: - 2 खांं� -3 जेे सफ़र खेे ॿि�नि� भााङनि� मंें वि�रि�हाायूंं�  थाा।
क.	 2 खांं� 0,  चुुरि�पुुरि� आहेे 0-2 = -2 
ख.	 0 खांं� -3,  चुुरि�पुुरि� आहे,े -3-0= -3

कुुल चुुरि�पुुरि� बि॒�॒न्हीी रफ़्ताारनि� जोो कुुलुु जोोड़ुु आहेे -3 + (-2)= -5

मथेे डि॒�॒नल बि॒�॒न्हीी रंंगीीन इज़ि�हाारनि� खेे डि॒�॒सोो। बि॒�॒यंें इज़ि�हाार मंें कुुझुु बि� घटि�जोो कोोन नााहेे!

इन नमूूने, असांं� कट खेे जोोड़ मंें मटे सघंूं�  थाा। उहोो अददु ुजेेकोो घटााइबोो आहेे, उन खेे उन जेे उबि�तड़ 
मंें मटे सघि�जे थोो ऐं ंपोोइ घटााए सघि�जे थोो। 

इन्हीी तरह कहिं�ं बि� अंंक जेे जोोड़ण जेे बााद हुनजेे वु्युतक्रम खेे प्रति�स्थाापि�त क्योंं � वनीी सीीघेे थोो ऐ वरीी 
घटाायोो वनि� सीीघेे थोो। इन नमूूने असींं � जोोड़ खेे कट मंें पि�णि� मटे सघूं�  थाा।

मि�सााल	

क.	 (+ 7) – (+ 5) = (+ 7) + (– 5)
ख.	 (– 3) – (+ 8) = (– 3) + (– 8)
ग.	 (+ 8) – (– 2) = (+ 8) + (+ 2)
घ.	 (+ 6) – (– 9) = (+ 6) + (+ 9)

– 3 0 2

– 5
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10.2 टोक� माॉडेला

जोोड़ण लााइ टोक� जोो इसे्तेमाालुा

बे�ा जीी मेंौजी-में�े जीी इमेंा�त  जीो लि�फ़्ट ��ाईंदड़ुे �ाणे कोकिको थेी निवेंयोो आ�े। सां� दसिसां निवें�दुरु  �ाइ , हू 
कि�कुो बॉक्स �खेा थेो जीेकोो केोनित�निन ई शुफ़ी “सांावेंनिन” ऐं � नफ़ी “ॻााढ़निन” टोकोननिन सांा� भुरि�यो�ु आ�े। �रु 
दफ़े जी�॒कि�� हू ‘+’ जीो बटणु दॿााए थेो, हू कि�को शुफ़ी “सांाओ” टोकोन बॉक्स मेंा� खाणी प� कि��जीे ख़ीसेां मंें �खेा 
थेो। सांामिॻायेो नमंेंने, �� दफ़े जी�॒कि�� हू ‘-‘ बटणु दॿााए थेो, हू कि�कुो नफ़ी “ॻााढ़ो” टोकोन खाणी प� कि��जीी 
ख़ीसेां मंें �खेा थेो। 

हू प� कि��जी ेख़ा�ी ख़ीसेां सांा� �मेंीनी मेंाड़ेे सांा� शुुरू को�े थेो। कि�को को�ाको बकैिद हुन प� कि��जी ेखाीसांे खाे जीाचिचंयोो,  
खाेसिसां 5 शुफ़ी ऐं � 3 नफ़ी टोकोन �ासिसां�ु सिथेयोा। ॿाधुेायोो �ाणिण हू कोकि�ड़ेे मेंाड़ेे ते आ�े?

हुन ‘+’ खाे 5 भुे�ा ऐं � ‘-‘ खाे 3 भुे�ा दॿाायोो हू�दो  ऐं � (+5) + (-3) +2, इन को�े �ाण ेहू +2 मेंाड़ेे ते आ�।े
कि�त ेगु॒णप �ाइ निबय॒ोो त�ीक़ीो निब कि�॒नो निवेंयोो आ� ेजीीअ�

कि�कुो शुफ़ी ऐं � कि�कुो नफ़ी टोकोन कि�को निबये॒ो खाे �किद को� दा आकि�निन। ऐं � इन जीोड़े जीो नतीजीो ॿाड़ुेी थेी वेंंदो आ�।े 
(हुनजेी ख़ीसेां मेंं इन्हनिन निॿानिन टोकोननिन जीी मेंाना हुई त हुन सिसां�सिसां�ेवेंारु  कि�को दफ़ो ‘+’ ऐं � कि�को दफ़ो ‘-’ 
दॿाायोो  हू�दो जीकेोो कि�को निॿायेो खाे �किद को�े छॾी �दो आ�।े) असांी � चंई सांघूंं�  थेा त कि�कुो शुफ़ी ऐं � कि�कुो नफ़ी टोकोनु 
कि�कुो  ‘ॿाड़ुेी जीतु’ु (zero pair) ठीा� ेथेो। जी�॒कि�� तव्हींी � सांभेुई ॿाड़ुेी- जीतु �टाए छकिॾयोो थेा, त�॒कि�� तव्हींा� वेंकिट 
ब ॒शुफ़ी टोकोन बचंनिन थेा , इन को�े (+5) + (-3)= +2  

गिमासुालुा: +5 ऐं � -8 जीो जीोड़ुे कोरि�योो।
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चिचंत्र मंें असांा� कि�॒संां�  थेा त प� जी ॿाुड़ेी जीोड़ेा �टाए सांघूंं�  थेा ऐं � असांा� वेंकिट -3 बचें थेो। इन को�े (-5) + (-8)=  -3

अचुो, अभ्याासुु करि�यूंं�

1. टोकोननिन जीो इस्तेेमेंा� को� दे जीोड़े जीो अभ्याासुां पं�ो कोरि�योो
 को. (+ 6) + (+ 4) खा. (– 3) + (– 2) 
 गु. (+ 5) + (– 7) घूं. (– 2) + (+ 6)
2.  �ेकिठी कि�॒न� टोकोन-जीोड़ेे मेंा� ॿाड़ुेी-जीतु �किद कोरि�योो। �रि�-कि�को बी�को मंें लि�फ़्ट ��ाईंदड़ुे 

कोकि�ड़ेे मेंाड़ेे त ेआ�?े  ��- कि�को �ा�नित मंें �ाॻाानिपयो�ु शुफ़ी बयोानु कोकि�ड़ेो हू�दो?

टोक� द्वा�ा� कट क�णु

असांी � कि�॒सांी चुंकोा आकि�यों�  त शुफ़ी टोकोन ऐं � नफ़ी टोकोन खेा कोतनिब आणे पं�े अ�गुनिन जीो जीोड़ुे कोीअ� को�े 
सांसिघूंबो आ�े?

गिमासुालुा: अचंो त कोट जीो अभ्याासुां कोरि�यों� - 
(+5) – (+4).

इ�ो को�णु सांवें�ो आ�े। नतीजीे �ाइ 5 शुफ़ी मेंा� 4 शुफ़ी कोढाी छकिॾयों�  थेा।

गिमासुालुा:अचंो, कोट कोरि�यों�  
(–7) – (–5).

छा (-7) – (-5) ऐं � (-7) + (+5) ब�ाब� आकि�निन?

गिमासुालुा- अचुो, कट करि�यूंं�  -
5 अ�गु खेा शुफ़ी �खाो
प� कि�नित 6 शुफ़ी अ�गु वेंठीण �ाइ कोाफ़ी (enough) टोकोन कोोन आकि�निन।

(–7) – (–5) = –2

को.  खा.  
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कि�न मेंसांइ�े जीे निनबे�े �ाइ असांी � कि�को इ�ाफ़ी ॿाुड़ेी-जीुतु ( कि�कुो शुफ़ी ऐं � कि�कुो नफ़ी) वेंठीी थेा सांघूंं� ,  इ�ो 
ॼााणी �दे त इन सांा� टोकोन जीे सांट जीे मुें� मंें कोो फ़कुोज  न ईंदो आ�े।

�ाणे तव्हींा� 6 शुफ़ी वेंठीी थेा सांघूंो। कि�॒सांो, �ाणे छा बाक़ीी 
�कि�जीी निवेंयोो आ�े:

सांो, (+5) – (+6)= -1
 अचुो, अभ्याासुु करि�यूंं�

 1. टोकोन जीो इस्तेेमेंा�ु को�े �ेकिठी लि�खिखायो� तफ़ावेंतुनिन जीो जीाइ�ो वेंठीो। इ�ो निपणिण जीाचं कोरि�योो 
त तव्हींा�खाे उ�ो ई नतीजीो मिमें�े थेो ज़िजीनिन निबय॒ोनिन त�ीक़ीनिन जीी �ाण ेतव्हींा� खाे ॼााण आ�।े कोट खाे 
पं�ो कोरि�योो -
को. (+ 10) – (+ 7) खा. (– 8) – (– 4) गु. (– 9) – (– 4) 
घूं. (+ 9) – (+ 12) ड़े. (– 5) – (– 7) चं. (– 2) – (– 6)

2. कोट खेा पं�ो कोरि�योो- 
को. (– 5) – (– 7) खा. (+ 10) – (+ 13) गु. (– 7) – (– 9) 
घूं. (+ 3) – (+ 8) ड़े. (– 2) – (– 7) चं. (+ 3) – (+ 15) 

गिमासुालुा:  (+4) – (-6).
शुुरू को�ण �ाइ 4 शुफ़ी खाणो।
असांा�खेा कि�न मेंा� 6 नफ़ी वेंकिठीणा आकि�निन, प� कि�ते घूंुरुॿा� नफ़ी  कोोन आकि�निन।
इ�ो कोो मेंसांइ�ो ना�े। कि�न मंें असांी � कुोझी ॿुाड़ेी-जीुत जीोकिड़ेयों�  थेा, छो त इए�  को�ण सांा� कि�॒न� टोकोननिन जी े

सांट जीी क़ीीमेंत मंें कोो निब फ़कुोज  कोोन पवें� दो। 
प� केोनितरि�यों�   ॿाुकिड़ेयों�  जीोकिड़ेयों� ? असांा�खेा 6 नफ़ी वेंकिठीणा आकि�निन, इन को�े असांा� 6 ॿाुड़ेी-जीुत (zero 

pair) �खंा�  थेा- 

�ाण े6 नफ़ी वेंठीऊ�  थेा-

 सांो,  (+4) – (-6) = +10
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अचुो,  अभ्याासुु करि�यूंं�

1. कोट को�ण जीी कोोणिशुशु कोरि�योो- -3-(+5) 
     घूं�ा �ी�ो जीा जीो�ा ठीायेो सिसांघूंो थेा?ऐं � छा आखिखा� मंें नतीजीो निनकोद�?

2. टोकोन जीो इस्तेेमेंा� को� दे कि�॒न� अ�गुनिन जीो जीाइ�ो वेंठीो।
को. (– 3) – (+ 10) खा. (+ 8) – (– 7) गु. (– 5) – (+ 9)
घूं. (– 9) – (+ 10) ड़े. (+ 6) – (– 4) चं. (– 2) – (+ 7)

10.3 ॾिब॒यूंॾि� जोायूंुॾि� तेी पंु�ा अ�ग

�े-वठु/जोमाा-�ेकालुा

फ़�ुज कोरि�योो, तव्हींा� गुुज़ि�रि�यो� मेंकि�ने ₹100 जीी बचंत सांा� मेंक़ीानी बंको मंें कि�कुो खाातो खाो�ायोो थेा। �ाण े
तव्हींा�जीे बंको मंें तव्हींा�जीी जीमेंा �क़ीमें ₹100 आ�े।

अमिॻा�े ॾी �हु� तव्हींा� ₹60 कोमेंायोो थेा ऐं � बंको मंें जीमेंा को�ाए थेा छकिॾयोो। (इ�ा �क़ीमें तव्हींा�जीी पासांबुको मंें 
‘जीमेंा’ वेंा�गेु �॒ेखाा�ी वेंेई आ�े)। 

 तव्हींा�जी ेबकंो मंें नईं बाक़ीी जीमेंा �क़ीमें ------------- आ�।े 

  अमिॻा�े ॾी �हु� तव्हींा� प� कि��जी ेबकंो खाात ेमेंा� ₹30 रूपए जी ेनिबजी�ीअ जी ेनिब� जीी अदाइगुी थेा कोरि�योो। इ�ा 
�क़ीमें तव्हींा�जी ेबकंो पासांबकुो मंें ‘नेकोा�ु’ (debit) वेंा�गुुरु �॒ेखाा�ी वेंेई आ�।े

�ाण ेतव्हींा�जी ेबकंो मंें बाक़ीी जीमेंा �क़ीमें_____ आ� े?

  अमिॻा�े ॾी �हु� तव्हींा� खेा कोा�ोबा� �ाइ ₹150 जीी कि�को वेंॾी खा�ीदी कोरि�णी पइजीी वेंेई। वें�ी खााते मंें इ�ा 
�क़ीमें नेकोा�े वेंा�गुुरु पसिधे�ी कोई वेंेई आ�े। 

�ाणे तव्हींा�जीी बंको मंें बाकोी जीमेंा �क़ीमें घूंणी आ�े? _____ 

 छा इ�ो मुेंमेंकिकोनु आ�े?

�ाउ, कुोझी बकंो ग़ा�ै दाइमेंी तौ� त ेतव्हींा�जीी �क़ीमें खाे नफ़ी सिथेयोण ुजीी मेंोको� ॾी �दा आकि�निन। जीेको�॒कि�� तव्हींा�जीी 
जीमेंा �क़ीमें नफ़ी हू�दी आ�े, त बकंो संांद ुयोा ख़चंज बाबनित कुोझी इ�ाफ़ी फ़ी वेंठी�दा आकि�निन।

को�ोकोी �णनीतीअ सांा� वेंॾी खा�ीदी तव्हींा�जीे कोा�ोबा� मंें  तव्हींा�खेा अमिॻा�े ॾी ���अ जीी आमेंदनी ₹200 
को�ण मंें मेंददगुारि� सिथेयेो थेी।
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 हााणेे तव्हांं�जीी बचि�यल जमाा रक़म घणीी आहेे? --------

तव्हांं� जमाा रक़म  खेे शफ़ीी  ऐं ंनेेकााल खेे नफ़ीी अंंगनि� वांं�गुुरु सोोचेे सघोो थाा। तव्हांं�जेे कुुलुु जमाा (शफ़ीी अंंग) 
ऐं ंनेेकााल (नफ़ीी अंंग) जोो जोोड़ुु तव्हांं�जेे बैंंक खाातेे मंें कुुलुु बााक़ीी जमाा रक़म खेे ज़ााहि�रु थोो करे। हीीअ नफ़ीी 
याा शफ़ीी मांं� काा बि� थीी सघे थीी।

घणोो करे, तव्हांं�खेे बैंंक-खाातेे मंें शफ़ीी रक़म रखण जीी कोोशि�श करणुु घुुरि�जेे। 

 अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�  

1.	 फ़र्ज़ुु� करि�योो, तव्हांं� ₹0 सांं� पंंहिं �ंजोो बैंंक-खाातोो खोोलि�योो थाा, इन बैैदि� तव्हांं� उन मेंं ₹30, ₹40 ऐं ं
₹50 जमाा कराायोो थाा ऐं ं₹40, ₹50 ऐं ं₹60 कढाायोो थाा। हााणे ेतव्हांं�जेे बैंंक खााते ेमेंं बााक़ीी  जमाा 
रक़म घणीी आहे?े

2.	 फ़र्ज़ुु� करि�योो,  तव्हांं� ₹0 सांं� पंंहिं �ंजोो बैंंक-खाातोो खोोलाायोो थाा ऐं ं पंंहिं �ंजे हि�न खााते े मांं� 
₹1,2,,4,8,16,32,64 ऐं ं128 कढाायोो थाा, इन बैैदि� तव्हांं� यकाा ₹256 रुपयाा जमाा कराायोो 
थाा। हााणे ेतव्हांं�जे ेबैंंक खााते ेमंें बााक़ीी  जमाा रक़म केेति�रीी आहे?े

3.	 तव्हांं�जे ेबैंंक खााते ेमेंं अक्सरि� शफ़ीी रक़म जोो हुजणु ुवधीीक सुुठोो छोो मञि�योो वेंंदोो आहे?े 
अहि�ड़ाा कहि�ड़ाा हाालाात थीी सघनि� थाा, जॾहिं� ंअस्थााई तौौर ते ेनफ़ीी  रक़म काारााइतीी थीी सघे थीी?

जीीअंं तव्हांं� डि॒�॒सीी सघोो थाा, ॿुुड़ीीअ सांं� गॾोोगॾु शफ़ीी ऐं ंनफ़ीी अंंग बैंंकिं�ंग  ऐं ंखाातेेनवीीसीीअ जेे खेेत्र मंें बेेहद 
काारााइताा थींं �दाा आहि�नि�।

जााग्रााफ़ि�यााई क्राास-सेेक्शन

असींं � जााग्रााफ़ि�यााई ख़सूूसि�यतूंं� , जीीअंं – जॿल, पठाार ऐं ंबयााबाान वग़ैरैह जीी ऊचााई ‘साामूंं� डीी सतह’ खांं� शुुरू 
करे कछींं �दाा आहि�यूंं� । साामूंं� डीी सतह खांं� ऊचााई 0 मीी. थींं �दीी आहेे। साामूंं� डीी सतह खांं� मथेे जीी ऊचााई शफ़ीी ऐं ं
उन खांं� हेेठि� जीी ऊन्हााई नफ़ीी अंंगनि� सांं� ज़ााहि�रु कंंदा ा आहि�यूंं� । 
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 अचुो, अभ्याासुु करि�यूंं�

1. जीाग्रााकिफ़योाई क्रासां-सांेक्शान खेा कि�॒सां� दे उन्हनिन सांा� �ाॻाानिपयो� ऊचंाईयों�  लि�खाो-

  को.    खा.      गु.  घूं.   

  ड़े.     चं.    छ.    
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कि�न तस्वीी� खेा �॒ेखाा�े  तव्हींा� ॿाा�निन सांा� पुलिछयोोनिन त जीाग्रााकिफ़योाई क्रासां-सेांक्शान छा थेी �दो आ�े? छा 
इ�ो धे�तीअ जीी को� कि�� जीग॒ुकि� ते कोकिढायो� कि�को उभुी फाको जीी कोल्पना जीीअ� आ�े। कि�को त�किफ़ सांा� 
कि�॒सांण मंें त �ीउ इए�  ई न�रु अचें थेो। जीाग्रााफ़ीअ मंें ऊचंाई ऐं � ऊन्हाई कोछण �ाइ ‘सांामंें� �ी सांत�’ 
जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।

माास्ते�ॾि� लााइ �टपु

जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।जीे तसांवेंु� ते ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� कोरि�योो।

2.  इन जीाग्रााकिफ़योाई क्रासां-सेांक्शान मेंं सांभु खाा� ऊचंो टुनिॿाकोो ऐं � सांभु खाा� �ेकिठीयोो � टुनिॿाकोो कोकि�ड़ेो 
आ�?े 

3.  छा तव्हींी � टुनिॿाकोनिन A,B.... G खाे ऊचंाईअ जीे घूंकिटजी� दड़े सिसां�सिसां�े मेंं लि�खाी सांघूंो थेा?छा 
तव्हींी � इन्हनिन नु�निन खेा ऊचंाईअ जी ेवेंधे�दकिड़े सिसां�सिसां�े मंें लि�खाी सांघूंो थेा?

4.  धे�तीअ त ेसांामेंं� �ी सांत� खाा� सांभु खाा� ऊचंो आस्थाानु कोकि�ड़ेो आ�?े इन जीी ऊचंाई केोनित�ी 
आ�?े

5. �मेंीन योा में�ासांागु� जीी सांत� त ेसांामेंं� �ी सांत� जीे बनिनस्बनित सांभु खाा� �ेकिठीयोो � टुनिॿाकोो कोकि�ड़ेो 
आ�?े इन जीी ऊचंाई केोनित�ी आ�?े ( इ�ा ऊचंाई नफ़ी हुजीण ुघूंुरि�जी)े
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गर्मीीपदुु
गर्मीीअ जेे ॾींं �हंंनि� मंें तव्हांं� ख़बरुनि� मंें कोोसीी हवााउनि� बााबति� 

ॿुुधोो हूंंदोो। इन्हनि� कोोसीी हवााउनि� जेे करे तव्हांं� खेे तमाामुु वधीीक 
तपति� लगं॒॒�दी ी आहेे। छाा तव्हींं � ॿुुधााए सघोो थाा त उन वक़्ति� गर्मीीपदु ु
छाा थींं �दोो हूंंदोो। सि�याारेे जेे ॾींं �हंंनि� मंें गर्मीीपदु ुवधीीक थधोो रहंंदोो आहेे।

गुुज़ि�रि�यल साालि� तव्हांं�जेे इलााइक़ेे मंें ऊन्हाारेे जोो सभ खांं� वधीीक 
गर्मीीपदु ुऐं ं सि�याारेे जोो सभ खांं� घटि� गर्मीीपद केेति�रोो अंंगि�योो वि�योो 
होो?  माालूूमु करि�योो।

जड॒हिं�ं असींं � गर्मीीपद जीी मााप कंंदा ा आहि�यूंं� ; त माापण जेे एकेे  
सेेल्सि�यस (°C) खेे कतबि� आणींं �दाा आहि�यूंं� । हेेठि� डि॒�॒नल गर्मीीमाापु ु
(थर्माा�मीीटर) 40 °C ऐं ं15°C गर्मीीपद डे॒॒�खाारेे रहि�याा आहि�नि�। 

 अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

1.	�छा ा तव्हांं�खेे ख़बर आहेे त भाारत मेंं कुुझ अहि�ड़ाा 
आस्थाान बि� आहि�नि� जि�ते े कड॒हिं�-ंकड॒हिं� ं गर्मीीपदु ु 0 
°C खांं� हेेठि� हलीी वेंंदोो आहे?े भाारत मेंं अहि�ड़ाा आस्थाान माालूूमुु करि�योो जि�ते 
गर्मीीपदु ुकॾहिं�-ंकॾहिं� ं0 °C खांं� बि� हेेठि� अचीी वेंंदोो आहे।े अहि�ड़ेे आस्थााननि� 
मेंं कहि�ड़ीी हि�कजहि�ड़ााई आहे?े बि॒�य॒नि� आस्थााननि� जे ेबनि�स्बति� हि�ते ेएति�रोो 
सीीउ छोो थींं �दोो आहेे?

2.	लदा ाख़ जेे लेेह खेेत्र मेंं सि�याारेे जे ेवक़्ति� तमाामुु वधीीक थधि� थीी वेंंदीी आहे।े हेेठि� 
डि॒�॒नल फ़हरि�स्त डि॒�॒सोो, इहाा लेेह जेे नवंंबर महि�नेे जेे, कंंहिं � ंहि�कि�ड़ेे ॾींं �हंं जे ेॾींं �हंं 
ऐं ंरााति� जे ेमुुख़्तलि�फ़ वक़्तनि� जोो गर्मीीपदु ुडे॒॒�खाारेे थीी।  ॾींं �हुंं ऐं ंराात जे ेजोोॻेे 
वक़्त सांं� लााॻाापि�यल गर्मीीपद खेे मि�लाायोो। 

ताापमाान घडेे दफे़े
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गुमेंीमेंापु  गुमेंीपद जीी मेंाप कोीअ� को� दो आ�े, इन मेंौ�ंअ ते तव्हींी � प� कि��जीे शुामिगुदजनिन सांाणु ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� 
कोरि�योो। �ैब-गुमेंीमेंापु वेंठीी क्लाासां  मंें कोोसेां ऐं � थेधेे पाणीअ जीो गुमेंीपद मेंापे शुामिगुदजनिन खेा �॒ेखाारि�योो। ॿाा�निन 
खेा ॿाुधेायोो त गुमेंीमेंाप ते अकि�ड़ेा अ�गु निब आकि�निन जीेकेो 0°C खाा� �ेकिठी आकि�निन। शुामिगुदजनिन सांा� ॻााल्हि�-ॿाोल्हि� 
कोरि�योो त  0°C छा जीो इशुा�ो थेो को�े जी� कि��खेा पाणीअ जीो ॼामेंणपद चंइबो आ�े।

माास्ते�ॾि� लााइ �टपु 

10.4 सुॼाॾि� अ�गॾि�  सुा�  खेोज़िजो�ा

हिहाक ख़ालाी सुॼाॾि� अ�गॾि� जोी घिग्राडे

4 – 1 – 3

– 3 1

– 1 – 1 2

5 – 3 – 5

0 – 5

– 8 – 2 7

कि�ननिन निॿान्ही मिग्रा�निन मंें अ�गुनिन बाबनित कुोझुी ख़ासिसां आ�े। अचंो, सांम्झीू�  त उ�ो छा आ�े?

मेंथेे जीी क़ीता�
आखिख़�ी क़ीता�
खााॿाो थे� भुु
सांाॼाो थे� भुु

 4 + (– 1) + (– 3)  = 0
(– 1) + (– 1) +   2     = 0
 4 + (– 3) + (– 1)  = 0
(– 3) +   1     +   2    = 0

 5 + (– 3) + (– 5)  = ____
(– 8) + (– 2) +   7     = ____
 5 +    0    + (– 8)  = ____
(– 5) + (– 5)  +   7     = ____

��-कि�को मिग्रा� मंें, निॿानिन क़ीतारुनिन (मेंथेे जीी क़ीता� ऐं � आखिख़�ी क़ीता�) मेंा� �� कि�को जीे अ�गुनिन ऐं � निॿानिन 
थे�भुनिन (खााॿाो थे� भुु ऐं � सांाॼाो थे� भुु) मेंा� �� कि�को जीे अ�गुनिन खेा जीोड़ेण ते कि�कुो ई अ�गुु �ासिसां�ु सिथेए थेो। कि�न 
जीोड़े खेा असांी � ‘किकोनारि�-जीोड़ुे’ (border sum) चंई सांघूंं�  थेा। पकि�रि�यंो मिग्रा� जीो  किकोनारि�-जीोड़ुे ‘0’ आ�े।

 अचुो, अभ्याासुु करि�यूंं�  

1. मेंथे ेकि�॒न� निबयं॒ो मिग्रा� जीी ग॒ुणप कोरि�योो ऐं �  किकोनारि�-जीोड़ुे कोढाो।
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2.	घु ुरुॿल कि�नाारि�-जोोड़ुु ठााहि�ण लााइ ग्रि�डु पूूरोो करि�योो-

– 10

– 5

9

6 8

– 5

– 2

7

– 5

कि�नाारि�-जोोड़ुु +4 आहेे कि�नाारि�-जोोड़ुु -2 आहेे कि�नाारि�-जोोड़ुु -4 आहेे

3 मथे ेडि॒�॒नल  आख़ि�रीी ग्रि�ड मंें -4  कि�नाारि�-जोोड़ुु हाासि�लु करण  लााइ हि�क खांं� वधीीक तरीीक़ाा ॿुधुाायोो।
4.बि॒�य॒ाा कहि�ड़ाा ग्रि�ड मुुख़्तलि�फ़ तरीीक़नि� सांं� भरे सघि�जनि� थाा? इनजाा छाा सबब थीी सघनि� थाा?
5. हि�क कि�नाारि� सॼनि� अंंगनि� वाारीी चौौकुंं� डीी पि�रोोलीी. ठााहि�योो ऐं ंइन खेे पूूरोो करण लााइ हमक्लाासि�युनुि� खेे 

ललकाार करि�योो।

अंंगनि� जोो शाानदाार ग्रि�ड!

हि�न सबक मंें अॻि�यांं� हि�कुु ग्रि�ड ॾि�नलुु आहेे जंंहिं � ंमंें कुुझ अंंगनि� जीी पधि�रााई कई वेेई आहे।े ॾि�नल 
मक़ाामनि� जीी तेेसि�तााईं पोोइलॻीी  करि�योो जेसेि�तााईं कोो बि� अंंगुु बााकीी न रहि�जीी वञे।े

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

अण-कटि�यल बि॒�॒यनि� अंंगनि� तेे गोोलेे जोो नि�शाान लॻाायोो

कंंहिं �ं बि� हि�क अंंग तेे गोोलेे जोो नि�शाान लॻाायोो

चंूं� डि�यल अंंग जोो थंं भुु ऐं ंक़ताार कटे छडि॒�॒योो

जड॒हिं�ं कोो बि�नाा कटि�यलु अंंगुु न रहि�जीी वञेे, तड॒॒हिं�ं थमुजीी वञोो। गोोलाा लॻल अंंगनि� जोो जोोड़ुु 
करि�योो। हेेठि� डि॒�॒नल मि�सााल मंें, गोोलोो लॻल अंंग -1,9,-7,-2 आहि�नि�। जेेकड॒हिं�ं तव्हांं� इन्हनि� खेे जोोड़ींं �दाा 
त तव्हांं�खेे -1 हाासि�लु थींं �दोो।

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 –  2 7

– 7 – 6 – 10 – 1
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 �अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

1. नएंं  सि�रि� कोोशि�श करि�योो, हि�न भेेरेे जुुदाा अंंगनि� जीी चंूं� ड करि�योो। तव्हांं�खेे हि�ननि� अंंगनि� जोो घणोो जोोड़ुु 
हाासि�ल थि�योो? छाा इहोो पहि�रि�यंें भेेरेे हाासि�लु जोोड़ खांं� अलगि॒�॒ आहेे? वर-वर कोोशि�श करि�योो।

2.हेेठि� डि॒�॒नल ग्रि�ड सााणुु सााॻि�ये नमूूने जीी रांं�दि� करि�योो। तव्हांं� खेे छाा थोो जवााबुु हाासि�लु थि�ए?

7 10 13 16

– 2 1 4 7

– 11 – 8 – 5 – 2

– 20 – 7 – 14 – 11

– 11 – 10 – 9 – 8

– 7 – 6 – 5 – 4

– 3 – 2 – 1 0

1 2 3 4

3.हि�ननि� ग्रि�डनि� मेंं छाा ख़ाासि� थीी सघे थोो? छाा अंंगनि� मेंं जाादूू आहे ेयाा इन्हनि� खेे 
तर्तीीब करण जे ेतरीीक़ेे मेंं जाादूू आहे ेयाा बि॒�न्॒हीी मेंं  जाादूू आहेे? छाा तव्हांं� अहि�ड़ाा 
बि॒�य॒ाा ग्रि�ड ठााहे ेसघोो थाा ?

 �अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

	 1.	�डि॒ �॒नल जोोड़नि� जेे वि�च जेे सभि�नीी सॼनि� अंंगनि� खेे वधंंदड़ सि�लसि�ले मंें लि�खोो। 
क. 	 0 and – 7 	ख .	 – 4 and 4
ग. 	 – 8 and – 15 	घ .	 – 30 and – 23

2. अहि�ड़ाा ट्रेे� अंंग ॿुधुाायोो जंंहिं � ंजोो जोोड़ुु -8 हुजे।े
3. तव्हांं� वटि� ब॒ ॒छकाा/ढााराा (dice) आहि�नि� जि�नि� जे ेपाासनि� ते ेअंंग - 1,2,-3,4,-5,6 आहि�नि�। इन्हनि� 

ढाारनि� जाा पाासाा उछि�लण तेे सभ खांं� नंंढोो इम्काानीी जोोड़ुु -10 =  (-5)+ (-5) अचेे थोो ऐं ंसभ खांं� 
वॾोो इम्काानीी जोोड़ुु 12= (6) + (6) अचेे थोो। पर इन्हनि� बि॒�न्॒हीी पाासनि� जेे अंंगनि� खेे जोोड़ण सांं� 
(-10) ऐं ं(+12) जेे वि�च जाा केे अंंग हाासि�ल करणु ुमुुमकि�नुु नााहि�नि�। उन्हनि� अंंगनि� खेे कढीी लहोो।

4. हेेठि� ॾि�नल सुुवाालनि� खेे हलु करि�योो-

8 – 13 (– 8) – (13) (– 13) – (– 8)  (– 13) + (– 8) 

8 + (– 13) (– 8) – (– 13) (13) – 8 13 – (– 8) 

5. �	�हे ेठि� लेेखि�यल जाा सााल (years) ॻोोल्हे ेलहोो ? 
क.	मौ ौजूूदह सााल खांं� 150 सााल अॻुु कहि�ड़ोो साालुु होो? ________
ख.	मौ ौजूूदह सााल खांं� 2200 सााल अॻुु कहि�ड़ोो साालुु होो? _______
इशाारोो- याादि� रखि�जे ेत  0 कोो साालुु कोोन थींं �दोो आहेे।

इहाा कोोशि�श 
करि�योो
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गु. 680 ई. पं. (B.C) खाा� 320 सांा� बैकिद कोकि�ड़ेो सांा�ु हू�दो? ________
6. �ेकिठी लि�खिखायो� सिसां�सिसां�े खेा पं�ो कोरि�योो

को. (– 40), (– 34), (– 28), (– 22), _____, ______, ______
खा. 3, 4, 2, 5, 1, 6, 0, 7, _____, _____, _____
गु. _____, ______, 12, 6, 1, (– 3), (– 6), _____, ______, ______

7.  �ी छ� पं�निन अ�गुनिन वेंा�ा पता (cards) आकि�निन। (+ 1), (+ 7), (+ 18), (– 5), (– 2), 
(– 9) तव्हींा� कि�ननिन मेंा� को� कि�� निब पत े खाे चंं� �े थेा सांघूंो ऐं � जीोड़े ऐं � कोट द्वाा�ा� कि�कुो इज़ि��ारु 
(expression) ठीाकि�योो। 

 कि�ते कि�कुो इज़ि��ारु आ� े(+18) + (+1)- (+7) - (-2) जी� कि�� जीी क़ीीमेंत (+14) आ�।े कि�॒न� 
पतनिन मेंा� कि�को खाा� वेंधेीको पतनिन खाे चंं� कि�योो ऐं � कि�कुो इज़ि��ारु ठीाकि�योो जी� कि�� जीी क़ीीमेंत (-30) 
जी ेआसिसांपासिसां हुजीे।

8.  ब ॒शुफ़ी सांॼानिन अ�गुनिन जीो जीोड़ुे सांदाईं शुफ़ी थेी �दो आ� ेप� कि�कुो (शुफ़ी पं�ो अ�गुु) - (शुफ़ी पं�ो 
अ�गुु) शुफ़ी योा नफ़ी थेी सांसिघूं�दो आ�।े तव्हींा� �ेकिठी कि�॒न� इज़ि��ा�निन बबानित छा चंवें�दा-
को. (शुफ़ी) – (नफ़ी)  खा. (शुफ़ी) + (नफ़ी)
गु. (नफ़ी) + (नफ़ी)  घूं. (नफ़ी) – (नफ़ी)
ड़े. (नफ़ी) – (शुफ़ी)  चं. (नफ़ी) + (शुफ़ी)

9. कि�न �ड़ेीअ मेंं 100 टोकोन आकि�निन, ज़िजीनिन जीी कि�को ख़ासिसां पैटनज मेंं त�तीब कोई वेंेई आ�,े 
�ड़ेीअ जीी क़ीीमेंत छा आ�?े

10.5 हिहाक चुपुुटी तीवा�ीख़

आमें अणपं�निन वेंा�गेु, आमें पं�न अ�गुनिन (ॿुाड़ेी ऐं � नफ़ी अ�गुनिन सांमेेंनित) जीी कोल्पना ऐं � आ�मेंाइशु 
एणिशुयोा मंें पकि�रि�योो � भेु�ो ��ा�ं सांा� अॻुा कोई वेंेई हुई। इन बैकिद �दीद दौ� मंें इ�ा आख़रि�कोारु सांॼाी दनुिनयोा 
मंें फ़कि�लि�जीी वेंेई।

नफ़ी अ�गुनिन जीे इस्तेेमेंा� जीो पकि�रि�योो � ॼाात�ु मिमेंसांा�ु खाातेनवेंीसांीअ जीे �वेंा�े मिमें�े थेो। चंीन जीो सांभु 
खाा� वेंधेीको अ�में कि�सांाबी कोमुें द नाइन चैं�सांज ऑन मैेंथेकिटको� आटज आ�े,  जीेकोो पकि��ी � योा ॿाी � सांदी ई. ताईं 
पं�ो थेी निवेंयोो �ो। कि�न मंें शुफ़ी ऐं � नफ़ी अ�गु ॻााढ़ी ऐं � सांाई शुीखा द्वाा�ा� �ाकि�� कोयोा निवेंयोा आकि�निन, ठीीको उन 
नमंेंने,  जीीअ� असांा� उन्हनिन खेा ॻााढ़ेा ऐं � सांाए ��गु जीो टोकोनु इस्तेेमेंा�ु को�े �ाकि�रु कोयोोसांी �।
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क़दीीम ज़माानेे मंें भाारत मंें पि�णि� खाातेेनवीीसीीअ जीी सक़ााफ़त तमाामुु वसीीअ हुई। कौौटि�ल्य पंंहिं �ंजे े
अर्थथशाास्त्र मंें (300 B.C. धाारेे) जमाा (के्रेडि�ट) ऐं ंनेेकााल (डेेबि�ट) जीी अवधाारि�णाा (concept) बााबति� 
तमााम तफ़्सीील सांं� लि�खि�योो आहेे। हि�न मंें इहाा बि� मञि�ताा शूूमाारि�यल आहेे त खाातेे जोो बक़ाायाा नफ़ीी थीी सघेे 
थोो। खाातेेनवीीसीीअ सांं� लााॻाापि�यल नफ़ीी अंंगनि� जोो चि�टोो इस्तेेमााल केेति�रनि� ई क़दीीमीी भाारतीीय काार्ययनि� मेंं 
डि॒�॒सण वटांं� मि�ले थोो,  जंंहिं �ं मंें साालुु 300 ई. धाारेे बक्शाालीीअ जोो क़लमीी नुुस्ख़ोो (manuscript) बि�  
शाामि�लु आहेे। हि�न नुुस्ख़ेे मंें नफ़ीी अंंग खांं� पोोइ हि�कुु ख़ाासि� प्रतीीक (symbol) रखि�योो वेंंदोो होो (अंंग खांं� 
अॻुु मेंं न, जेेकोो असांं� मौौजूूदह समय मंें कंंदा ा आहि�यूंं� ) !

ब्रहमगुुप्त 628 ई. मंें पंंहिं �ंजेे कि�तााब ब्रहमसु्फुटसिं�ंद्धांं�त मंें पहि�रि�योंं � भेेरोो शफ़ीी अंंगनि�, नफ़ीी अंंगनि� ऐं ं
ॿुुड़ीीअ जोो इस्तेेमााल हि�क ई नमूूने जमाा, कट, ज़र्बब ऐं ंवंंड  लााइ पि�णि� कयोो होो।

ब्रहमगुुप्त तमाामुु चि�टे नमूूने शफ़ीी, नफ़ीी ऐं ंॿुुड़ीीअ लााइ घणेेई अहम क़ााइदाा डि॒�॒नाा। इन्हनि� नि�यमनि� 
ज़दीीद हि�सााब लााइ उहाा रााह ॾेेखाारीी  जंंहिं �ं खेे असांं� मौौजूूदह समय मंें अमलि� आणेे रहि�याा आहि�यूंं� ।

ब्रहमगुुप्त जेे शफ़ीी, नफ़ीी अंंगनि� ऐं ंॿुुड़ीीअ खेे जोोड़ण ऐं ंघटााइण जेे कुुझ ख़ाासि� क़ााइदनि� जोो बयाानुु हेेठि� 
ॾि�नलुु आहेे :

ब्रहमगुप्त जाा जोोड़ लााइ क़ााइदाा (ब्रहम्स्फ़ुुट सि�द्धांं�त 18.30, 628 CE):

1. ॿि�नि� शफ़ीी अंंगनि� जोो जोोड़ुु शफ़ीी हूंंदोो आहेे (जीीअंं 2 + 3 = 5)

2. ॿि�नि� नफ़ीी अंंगनि� जोो जोोड़ुु नफ़ीी हूंंदोो आहेे। ॿि�नि� नफ़ीी अंंगनि�  खेे जोोड़ण लााइ, बि॒�॒न्हीी अंंगनि� खेे (बि�नाा 
नि�शाान   जेे) जोोड़णुु घुुरि�जेे ऐं ंहाासि�लु नतीीजेे जेे साामं्हूं� नफ़ीीअ जोो नि�शाान लॻााए छॾि�जे,  जीीअंं (-2) + 
(-3)= -5

3. हि�क शफ़ीी ऐं ंहि�क नफ़ीी अंंग खेे जोोड़ण लााइ, (बि�नाा नि�शाान जेे) वडे॒॒� अंंग मांं� नंंढे  अंंग खेे कटे, हाासि�लु 
नतीीजेे तेे वडे॒॒� अंंग जोो नि�शाानुु लॻााइजेे, जीीअंं... -5 + 3= -2 ,  2+(-3) = -1, -3 + 5 = 2

4. हि�कुु अंंगुु ऐं ंउनजेे उबि�तड़ जोो जोोड़ुु ॿुुड़ीी थींं �दोो आहेे। जीीअंं 2 + (-2)= 0

5. कंंहिं �ं अंंग ऐं ंॿुुड़ीीअ जोो जोोड़ुु , सााॻि�योो अंंगुु  ई थींं �दोो आहेे।

(जीीअंं -2 + 0 = -2 ऐं ं0 + 0 = 0)
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घटााइण लााइ ब्रहमगुप्त जाा नि�यम (ब्रहम्स्फ़ुुट सि�द्धांं�त 18.31-18.32):
1. हि�क वडे॒॒� शफ़ीी अंंग मांं� हि�क नंंढे शफ़ीी खेे कटि�जे त नतीीजोो शफ़ीी थींं �दोो आहेे। मि�साालुु__ (3-1 

=2)

2. हि�क नंंढे शफ़ीी अंंग मांं� हि�कुु वॾोो शफ़ीी घटाायोो वञे ेत नतीीजोो नफ़ीी थींं �दोो आहे।े मि�साालुु__ (2-
3=-1)

3. हि�क नफ़ीी अंंग खेे घटााइणुु, इनसांं� लााॻाापि�यल शफ़ीी अंंग खेे जोोड़ण जे ेबरााबर आहे।े मि�साालुु__ 
(2-(-3)= 2+3=5)

4. हि�क अंंग खेे सााॻि�ये अंंग मांं� घटााइणुु, ॿुड़ुीी ॾींं �दोो आहे।े मि�साालुु__ (2-2=0) ऐं ं(-2-(-2)=0)

5. हि�क अंंग खेे ॿुड़ुीीअ मांं� घटााइण ते ेउहोो ई अंंगुु हाासि�लु थींं �दोो आहेे । जीीअंं  (-2) -0= (-2) ऐं ं
0-0 =0)। ॿुड़ुीीअ मांं� कंंहिं � ंअंंग खेे हटााइणु ुते ेअसांं� खेे इन जोो उबि�तड़ुु हाासि�लु थींं �दोो आहे।े 
जीीअंं (0-(-2)= 2)

जड॒हिं� ंतव्हांं� हेेकर ब्रहमगुुप्त जेे नि�यमनि� खेे सम्झीी वठंंदाा त तव्हांं� कंंहिं � ंबि� शफ़ीी अंंग, नफ़ीी अंंग ऐं ंॿुुड़ीीअ 
खेे जोोड़ेे ऐं ंघटााए सघोो थाा।

 �अचोो, अभ्याासुु करि�यूंं�

1. छाा तव्हांं� ब्रहमगुुप्त जे ेनि�यमनि� खेे बेेलाा जीी मौौज-मज़े जीी इमाारत  याा अददीी लीीक मूूजि�बु ुचि�टोो 
करे सघोो थाा?

2. हर-हि�क नि�यम लााइ तव्हांं� खुुद जाा मि�सााल डि॒�॒योो।

ब्रहमगुुप्त पहि�रि�योंं �  ॻणपज्ञाानीी  होो जंंहिं � ंॿुुड़ीीअ खेे शफ़ीी अंंगनि� तोोड़ेे नफ़ीी अंंगनि� खेे, हि�क पाायेे 
तेे अहमि�यत डि॒�॒नीी। हि�न सभ खांं� पहि�रींं � अहि�ड़ेे अंंगनि� खेे शफ़ीी, नफ़ीी ऐं ंॿुुड़ीीअ मथांं� अंंगीी हि�सााब जीी 

काार्ररवााइयुुनि� लााइ वााज़ह क़ााइदाा डि॒�॒नाा जि�नि� खेे हााणेे रिं�ंग  नाालेे सांं� सॾि�योो वेंंदोो आहेे। इन सांं� सॼीी दुनुि�याा मंें 
हि�सााब करण जाा तरीीक़ाा मटि�जीी वि�याा।

जेेतोोणीीकि� ॿुुड़ीी ऐं ंनफ़ीी अंंगनि� खेे बतोोर अंंगनि� जेे  क़बूूल करण लााइ बााक़ीी दुनुि�याा खेे घणई सदि�यूंं�  लॻीी 
वेेयूंं� । इहेे अंंग नााईं सदीीअ तााईं अरब मुुल्कनि� मंें पहुताा ऐं ंक़बूूल कयाा वि�याा। तंंहिं �ंखांं� पोोइ हि�क ऊने्हे अभ्याास 
बैैदि� तेेरि�हींं � सदीीअ मंें यूूरोोपीीय मुुल्कनि� मेंं फ़हि�लि�जीी वि�याा। 
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अचिचं�जी मंें निवेंझी� दकिड़े ॻााल्हि� इ�ा आ�े त अरि�ड़े�ी � सांदीअ ताईं निब घूंणनिन ई यों�ोपीयो मुेंल्कनिन पा�ा� नफ़ी 
अ�गुनिन खेा क़ुीबं� कोोन कोयोो निवेंयोो। अरि�ड़े�ी � सांदीअ मंें कि�को फ़्रा�सांीसांी ॻाणपज्ञाानी �ाझीा�े कोान�ट नफ़ी अ�गुनिन 
खेा ‘वेंाकि�योातु’ चंयोो। प� कुोझीु सांमेंयो बैकिद ॿाुड़ेीअ सांा� गुॾु नफ़ी अ�गु निपणिण निवें�व्युापकुो रि�योा�ी ऐं � निवेंज्ञाान मंें 
�ाज़ि�मेंी सांानिबनित थेी निवेंयोा। ���दड़े दौ� मंें नफ़ी अ�गु, शुफ़ी अ�गुनिन ब�ाब� अ�में मेंञिञायोा वेंंदा आकि�निन, जीीअ� 
त सांालि� 628 ई. मंें ब्र�मेंगुुप्त इन्हनिन खेा वेंा�� तौ� बयोान को�े पारि�त कोयोाईं। सांणिभुनी अ�गुनिन मेंथेा� अ�गुी 
कि�सांाब जीे अमंेंतज निनयोमेंनिन  अ�जीेब्रा जीी जीदीद ओसांरि� जीो मेंाॻुा ॾेखाारि�योो, जी� कि�� जीे बा�े मंें असांा� ईंदड़े 
क्लाासांनिन मंें पढ़�दासांी �।

सु ा रु

� अकि�ड़ेा निब अ�गु आकि�निन जीकेेो 0 खाा� घूंकिट हू�दा आकि�निन। खाेनिन सां� दनिन सांामू्हूं� a�-� जी ेनिनशुान सांाण ुलि�खिखाबो  
आ� े(मिमेंसांा� तौ� -2) । कि�ननिन अ�गुनिन खाे �फ़ीी अ�ग चंइबो आ�।े इ� ेअ�गु अददी �ीको ते ॿाड़ुेीअ जी े
खााॿा ेपासेां मेंौजीदं थेी �दा आकि�निन।

� अ�गु..... -4,-3,-2,-1,0,1,2,3,4 .... पं�ा अ�गु सांॾाइजी� दा आकि�निन। अ�गु 1,2,3,4....शुफ़ीी पंु�ा अ�ग
सांॾाइबा आकि�निन ऐं � ….,-4,-3,-2,-1 �फ़ीी पंु�ा अ�ग सांॾाइबा आकि�निन। ॿाड़ुेी (0) न त नफ़ी पं�ो अ�गुु 
आ� ेऐं � न ई शुफ़ी पं�ो अ�गुु।

� �� कि�को कि�॒न� अ�गु सांाण ुकि�कुो निबय॒ोो अ�गुु जीकुिड़ेयो�ु हू�दो आ�,े जी� कि�� खाे कि�॒न� अ�गु सांाण ुजीोड़ेण सांा� ॿाड़ुेी 
�ासिसां�ु थेी �दी आ�।े इन्हनिन अ�गुनिन खाे यूंोग�ु उॾिबतीड़ सांकिॾबो आ�।े मिमेंसिसां�ा, 7 जीो योोगु�ु उनिबतड़ुे -7 
ऐं � -543 जीो योोगु�ु उनिबतड़ुे 543 आ�।े

� जीोड़े खेा शुुरूआती जोाइ + चुुरि�पुुरि�= माक़ु�रु जोाइ बाबनित सांम्झीी सांसिघूंजेी थेो।
� जीोड़े खाे चुंरि�पुरि� सांा� �ाॻाानिपयो� घूंकिटजीण योा वेंसिधेजीण वेंा�गुुरु निब सांम्झीी सांसिघूंजी ेथेो - चुुरि�पुुरि� 1 + 

चुुरि�पुुरि� 2= कुलुा चुुरि�पुुरि�।
� कोट को�ण खेा माक़ु�रु ��ॾिती -शुुरूआतीी ��ॾिती = चुुरि�पुुरि�,  वेंा�गुुरु निब सांम्झीी सांसिघूंजेी थेो।
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	� घणोो करे,  ब्रहमगुुप्त जेे जोोड़ जेे क़ााइदनि� जीी पोोइवाारीी करे असींं � ॿि�नि� अंंगनि� जोो जोोड़ुु कंंदा ा आहि�यूंं�  -
क.	जे  ेब॒ई॒ अंंग शफ़ीी आहि�नि�, त हि�ननि� अंंगनि� खेे जोोड़ण सांं� शफ़ीी अंंगुु हाासि�लु थींं �दोो ( जीीअंं 2 

+3= 5)
ख.	जे ेकडहिं� ंब॒ई॒ अंंग नफ़ीी आहि�नि�, त हि�ननि� अंंगनि� जोो जोोड़ुु करि�योो (नि�शााननि� जे ेबि�नाा), इन 

खांं� पोोइ नतीीजोो हाासि�लु करण लााइ कट जोो नि�शाान लॻाायोो। (जीीअंं -2 + (-3)=(-5)
ग.	जे  ेहि�कुु अंंगुु शफ़ीी आहेे ऐं ंॿि�योंं � अंंगुु नफ़ीी आहे,े त नंंढे अंंग (बि�नाा नि�शाानुु लॻााए) खेे वॾे अंंग 

( बि�नाा नि�शाान जेे) सांं� कट करि�योो, हाासि�लु नतीीजनि� मांं� वॾे अंंग जोो नि�शाानुु लॻाायोो (मि�सि�लाा, 
-5+3= (-2)।

घ.	हि �कुु अंंगुु ऐं ंउन जोो योोगज़ुु उबि�तड़ जोो जोोड़ ॿुड़ुीी थींं �दोो आहेे। मि�सि�लाा -2 + (-2) =0
ड़.	हि �कुु अंंगुु ऐं ंॿुड़ुीीअ जेे जोोड़ ते ेउहोो ई अंंगुु मि�लंंदोो आहे।े जीीअंं- -2 +0 =-2)।

	� असांं� ॿि�नि� पूूरन अंंगनि� जे ेकट जे ेमसइलेे खेे, जोोड़ जे ेमसइलेे मेंं मटे, वरीी जोोड़ जे ेनि�यमनि� जीी पाालि�नाा 
करे, ब॒ ॒पूूराा अंंग हाासि�ल करे सघूंं�  थाा। कंंहिं � ंपूूरे अंंग जीी कट उन जे ेवधंंदड़ उबि�तड़ खेे जोोड़णु ुबरााबर 
थींं �दोो आहेे। 

	� पूूरन अंंगनि� जीी भेेट करे सघि�जे ेथीी- .....-3<-2<-1<0<+1<+2<+3 ... नंंढाा अंंग, अददीी लीीक 
तेे वॾनि� अंंगनि� जेे खााबे॒॒� पाासेे हूंंदाा आहि�नि�।

	� असांं� शफ़ीी ऐं ंनफ़ीी अंंगनि� खेे जमाा ऐं ंनेेकााल वांं�गेे  बि� सम्झीी सघूंं�  थाा। असांं� शफ़ीी अंंगनि� खेे लााॻाापि�यल 
टुुॿि�के खांं� मथि�ते जे ेफ़ाासि�ले वांं�गुुरु बि� सम्झााए सघूंं�  थाा। साागि॒�येे नमूूने नफ़ीी अंंगनि� खेे लााॻाापि�यल टुुॿि�के खांं� 
हेेठि�ते ेफ़ाासि�ले वांं�गुुरु बि� सम्झााए सघूंं�  थाा। ध्याान डि॒�॒यणु ुजोोॻीी ॻााल्हि� इहाा आहे ेत गर्मीीपद जे ेमााप खेे बि� शफ़ीी 
ऐं ंनफ़ीी वांं�गुुरु अंंगे सघि�जेे थोो। जड॒हिं� ंअसांं� गर्मीीपद खेे डि�ग्रीी सेेल्सि�यस मेंं मााप कंंदा ा आहि�यूंं�  त पााणीीअ जेे 
ॼमणपद खांं� मथे ेजोो गर्मीीपद शफ़ीी गर्मीीपद ऐं ंपााणीीअ जे ेॼमणपद खांं� हेठेि� जोो गर्मीीपद नफ़ीी सॾााईंदोो आहेे।
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पंु�ा अ�ग- �ा�ग-�ाकण
क़ाइदा
• �ीअ निॿानिन �ा�दीगु�निन जीी �ा�किद आ�े। �� कि�को �ा�दीगु� वेंकिट कि�कुो �ादो (pawn) हू�दो आ�े। ॿाई 

�ा�दीगु� 0 खाा� �ा�किद को�णु शुुरू को� दा आकि�निन। �ा�दीगु� खाटण �ाइ -50 योा +50 ताईं पहुचंी 
सांघूं� दा आकि�निन, प� �ा�किद खाा� अॻुा योा खेाॾी �दे मेंकि�� पको को�ण जीी घूंुरुॿा� कोोन थेी �दी आ�े।

• �रु �ा�दीगुरु कि�को ई वें� मंें ब॒ ढाा�ा फे�ाईंदो आ�े आ�े। कि�को ढाा�े ते +1 खाा� +6 ताईं जीा अ�गु 
हू�दा आकि�निन ऐं � निब॒ए ढाा�े ते -1 खाा� -6 ताईं जीा अ�गु थेी �दा आकि�निन। 

• निब॒न्ही ढाा�निन जीी �� कि�को उछ� बैकिद �ा�दीगुरु उन्हनिन खेा को� कि�� निब सिसां�सिसां�े मंें जीोड़ेे योा घूंटाए 
सांघूंे थेो ऐं � पोइ नतीजीो �ाकि�� को� दड़े मेंक़ीामेंनिन खेा अमिग॒ुते वेंधेाए सांघूंे थेो। शुफ़ी नतीजीे जीो 
मेंनित�बु आ�े +50 ॾा�हु� वेंधेणु ऐं � नफ़ी अ�गु जीो मेंनित�बु आ�े -50 ॾा�हु� वेंधेणु।मेंनित�बु आ�े +50 ॾा�हु� वेंधेणु ऐं � नफ़ी अ�गु जीो मेंनित�बु आ�े -50 ॾा�हु� वेंधेणु।
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