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കൂൂടുുതൽ  കൂൂടുുതൽ സംംഖ്യയകൂൾ!
ഗംണിത്ശാാസ്ംപ്രത് പഠനിത്തുിൽ നിാം ആദയമായിി പഠിച്ച് സംംഖ്യയകൾ ത്ടെന്ന് എണ്ണംൽ 

സംംഖ്യയകളിായി 1,2,3,4 ... എന്ന്ിവിയിായിിരംുന്ന്ുടെവിന്ന്് ഓർക്ക്ുക.  

അയോപ്പാാഴിാണ ് കൂെുത്ൽ സംംഖ്യയകൾ ഉടെണ്ട്ന്ന് ് ഞാങ്ങൾ മനിസ്സിിലാക്ക്ിയിത്!് 

ഉദാഹരംണത്തുിന്ി, ഒന്ന്ിടെനിയിും പ്രപത്ിനിിധിീകരംിക്ക്ാത്തു 0 (പൂജിയം) എന്ന് സംംഖ്യയയിുണ്്ട്, അത്് 

1 ന്ി മുമ്പ ്വിരംുന്ന്ു.  നിമ്പർ  0 ത്തുിന്ി ഇന്തിയയിിലും ഇയോപ്പാാൾ യോലാകത്തുും വിളിടെരം പ്രപധിാനിടെപ്പാട്ട് 

ചരംിപ്രത്മുണ്്ട്. ഉദാഹരംണത്തുിന്ി, യോലാകടെമമ്പാെും 0 മുത്ൽ 9 വിടെരംയിുള്ള അക്ക്ങ്ങൾ 

ഉപയോയിാഗംിച്്ച് ഇന്തിയൻ നിമ്പർ സംി�ത്തുിൽ സംംഖ്യയകൾ എഴിുത്ാൻ ഞാങ്ങൾ പഠിക്ക്ുന്ന്ു, ഇത്് 

ഈ 10 അക്ക്ങ്ങൾ ഉപയോയിാഗംിച്്ച് എപ്രത് വിലുയോത്ാ ടെചറിുയോത്ാ ആയി സംംഖ്യയകൾ എഴിുത്ാൻ 

ഞാങ്ങടെളി അനിുവിദിക്ക്ുന്ന്ു. 

0, 1, 2, 3, 4, ... ത്ുെങ്ങിയി സംംഖ്യയകൾക്ക്ിെയിിൽ നിിലനിിൽക്ക്ുന്ന് കൂെുത്ൽ 

സംംഖ്യയകടെളിക്ക്ുറിിച്്ച് ഞാങ്ങൾ പഠിച്ച്ു 
1
2 , 

3
2 ഉം 

13
6 . ഇവിടെയി ഭിന്ന്സംംഖ്യയകടെളിന്ന്് 

വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു.

എന്ന്ാൽ ഇനിിയിും സംംഖ്യയകൾ ഉയോണ്ട്ാ? ശാരംി, 0 എന്ന്ത്് ഞാങ്ങൾക്ക്് മുമ്പ് അറിിയിാത്തു 

ഒരംു അധിിക സംംഖ്യയയിാണ്, ഇത്് 1 ന്ി മുമ്പ് വിരംുന്ന്ു, ഇത്് 1 ൽ കുറിവിാണ്. ഒരംുപയോക്ഷ 0 ന്ി മുമ്പ് 

വിരംുന്ന്ത്ും 0 ൽ കുറിവിുള്ളത്ുമായി കൂെുത്ൽ സംംഖ്യയകൾ ഉയോണ്ട്ാ?

മടെറ്റിാരംു വിിധിത്തുിൽ പറിഞ്ഞാാൽ, ഞാങ്ങൾ സംംഖ്യയായോരംഖ്യ കണ്ട്ു:

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

എന്ന്ിരംുന്ന്ാലും, ഇത്് യിഥാർത്ഥംത്തുിൽ ഒരംു സംംഖ്യയ മാപ്രത്മാണ് .’കിരംണം’, 

ജിയാമിത്ിയിിൽ ഞാങ്ങൾ യോനിരംടെത്തു പഠിച്ച് ഭാ�യിിൽ; ഈ രംശ്നം�ി 0 ൽ ആരംംഭിച്്ച് 

എ�ായോയ്ിപ്പാാഴിും വിലത്ുവിശായോത്തുക്ക്് യോപാകുന്ന്ു. 0-ന്ിടെറി ഇെത്ുവിശാത്തു് സംംഖ്യയകൾ 

നിിലവിിലുയോണ്ട്ാ, അത്ിനിാൽ ഈ സംംഖ്യയാ കിരംണടെത്തു ഒരംു യിഥാർത്ഥം സംംഖ്യയാ 

യോരംഖ്യയിിയോലക്ക്് പൂർത്തുീകരംിക്ക്ാൻ കഴിിയിുയോമാ?

അത്ാണ് ഈ അധിയായിത്തുിൽ നിാം അയോനിവ�ിക്ക്ുന്ന്ത്്!
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 0-ൽ ത്ാടെഴിയിുള്ള ഒരംു സംംഖ്യയ ഉണ്ട്ാകുയോമാ? 0-ൽ കുറിവിുള്ള എടെന്തിങ്കിിലും വിഴിികൾ 

നിിങ്ങൾക്ക്് ചിന്തിിക്ക്ാനിാകുയോമാ?

10.1 ന്വേബല�ുമെടു വിന്വേനംോദ്യങ്ങുളുമെടു മെകൂട്ടിടും

യോബലയിുടെെ രംുചികരംമായി ഐസം്പ്രകീം കാണാനിും ആസംവദിക്ക്ാനിും കുട്ട്ികൾ അവിരംുടെെ 
ഐസം്പ്രകീം ഫ്ാക്സു�റിിയിിയോലക്ക്് ഒഴിുകുന്ന്ു. അവിർക്ക്് കൂെുത്ൽ 
രംസംകരംമാക്ക്ാൻ, യോബല ഒരംു ബഹുനിില ടെകട്ട്ിെം വിാങ്ങി 
അത്് നിിർമ്മിിക്ക്ുകയിും ആകർ�ണങ്ങളിാൽ 
നിിറിയി്ക്ക്ുകയിും ടെചയ്ത്തു. അവിൾ അത്ിനിു യോപരംിട്ട്ു. 
യോബലയിുടെെ രംസംകരംമായി ടെകട്ട്ിെം. 

പടെക്ഷ ഇടെത്ാരംു സംാധിാരംണ ടെകട്ട്ിെമായിിരംുന്ന്ി�! 

‘ബിൽഡ്ിംഗ്ം ഓഫ്് ഫ്ൺ’ ടെല ചില നിിലകൾ നിിലത്തുിന്ി 
ത്ാടെഴിയിാടെണന്ന്് നിിരംീക്ഷിക്ക്ുക. ഈ നിിലകളിിൽ നിിങ്ങൾ 
കാണുന്ന് കെകൾ എടെന്തിാടെക്ക്യിാണ്? ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ എന്തിാണ് ഉള്ളത്്?

നിിലകൾക്ക്ിെയിിൽ മുകളിിയോലക്ക്ും ത്ായോഴിക്ക്ും യോപാകാൻ ഒരംു ലിഫ്്റ്റി് ഉപയോയിാഗംിക്ക്ുന്ന്ു. 
ഇത്ിന്ി രംണ്്ട് ബട്ട്ണുകൾ ഉണ്്ട്: മുകളിിയോലക്ക്് യോപാകാൻ ‘+’, ത്ായോഴിക്ക്് യോപാകാൻ ‘–’ . നിിങ്ങൾക്ക്് 
ലിഫ്്റ്റി് കടെണ്ട്ത്തുാൻ കഴിിയിുയോമാ?

സംവാഗംത്മുറിിയിിൽ നിിന്ന്് കലാസംൃഷ്ടികളിുടെെ ഉറിവിിെത്തുിയോലക്ക്് യോപാകാൻ’, നിിങ്ങൾ 
‘+’ ബട്ട്ൺ രംണ്്ട് ത്വിണ അമർത്തുണം. 

ബട്ട്ൺ അമർത്തുുക + + അടെ�ങ്കിിൽ + 2 ആടെണന്ന്് ഞാങ്ങൾ 
പറിയിുന്ന്ു.

രംണ്്ട് നിിലകളിിൽ നിിന്ന് ് ത്ായോഴിക്ക് ് യോപാകാൻ, നിിങ്ങൾ രംണ്്ട് 
ത്വിണ ‘-’ ബട്ട്ൺ അമർത്തുണം, അത് ്ഞാങ്ങൾ - അടെ�ങ്കിിൽ - 2 
എന്ന് ്എഴിുത്ുന്ന്ു.

അത്ിനിാൽ നിിങ്ങൾ + 1 അമർത്തുുകയിാടെണങ്കിിൽ 
(അത്ായിത്്, നിിങ്ങൾ ഒരംു ത്വിണ ‘+’ ബട്ട്ൺ 
അമർത്തുുകയിാടെണങ്കിിൽ), നിിങ്ങൾ ഒരംു നിിലയിിയോലക്ക്് യോപാകും, 
നിിങ്ങൾ - 1 അമർത്തുുകയിാടെണങ്കിിൽ (അത്ായിത്്, നിിങ്ങൾ ഒരംു 
ത്വിണ ‘-’ ബട്ട്ൺ അമർത്തുിയിാൽ), നിിങ്ങൾ 1 

നിിലയിിയോലക്ക്് യോപാകും.

ലിഫ്്റ്റി് ബട്ട്ൺ അമർത്തുുന്ന്ത്ും നിമ്പറിുകളിും:

+++ എന്ന്് എഴിുത്ിയിിരംിക്ക്ുന്ന്ു 3

 - – – - ഇങ്ങടെനി എഴിുത്ിയിിരംിക്ക്ുന്ന്ു -  4

നിാല് നിിലകളിിയോലക്ക്് യോപാകാൻ നിിങ്ങൾ എന്തിാണ് 

അമർത്തുുക? മൂന്ന്് നിിലകൾ ത്ായോഴിക്ക്് യോപാകാൻ നിിങ്ങൾ 

എന്തിാണ് അമർത്തുുക?

ബട്ട്ൺ അമർത്തുുക + + അടെ�ങ്കിിൽ + 2 ആടെണന്ന്് ഞാങ്ങൾ 

രംണ്്ട് നിിലകളിിൽ നിിന്ന് ് ത്ായോഴിക്ക് ് യോപാകാൻ, നിിങ്ങൾ രംണ്്ട് 
ത്വിണ ‘-’ ബട്ട്ൺ അമർത്തുണം, അത് ്ഞാങ്ങൾ - അടെ�ങ്കിിൽ - 2 

അത്ിനിാൽ നിിങ്ങൾ + 1 അമർത്തുുകയിാടെണങ്കിിൽ 
(അത്ായിത്്, നിിങ്ങൾ ഒരംു ത്വിണ ‘+’ ബട്ട്ൺ 
അമർത്തുുകയിാടെണങ്കിിൽ), നിിങ്ങൾ ഒരംു നിിലയിിയോലക്ക്് യോപാകും, 
നിിങ്ങൾ - 1 അമർത്തുുകയിാടെണങ്കിിൽ (അത്ായിത്്, നിിങ്ങൾ ഒരംു 
ത്വിണ ‘-’ ബട്ട്ൺ അമർത്തുിയിാൽ), നിിങ്ങൾ 1 

നിാല് നിിലകളിിയോലക്ക്് യോപാകാൻ നിിങ്ങൾ എന്തിാണ് 

അമർത്തുുക? മൂന്ന്് നിിലകൾ ത്ായോഴിക്ക്് യോപാകാൻ നിിങ്ങൾ 
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വിന്വേനംോദ്യങ്ങുളുമെടു മെകൂട്ടിടുത്തിിമെല നംിലകൂൾ അക്കു�ിട്്ട നംിരംത്തിുന്നു

‘വിിയോനിാദങ്ങളിുടെെ ടെകട്ട്ിെ’ ത്തുിയോലക്ക്ുള്ള പ്രപയോവിശാനിം ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിലുള്ളത്ാണ്, 

ഇത്ിടെനി ‘സംവാഗംത് മുറിി’ എന്ന്് വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ നിിന്ന്് ആരംംഭിച്്ച് + 1 

അമർത്തുി ഭക്ഷണശാാലയിിൽ എത്തുാം, + 2 അമർത്തുി കലാസംൃഷ്ടികളിുടെെ 

ഉറിവിിെത്തുിടെലത്തുാം. അത്ിനിാൽ, ഭക്ഷണശാാലയിുടെെ നിില + 1 ലും കലാസംൃഷ്ടികളിുടെെ 

ഉറിവിിെം നിില + 2 ലും ആടെണന്ന്് നിമുക്ക്് പറിയിാം.

ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ നിിന്ന് ് ആരംംഭിച്്ച്, കളിിപ്പാാട്ട് കെയിിൽ എത്തുാൻ നിിങ്ങൾ - 1 

അമർത്തുണം. അത്ിനിാൽ, കളിിപ്പാാട്ട് കെ ത്റിയിിലാണ ്- 1 സംമാനിമായിി ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ 

നിിന്ന്് ആരംംഭിച്്ച്, വിീഡ്ിയോയിാ ടെഗംയിിംസ്ം കെയിിടെലത്തുാൻ നിിങ്ങൾ - 2 അമർത്തുണം. 

അത്ിനിാൽ, വിീഡ്ിയോയിാ ടെഗംയിിംസ്ം കെ നിില - 2 ൽ ആണ്.

ത്ാഴിടെത്തു നിിലടെയി നിില 0 എന്ന്് വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. അടെത്ന്തിിനിാടെണന്ന്് അറിിയിായോമാ?

 വിിയോനിാദങ്ങളിുടെെ ടെകട്ട്ിെത്തുിടെല എ�ാ നിിലകളിും എണ്ണംുക.

+ 3 എന്ന്ത്് പുസ്തതക കെയിുടെെ നിിലയിുടെെ നിമ്പറിാടെണന്ന്് നിിങ്ങൾ 

പ്രശാദ്ധിച്ച്ിട്ട്ുയോണ്ട്ാ, എന്ന്ാൽ നിിങ്ങൾ + 3 അമർത്തുുയോമ്പാൾ നിിങ്ങൾ 

നിീക്ക്ുന്ന് നിിലകളിുടെെ എണ്ണംം കൂെിയിാണിത്്? അത്ുയോപാടെല, - 3 എന്ന്ത്് 

യോ�ാർ നിമ്പറിാണ്, എന്ന്ാൽ നിിങ്ങൾ അമർത്തുുയോമ്പാൾ നിിങ്ങൾ ത്ായോഴിക്ക്് 

യോപാകുന്ന് നിിലകളിുടെെ എണ്ണംം കൂെിയിാണ് - 3, അത്ായിത്്, നിിങ്ങൾ 

അമർത്തുുയോമ്പാൾ – – – .

മുന്ന്ിൽ ‘+’ ചിഹ്നംമുള്ള ഒരംു സംംഖ്യയടെയി ന്വേപുോസംിറ്റ്ീവ് സംംഖ്യയ എന്ന്് 

വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. മുന്ന്ിൽ ‘–’ ചിഹ്നംമുള്ള ഒരംു സംംഖ്യയടെയി മെനം�റ്റ്ീവ് സംംഖ്യയ 

എന്ന്് വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. 

‘വിിയോനിാദങ്ങളിുടെെ ടെകട്ട്ിെത്തുിൽ’, ത്ാഴിടെത്തു നിില, നിില 0, ഒരംു 

പരംാമർശാം അടെ�ങ്കിിൽ പ്രപാരംംഭ സ്ഥാലമായിി ഉപയോയിാഗംിച്ച്് നിിലകൾ 

അക്ക്മിട്ട്ിരംിക്ക്ുന്ന്ു. ത്ാഴിടെത്തു നിിലയി്ക്ക്് മുകളിിലുള്ള നിിലകൾ 

യോപാസംിറ്റിീവി്  സംംഖ്യയകൾ ഉപയോയിാഗംിച്ച്് അക്ക്മിട്ട്ിരംിക്ക്ുന്ന്ു. ത്ാഴിടെത്തു 

നിിലയിിൽ നിിന്ന്് അവിയിിയോലക്ക്് എത്തുാൻ, ഒരംാൾ ‘+’ ബട്ട്ൺ കുറിച്ച്് 

ത്വിണ അമർത്തുണം. ത്റിയി്ക്ക്് ത്ാടെഴിയിുള്ള നിിലകൾ ടെനിഗംറ്റിീവി് 

സംംഖ്യയകൾ ഉപയോയിാഗംിച്ച്് അക്ക്മിട്ട്ിരംിക്ക്ുന്ന്ു. ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ 

നിിന്ന്് അവിയിിയോലക്ക്് എത്തുാൻ, ഒരംാൾ ‘-’ ബട്ട്ൺ കുറിച്ച്് ത്വിണ 

അമർത്തുണം.

പൂജിയം ഒരംു യോപാസംിറ്റിീവ്ി അടെ�ങ്കിിൽ ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയയി�. ഞാങ്ങൾ 

അത്ിന്ി മുന്ന്ിൽ ‘+’ അടെ�ങ്കിിൽ ‘–’ ചിഹ്നംം വിയ്ിക്ക്ുന്ന്ി�.
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ചലനംം കൂൂടുുതൽ അന്വേ�േഷിിക്കുുന്നതിിന്് പുുറമേ�

ഭക്ഷണശാാലയിിൽ നിിന്ന്് ആരംംഭിിച്്ച് ലിിഫ്്റ്റിിൽ + 2 അമർത്തുുക. നിിങ്ങൾ എവിിടെെ എത്തുംം�? 

____________

ഒരുു പദപ്ര�യോ�ോഗംം ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് നമുുക്ക്് ഇത്് വിിവരിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�:

ആരംംഭിിക്കുുന്ന നിില + ചലനംം = എത്തിിച്ചേ�രേ�ണ്ട നിില.

ആരംംഭിിക്കുുന്ന + 1 തലംം (ഫുുഡ്് കോ�ോർട്്ട്) ആണ്്, ബട്ടൺ അമർത്തുുന്നവരുുടെെ എണ്ണംം + 2 

ആണ്്. അതിിനാാൽ, നിിങ്ങൾ ടാാർഗെ�റ്റ്് ഫ്ലോ�ോറിിൽ എത്തുുന്നുു (+ 1) + (+ 2) = + 3 (ബുുക്ക്് സ്റ്റോ�ോർ).

  കണ്ടുുപിിടിിക്കുുക.

1.	� നിിങ്ങൾ + 2 തലത്തിിൽ നിിന്ന്് ആരംംഭിിച്ച്് ലിിഫ്് റ്റിിൽ – 3 അമർത്തുുക. നിിങ്ങൾ 

എവിിടെെ എത്തുംം�? ഈ ചലനത്തിിന്് ഒരുു ആവിിഷ്കാാ�രംം എഴുുതുുക.

2.	 ഈ പദപ്ര�യോ�ോഗങ്ങൾ വിിലയിിരുുത്തുുക (വിിനോ�ോദത്തിിന്് റെെ കെ�ട്ടിിടത്തെ� 

പരാാമർശിിച്ചുുകൊ�ൊണ്ട്് നിിങ്ങൾക്ക്് അവയെ� ആരംംഭനിില + ചലനംം എന്ന്് കരുുതാം�ം).

a.	 (+ 1) + (+ 4) = _______	 b.	 (+ 4) + (+ 1) = _______

c.	 (+ 4) + (–  3) = _______	 d.	 (– 1) + (+ 2) = _______

e.	 (– 1) + (+ 1) = _______	 f.	      0 + (+ 2) = _________

g.	      0 + (– 2) = _________

3.	�വ്യ യത്യയസ്തത നിിലകളിിൽ നിിന്ന്് ആരംംഭിിച്ച്് , നിിലയിിൽ എത്താാൻ ആവശ്യയമാായ 

ചലനങ്ങൾ കണ്ടെ�ത്തുുക - 5. ഉദാാഹരണത്തിിന്് , ഞാാൻ + 2 തലത്തിിൽ 

ആരംംഭിിക്കുുകയാാണെ�ങ്കിിൽ,  - 5 തലത്തിിൽ  എത്താാൻ ഞാാൻ - 7 അമർത്തണംം. 

പദപ്ര�യോ�ോഗംം (+ 2) + (– 7) = – 5 ആണ്് .

	� അത്തരംം കൂൂടുുതൽ ആരംംഭ സ്ഥാാനങ്ങളും�ം - 5 തനത്തിിൽ എത്താാൻ ആവശ്യയമാായ 

ചലനങ്ങളും�ം കണ്ടെ�ത്തുുക, പദപ്ര�യോ�ോഗങ്ങൾ എഴുുതുുക.

ബട്ടൺ അമർത്തലുുകൾ സംംയോ�ോജിിപ്പിിക്കുുന്നതുംം� ചേ�ർക്കുുന്നുു 

ടോ�ോയ്് സ്റ്റോ�ോറിിലാായിിരുുന്ന ഗുുർമിിത്തിിന്് രണ്്ട് നിിലകളിിൽ  നിിന്ന്് താാഴേ�ക്ക്് പോ�ോകാാൻ 

ആഗ്ര�ഹമുുണ്ടാായിിരുുന്നുു. എന്നാാൽ അബദ്ധത്തിിൽ അദ്ദേ�ഹംം ‘+’ ബട്ടൺ രണ്്ട് തവണ 

അമർത്തിി. തന്്റെെ തെ�റ്റ്് മനസ്സിിലാാക്കിിയ അദ്ദേ�ഹംം വേ�ഗത്തിിൽ ‘-’ ബട്ടൺ മൂൂന്ന്് തവണ 

അമർത്തിി. കളിിപ്പാാട്ട സ്റ്റോ�ോറിിന്് എത്ര� നിിലകൾ താാഴെെയാായോ�ോ മുുകളിിലാായോ�ോ ഗുുർമിിത്് 

എത്തുംം�?

ഗുുർമിിത്് ഒരുു നിില താാഴേ�ക്ക്് പോ�ോകുംം�. ബട്ടൺ അമർത്തുുന്നതിിലൂൂടെെ ഉണ്ടാാകുുന്ന ചലനംം 

ഒരുു പദപ്ര�യോ�ോഗമാായിി നമുുക്ക്് കാാണിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�:  

(+ 2) + (– 3) = – 1.
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  കൂണ്ടുപുിടുിക്കുുകൂ.

സംംയോയിാജിിത് ബട്ട്ൺ അമർത്തുുന്ന്ത്ിനി് ടെറി ഫ്ലമായിി ഈ പദപ്രപയോയിാഗംങ്ങടെളി കണക്ക്ാക്ക്ി 
വിിലയിിരംുത്തുുക:

a.  (+ 1) + (+ 4) = _____________ b. (+ 4) + (+ 1) = _____________

c. (+ 4) + (–  3) + (– 2) = _______ d. (– 1) + (+ 2) + (– 3)  = _______

വീണ്ടും പുൂജിയത്തിിന്വേലക്്കു!

ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ, ബസംന്തി് വിളിടെരം ത്ിരംക്ക്ിലാണ്, അബദ്ധവിശാാൽ 
അയോ�ഹം +3 അമർത്തുുന്ന്ു. അത്് റി�ാക്ക്ി ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ ത്ുെരംാൻ 
അയോ�ഹത്തുിന്ി എന്തിുടെചയ്യാൻ കഴിിയിും? – 3 അമർത്തുിടെക്ക്ാണ്്ട് 
അയിാൾക്്ക് അത്് റി�ാക്ക്ാൻ കഴിിയിും 
. അത്ായിത്്, (+3) + (–3) = 0.

ഞാങ്ങൾ - 3 ടെനി +3 ന്ിടെറി വിിപരംീത്ം എന്ന്് വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. അത്ുയോപാടെല, 
– 3 ന്ിടെറി വിിപരംീത്ം +3 ആണ്.

ബസംന്തി് ഇയോപ്പാാൾ +4 അമർത്തുുകയിും ലിഫ്്റ്റിിൽ - 4 അമർത്തുുകയിും 
ടെചയ്ത്താൽ, അവിൻ എവിിടെെ എത്തുും?

വിിപരംീത് ആശായിടെത്തുക്ക്ുറിിച്്ച് ചിന്തിിക്ക്ാനിുള്ള മടെറ്റിാരംു മാർഗംം 
ഇത്ാ. നിിങ്ങൾ +4 ത്ലത്തുിൽ ആടെണങ്കിിൽ നിിങ്ങൾ അത്ിന്ിടെറി 
വിിപരംീത്മായിി - 4 അമർത്തുുക, നിിങ്ങൾ പൂജിയമായിി, ത്ാഴിടെത്തു നിില! 
നിിങ്ങൾ ത്റിയിിലാടെണങ്കിിൽ - 2 അത്ിന്ിടെറി വിിപരംീത് +2 അമർത്തുുക, 

ത്ുെർന്ന്് നിിങ്ങൾ (- 2) + (+2) = 0, വിീണ്ട്ും ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിയോലക്ക്് യോപാകുക!

  ഈ സംംഖ്യയകളിുടെെ വിിപരംീത്ങ്ങൾ എഴിുത്ുക:     

+4, –4, –3, 0, +2, –1.

  വിരംകൾ വിരംച്ച്ുടെകാണ്്ട് വിിപരംീത്ങ്ങടെളി ബന്ധംിപ്പാിക്ക്ുക.

+9

+7

–8

–5

–7

+8

+5

–9

നംിലകൂൾ ഉപുന്വേ�ോ�ി�് സംംഖ്യയകൂൾ തോരംത�യം മെചയ്യുുകൂ

ആരംാണ് ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ? 

1. ടെജിയി് ആർട്ട്് ടെസംനി് റിറിിലാണ് . അത്ിനിാൽ, അവിൻ +2 നിിലയിിലാണ് . 
2. അസംിൻ സം്യോപാർ�ു് ടെസംനി്റിറിിലാണ്. അത്ിനിാൽ, അവിൾ ___ നിിലയിിലാണ് .
3. ബിനിു സംിനിിമാ ടെസംനി്റിറിിലാണ്. അത്ിനിാൽ, അവിൾ ____ നിിലയിിലാണ്

4. അമൻ കളിിപ്പാാട്ട്ക്ക്െയിിലാണ്. അത്ിനിാൽ, അവിൻ ____ നിിലയിിലാണ്
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 +3 നിില +4 നിിലയേ�ക്കാാൾ താാഴെെയാാണ്്. അതിിനാാൽ, ഞങ്ങൾ +3 +3 < +4. We also 

write +4 > എഴുുതുുന്നുു. 

  ഇങ്ങനെ� എഴുുതണോ�ോ -3 < – 4 അല്ലെ�ങ്കിിൽ – 4 < – 3 ഇങ്ങനെ� എഴുുതണോ�ോ? 

 - 4 നിില - 3 നേ�ക്കാാൾ താാഴെെയാാണ്്. അപ്പോ�ോൾ – 4 < – 3. – 3 > – 4 ഇങ്ങനെ� 

എഴുുതുുന്നതുംം� ശരിിയാാണ്്

 �കണ്ടു ുപിിടിിക്കുുക.

1. 	 വിിനോ�ോദങ്ങളുുടെെ കെ�ട്ടിിടംം ഉപയോ�ോഗിിച്ച്് ഇനിിപ്പറയുുന്ന സംംഖ്യയകൾ 

താാരതമ്യം�ം ചെ�യ്ത്്�  ബോ�ോക്സു�ുകൾ < അല്ലെ�ങ്കിിൽ > വെ�ച്ച്് പൂൂരിിപ്പിിക്കുുക.

a.	 – 2  +5	 b.	 – 5  + 4	 c.	 – 5  – 3

d.	 + 6  – 6	 e.	 0  – 4	 f.	 0  + 4

എല്ലാാ നെ�ഗറ്റീീവ്് നമ്പർ നിിലകളും�ം 0 നിിലക്ക്് താാഴെെയാാണെ�ന്ന്് ശ്ര�ദ്ധിിക്കുുക. 
അതിിനാാൽ, എല്ലാാ നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളും�ം 0 ൽ ചെ�റുുതാാണ്്. എല്ലാാ 
പോ�ോസിിറ്റീീവ്് നമ്പർ നിിലകളും�ം 0 നിിലക്ക്് മുുകളിിലാാണ്്. അതിിനാാൽ, എല്ലാാ 
പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളും�ം 0 നേ�ക്കാാൾ വലുുതാാണ്്.

2. 	കൂ ൂടുുതൽ നിിലകളുുള്ള രസകരമാായ കെ�ട്ടിിടംം സങ്കൽപ്പിിക്കുുക. 
അക്കങ്ങൾ താാരതമ്യം�ം ചെ�യ്ത്്�  ബോ�ോക്സു�ുകൾ < അല്ലെ�ങ്കിിൽ > 
ഉപയോ�ോഗിിച്ച്് പൂൂരിിപ്പിിക്കുുക:
a.	– 10 	 	 – 12	 b.	 + 17 	 	 – 10
c.	    0 	 	 – 20	 d.	  + 9	  	 – 9
e.	– 25	 	 – 7	 f.	 + 15	  	 – 17

3. 	വ ലതുുവശത്ത്് ഒരുു രേ�ഖയാായിി കാാണിിച്ചിിരിിക്കുുന്ന കെ�ട്ടിിടത്തിിൽ A 
നിില = – 12, D നിില  = – 1, E നിില = + 1 എന്നിിവയാാണെ�ങ്കിിൽ, ബിി, സിി, 
എഫ്് , ജിി, എച്ച്് നിിലകളുുടെെ എണ്ണംം കണ്ടെ�ത്തുുക.

4.	വ ലതുുവശത്ത്് കാാണിിച്ചിിരിിക്കുുന്ന കെ�ട്ടിിടത്തിിന്് റെെ ഇനിിപ്പറയുുന്ന 
നിിലകൾ അടയാാളപ്പെ�ടുുത്തുുക.

a.	 – 7	 b.	 –  4	 c.	 + 3	 d.	 –  10

ഏത്് ബട്ടൺ അമർത്തണമെ�ന്ന്് കണ്ടെ�ത്തുുന്നതിിനുുള്ള 

കുുറയ്്ക്കൽ
മുുമ്പത്തെ� ക്ലാാസുുകളിിൽ, കുുറയ്്ക്കലിിന്്റെെ അർത്ഥംം ‘എടുുക്കുുക’ എന്ന്് ഞങ്ങൾ 
മനസ്സിിലാാക്കിിയിിരുുന്നുു. ഉദാാഹരണത്തിിന്്, ഷെ�ൽഫിിൽ 10 പുുസ്തതകങ്ങളുുണ്്ട്. ഞാാൻ 4 
പുുസ്തതകങ്ങൾ എടുുത്തുുകൊ�ൊണ്ടുുപോ�ോയിി. ഷെ�ൽഫിിൽ എത്ര� എണ്ണംം അവശേ�ഷിിക്കുുന്നുു?

കുുറയ്്ക്കൽ ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് നമുുക്ക്് ഉത്തരംം സൂൂചിിപ്പിിക്കുുവാാൻ കഴിിയുംം�: 10 – 4 = 6 

അല്ലെ�ങ്കിിൽ ‘പത്തിിൽ  നിിന്ന്് നാാല്് എടുുത്താാൽ ആറ്് .”.
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ത്ാരംത്മയം ടെചയ്യുന്ന്ത്ിയോനിാ അളിവിുകൾ ത്ുലയമാക്ക്ുന്ന്ത്ിയോനിാ ബന്ധംടെപ്പാട്ട് 

കുറിയ്ിക്ക്ലിന്ിടെറി മടെറ്റിാരംു അർത്ഥംവിും നിിങ്ങൾക്ക് ്പരംിചിത്മായിിരംിക്ക്ാം. ഉദാഹരംണത്തുിന്ി, 

ഈ സംാഹചരംയം പരംിഗംണിക്ക്ുക: എന്ിടെറി മൈകയിിൽ ₹ 10 രംൂപയിും എന്ിടെറി സംയോഹാദരംിയിും 

മൈകയിിൽ ₹6 രംൂപയിും ഉണ്്ട്.

ഇനിി ഞാാടെനിാരംു യോചാദയം യോചാദിക്ക്ാം: എന്ിടെറി അയോത് ത്ുക ലഭിക്ക്ാൻ എന്ിടെറി 

സംയോഹാദരംിക്ക്് എപ്രത് പണം ലഭിക്ക്ണം?’

നിമുക്ക്് ഇത്് രംണ്്ട് രംീത്ിയിിൽ എഴിുത്ാം: 6 + ? = 10 അടെ�ങ്കിിൽ 10 – 6 = ?    

ഇവിിടെെ, ‘യോചർയോക്ക്ണ്ട് കാണാത്ായി സംംഖ്യയ കടെണ്ട്ത്തുുന്ന്ത്ും’ കുറിയ്ിക്ക്ുന്ന്ത്ും 

ത്മ്മിിലുള്ള ബന്ധംം ഞാങ്ങൾ കാണുന്ന്ു.

യോപാസംിറ്റിീവ്ി, ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകൾ കുറിയ്ിക്ക്ുന്ന്ത്ിന്ി, കുറിയ്ിക്ക്ലിന്ിടെറി ഈ അർത്ഥംം 

‘ത്ുലയമാക്ക്ുക’ അടെ�ങ്കിിൽ ‘യോചർയോക്ക്ണ്ട് കാണാത്ായി സംംഖ്യയ കടെണ്ട്ത്തുുക’ എന്ന്ാണ്.

  ഈ വിീക്ഷണയോകാണിൽ നിിന്ന്് 15 – 5, 100 – 10, 74 – 34 എന്ന്ിവി വിിലയിിരംുത്തുുക. 

ടെപാത്ുയോവി, രംണ്്ട് അസംമമായി അളിവിുകൾ ഉണ്ട്ാകുയോമ്പാൾ, അളിവിുകൾ ത്ുലയമാക്ക്ാൻ 

ആവിശായമായി മാറ്റിടെത്തു കുറിയ്ിക്ക്ൽ സംൂചിപ്പാിക്ക്ുന്ന്ു. ലക്ഷയ അളിവിായിി മാറിുന്ന്ത്ിന്ി ആരംംഭ 

അളിവ്ി എപ്രത്യോത്തുാളിം മാറിണടെമന്ന്് കുറിയ്ിക്ക്ൽ കാണിക്ക്ുന്ന്ു. വിയത്യസ്തത നിില ടെലവിലുകളിുടെെ 

പശ്ചാാത്തുലത്തുിൽ, ആരംംഭ നിിലയിിൽ നിിന്ന്് ലക്ഷയ നിിലയിിൽ എത്തുുന്ന്ത്ിന്ി ആവിശായമായി 

മാറ്റിം എന്തിാണ്? ആവിശായമായി മാറ്റിം യോപാസംിറ്റിീവ്ി (വിർദ്ധനിവിിന്ി) അടെ�ങ്കിിൽ ടെനിഗംറ്റിീവ്ി (കുറിവിിന്ി) 

ആയിിരംിക്ക്ാടെമന്ന്് പ്രശാദ്ധിക്ക്ുക.

ടുീ�റുമെടു കൂുറിപ്പി്

നിിങ്ങളിുടെെ ആരംംഭ നിില ആർട്്ട് ടെസംന്ിറിറിും നിിങ്ങളിുടെെ ൊർടെഗംറ്റി് യോ�ാർ സ്ംയോപാർ�ു് 

ടെസംന്ിറിറിുമാണ്. നിിങ്ങൾ ഏത്് ബട്ട്ൺ ആണ് അമർയോത്തുണ്ട്ത്്?

നിിങ്ങൾക്്ക് മൂന്ന്് നിിലകൾ മുകളിിയോലക്ക്് യോപായോകണ്ട്ത്ുണ്്ട്, അത്ിനിാൽ നിിങ്ങൾ + 3 

അമർത്തുണം. കുറിയ്ിക്ക്ൽ ഉപയോയിാഗംിച്്ച് നിമുക്ക്് ഇത്് ഒരംു പദപ്രപയോയിാഗംമായിി എഴിുത്ാം: 

ലക്ഷ്യയ നംില - ആരംംഭി നംില = ആവശ്യയ�ോ� ചലനംം.

മുകളിിൽ പറിഞ്ഞാ ഉദാഹരംണത്തുിൽ, ആരംംഭി നംില + 2 (ആർട്്ട് ടെസംന്ിറിർ) ആണ്, ലക്ഷയ 

നിില + 5 ആണ്. + 2 ൽ നിിന്ന്് + 5 യോലക്ക്് യോപാകുന്ന്ത്ിന്ി + 3 ആണ് ബട്ട്ൺ അമർയോത്തുണ്ട്ത്്. 

അത്ിനിാൽ, 

(+ 5) – (+ 2) = + 3
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വിിശദീീകരണംം 
കൂൂട്ടലുംം� കുുറയ്ക്്കലുംം� തമ്മിിലുുള്ള ബന്ധംം ഓർക്കുുക. 3 + ? = 5, കുുറയ്ക്്കൽ ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് 

നമുുക്ക് ് കാാണാാതാായ സംംഖ്യയ കണ്ടെ�ത്താാൻ കഴിിയുംം�: 5 – 3 = 2. അതാായത്,് ചേ�ർക്കേ�ണ്ട 
കാാണാാതാായ സംംഖ്യയ കണ്ടെ�ത്തുുന്നതിിന് ്തുുല്യയമാാണ് ്കുുറയ്ക്്കൽ. 

നമുുക്കറിിയാം�ം -

ആരംംഭ നിില + ആവശ്യയമാായ ചലനംം = ലക്ഷ്യയ നിില

ആവശ്യയമാായ ചലനംം കണ്ടെ�ത്തണമെെങ്കിിൽ,

ആരംംഭ+ ? = ലക്ഷ്യയ നിില

അപ്പോ�ോൾ, 

ലക്ഷ്യയ നിില – ആരംംഭ നിില = ? = ആവശ്യയമാായ ചലനംം

കൂൂടുുതൽ ഉദാാഹരണങ്ങൾ:
a.	 ലക്ഷ്യയ നിില – 1 ഉംം ആരംംഭ നിില  – 2 ഉംം ആണെ�ങ്കിിൽ, നിിങ്ങൾ ഏത്് ബട്ടൺ 

അമർത്തണംം?  
	 നിിങ്ങൾ ഒരുു നിില മുുകളിിലേ�ക്ക്് പോ�ോകേ�ണ്ടതുുണ്്ട്, അതിിനാാൽ, നിിങ്ങൾ + 1 

അമർത്തണംം. 
	 പ്ര�യോ�ോഗംം:  (– 1) – (– 2) = (+1)

b.	 ലക്ഷ്യയ നിില – 1 ഉംം ആരംംഭ നിില +3 ഉംം ആണെ�ങ്കിിൽ, നിിങ്ങൾ ഏത്് ബട്ടൺ 
അമർത്തണംം?  

	 നിിങ്ങൾക്ക്് നാാല്് നിിലകൾ താാഴേ�ക്്ക് പോ�ോകേ�ണ്ടതുുണ്്ട്, അതിിനാാൽ, നിിങ്ങൾ 
അമർത്തണംം - 4. 

	 പ്ര�യോ�ോഗംം:  (– 1) – (+ 3) = (– 4)

c.	 ലക്ഷ്യയ നിില +2 ഉംം ആരംംഭ നിില - 2 ഉംം ആണെ�ങ്കിിൽ, നിിങ്ങൾ ഏത്് ബട്ടൺ 
അമർത്തണംം?  

	 നിിങ്ങൾക്ക്് നാാല്് നിിലകൾ മുുകളിിലേ�ക്ക്് പോ�ോകേ�ണ്ടതുുണ്്ട്, അതിിനാാൽ, നിിങ്ങൾ 
+4 അമർത്തണംം. 

	 പ്ര�യോ�ോഗംം:  (+ 2) – (– 2) = (+ 4)

 �കണ്ടു ുപിിടിിക്കുുക.

	� ഈ പദപ്ര�യോ�ോഗങ്ങൾ പൂൂർത്തിിയാാക്കുുക. ആരംംഭ നിിലയിിൽ നിിന്ന്് ലക്ഷ്യയ നിിലയിിൽ 

എത്താാൻ ആവശ്യയമാായ ചലനംം കണ്ടെ�ത്തുുന്നതാായിി നിിങ്ങൾ അവയെ�ക്കുുറിിച്്ച് 

ചിിന്തിിച്ചേ�ക്കാംം�.

a.	 (+ 1) – (+ 4) = _______ 	 b.	 (0) – (+ 2) = _________

c.	 (+ 4) – (+ 1) = _______ 	 d.	 (0) – (– 2) = _________

e.	 (+ 4) – (– 3) = _______ 	 f.	 (– 4) – (– 3) = ________

g.	 (– 1) – (+ 2) = _______ 	 h.	 (– 2) – (– 2) = ________

i.	 (– 1) – (+1) = _______ 	 j.	 (+ 3) – (– 3) = ________
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വലി� സംംഖ്യയകൂൾ കൂൂട്ടുകൂ�ും കൂുറ�്ക്കുുകൂ�ും മെചയ്യുുകൂ 

ചിപ്രത്ത്തുിൽ ഒരംു ഖ്യനിി കാണിക്ക്ുന്ന്ു, പാറിയിിൽ 

കുഴിിച്്ച് ധിാത്ുക്ക്ൾ യോവിർത്ിരംിടെച്ച്െുക്ക്ുന്ന് ഒരംു 

സ്ഥാലം. പ്രെക്ക് ് ത്റിനിിരംപ്പാിലാണ,് പയോക്ഷ ധിാത്ുക്ക്ൾ 

ഭൂനിിരംപ്പാിന്ി മുകളിിലും ത്ാടെഴിയിും ഉണ്്ട്. ആളിുകടെളിയിും 

അയിിരംിടെനിയിും വിഹിക്ക്ുന്ന് ഒരംു മൈമൻ�ാഫ്്റ്റിിൽ 

അത്ിയോവിഗംം നിീങ്ങുന്ന് ഒരംു ലിഫ്്റ്റി ്ഉണ്്ട്. 

ചില നിിലകൾ ചിപ്രത്ത്തുിൽ 

അെയിാളിടെപ്പാെുത്തുിയിിരംിക്ക്ുന്ന്ു. ത്റിനിിരംപ്പാ് 0 ആയിി 

അെയിാളിടെപ്പാെുത്തുിയിിരംിക്ക്ുന്ന്ു. നിിലത്തുിനി് 

മുകളിിലുള്ള നിിലകൾ യോപാസംിറ്റിീവി് സംംഖ്യയകളിാലും 

ഭൂമിക്ക്് ത്ാടെഴിയിുള്ള നിിലകൾ ടെനിഗംറ്റിീവി് 

സംംഖ്യയകളിാലും അെയിാളിടെപ്പാെുത്തുിയിിരംിക്ക്ുന്ന്ു. ഇത്് 

ഭൂനിിരംപ്പാിൽ നിിന്ന്് എപ്രത് മീറ്റിർ മുകളിിയോലാ ത്ാടെഴിയോയിാ 

ആടെണന്ന്ാണ് ഈ സംംഖ്യയ സംൂചിപ്പാിക്ക്ുന്ന്ുത്്.

ഖ്യനിിയിിൽ,വിിയോനിാദങ്ങളിുടെെ ടെകട്ട്ിെം യോപാടെല:

ആരംംഭിനംില + ചലനംം = ലക്ഷ്യയ നംില

ഉദാഹരംണത്തുിന്ി

(+ 40) + (+ 60) = + 100  (– 90) + (– 55) = – 145

ലക്ഷ്യയ നംില - ആരംംഭി നംില = ആവശ്യയ�ോ� ചലനംം

ഉദാഹരംണത്തുിന്ി

(+ 40) – (– 50) = + 90   (– 90) – (+ 40) = – 130

എത്രത മെനം�റ്റ്ീവ് സംംഖ്യയകൂൾ ഉണ്ട്?

യോബലയിുടെെ വിിയോനിാദങ്ങളിുടെെ ടെകട്ട്ിെത്തുിന്ി മുകളിിൽ ആറ്ി നിിലകളിും ത്ാടെഴി അഞ്ച് നിിലകളിും 

മാപ്രത്യോമ ഉണ്ട്ായിിരംുന്ന്ുള്ളൂ. അത്ായിത്് സംംഖ്യയകൾ - 5 മുത്ൽ + 6. മുകളിിലുള്ള ഖ്യനിിയിിൽ, 

ഞാങ്ങൾക്ക്് - 200 മുത്ൽ + 180 വിടെരംയിുള്ള അക്ക്ങ്ങളിുണ്്ട്. എന്ന്ാൽ നിമുക്ക്് വിലിയി ടെകട്ട്ിെങ്ങയോളിാ 

മൈമൻ�ാഫ്്റ്റിുകയോളിാ സംങ്കിൽപ്പാിക്ക്ാൻ കഴിിയിും. യോപാസംിറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകൾ യോപാടെല + 1, + 2, + 3, ... 

ഒരംു അവിസംാനിമി�ാടെത് മുയോന്ന്റിുക, അത്ുയോപാടെല, ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകൾ - 1, – 2, – 3, ... ത്ായോഴിക്ക്് 

യോപാകുക. പൂജിയമുള്ള യോപാസംിറ്റിീവ്ി, ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകടെളി വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു പുൂർ�സംംഖ്യയകൂൾ. 

അവി 0: ... – 4, – 3, – 2, – 1, 0, 1, 2, 3, 4, ...
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 � കണ്ടുുപിിടിിക്കുുക.

ഈ പദപ്ര�യോ�ോഗങ്ങൾ പൂൂർത്തിിയാാക്കുുക.

a.	 (+ 40) + ______ = + 200 	 b.	 (+ 40) + _______ = – 200	

c.	 (– 50) + ______ = + 200	 d.	 (– 50) + _______ = – 200	

e.	 (– 200) – (– 40) = _______	 f.	 (+ 200) – (+ 40) = _______

g.	 (– 200) – (+ 40) = _______

മൈൈൻഷാാഫ്്റ്റിിലെ� ചലനത്തെ�ക്കുുറിിച്്ച് ചിിന്തിിച്ചുുകൊ�ൊണ്്ട് നിിങ്ങളുുടെെ ഉത്തരങ്ങൾ 

പരിിശോ�ോധിിക്കുുക.

ഏതെ�ങ്കിിലും�ം സംംഖ്യയകൾ കൂൂട്ടുുക, കുുറയ്്ക്കുുക, താാരതമ്യം�ം ചെ�യ്യുുക 

കൂൂടുുതൽ വലിിയ പൂൂർണ്ണസംംഖ്യയകൾ കൂൂട്ടാാനുംം� കുുറയ്്ക്കാാനുംം�, നമുുക്ക്് ഇതിിലുംം� വലിിയ 
ലിിഫ്്റ്റുുകൾ സങ്കൽപ്പിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�! വാാസ്തതവത്തിിൽ, 0 നിില മുുതൽ എന്നെ�ന്നേ�ക്കുുമാായിി 
മുുകളിിലേ�ക്കുംം� എന്നെ�ന്നേ�ക്കുുമാായിി താാഴേ�ക്കുംം� നീീട്ടാാൻ കഴിിയുുന്ന ഒരുു ലിിഫ്്റ്റ്് നമുുക്ക്് 
സങ്കൽപ്പിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�. ചുുറ്റും�ം ഒരുു കെ�ട്ടിിടമോ�ോ എന്്റേ�തോ�ോ പോ�ോലുംം� 
ഉണ്ടാായിിരിിക്കേ�ണ്ടതിില്ല - ഒരുു ‘അനന്തമാായ ലിിഫ്്റ്റ്്’ മാാത്രം�ം! 

നമുുക്ക് ് ഇഷ്ടമുുള്ള ഏതെ�ങ്കിിലുംം� പൂൂർണ്ണസംംഖ്യയകൾ കൂൂട്ടാാനുംം� കുുറയ്ക്്കാാനുംം� ഈ ഭാാവന 
ഉപയോ�ോഗിിക്കാംം�.

ഉദാാഹരണത്തിിന്്, ഞങ്ങൾ കുുറയ്്ക്കൽ + 2000 നടപ്പിിലാാക്കാാൻ ആഗ്ര�ഹിിക്കുുന്നുുവെ�ന്ന്് 
കരുുതുുക - (– 200). നിിലത്ത്് നിിന്ന്് 2000 ലെ�വലുംം� നിിലത്ത്് നിിന്ന്് 200 ലെ�വലുംം� ഉള്ള ഒരുു 
ലിിഫ്്റ്റ്് നമുുക്ക്് സങ്കൽപ്പിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�. ഓർക്കുുക,

ലക്ഷ്യയ നിില - ആരംംഭ നിില = ചലനംം ആവശ്യയമാാണ്

ആരംംഭ  നിിലയിിൽ നിിന്ന്് പോ�ോകാാൻ – ലക്ഷ്യയ നിില + 2000 ലേ�ക്ക്് 200, ഞങ്ങൾ + 2200 
അമർത്തണംം (പൂൂജ്യയത്തിിലെ�ത്താാൻ + 200, അതിിനുുശേ�ഷംം + 2000 ൽ കൂൂടുുതൽ) അതിിനാാൽ, 
(+ 2000) – (– 200) = + 2200.  

(+ 2000) + (+ 200) എന്നതുംം� + 2200 ആണെ�ന്ന്് ശ്ര�ദ്ധിിക്കുുക.

  അനുുയോ�ോജ്യയമാായ ലിിഫ്്റ്റ്് സമാാനമാായിി വരച്ചുുകൊ�ൊണ്ടോ�ോ സങ്കൽപ്പിിച്ചോ�ോ ഇനിിപ്പറയുുന്ന 

പദപ്ര�യോ�ോഗങ്ങൾ വിിലയിിരുുത്താാൻ ശ്ര�മിിക്കുുക:

a.  – 125 + (– 30)	 b.  + 105 – (– 55)  

c. + 105 + (+ 55)	 d. + 80 – (– 150)  

e.  + 80 + (+ 150)	 f.  – 99 – (– 200)  

g.  – 99 + (+ 200)	 h.  + 1500 – (– 1500) 

+1000

+900

+800

+700

+600

+500

+400

+300

+200

+100

– 100

– 200

– 300

– 400

– 500

– 600

– 700

– 800

– 900

– 1000

0
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മുുകളിിലെ� ഉദാാഹരണത്തിിൽ, നമ്മൾ കണ്ടുു അത്് + 2000 – (– 200) = + 2000 + (+ 200) = + 2200. 

മറ്റൊ�ൊരുു വിിധത്തിിൽ പറഞ്ഞാാൽ, ഒരുു നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ കുുറയ്്ക്കുുന്നത്് അനുുബന്ധ 

പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ ചേ�ർക്കുുന്നതിിന്് തുുല്യയമാാണ്്. അതാായത്്, ഒരുു പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ 

ചേ�ർത്തുുകൊ�ൊണ്്ട് നമുുക്ക്് ഒരുു നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയയുുടെെ കുുറയ്്ക്കൽ മാാറ്റിിസ്ഥാാപിിക്കാാൻ 

കഴിിയുംം�!

  നിിങ്ങൾ മുുകളിിൽ ചെ�യ്തത മറ്്റ് വ്യാാ�യാാമങ്ങളിിൽ, ഒരുു നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ 

കുുറയ്്ക്കുുന്നത്് ബന്ധപ്പെ�ട്ട പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ ചേ�ർക്കുുന്നതിിന്് 

തുുല്യയമാാണെ�ന്ന്് നിിങ്ങൾ ശ്ര�ദ്ധിിച്ചിിട്ടുുണ്ടോ�ോ?

മുുകളിിലുുള്ള ‘അനന്തമാായ ലിിഫ്്റ്റ്്’ നോ�ോക്കുുക. ഇത്് ഒരുു സംംഖ്യാാ�   രേ�ഖയെ� 

ഓർമ്മിിപ്പിിക്കുുന്നുുണ്ടോ�ോ?  ഏതുു വിിധത്തിിൽ?

നമ്പർ രേ�ഖയിിലേ�ക്ക് മടങ്ങുുക

മുുകളിിൽ ഞങ്ങൾ കണ്ട ‘അനന്തമാായ ലിിഫ്്റ്റ്്’ ഒരുു സംംഖ്യാാ�   രേ�ഖയെ� പോ�ോലെ� തോ�ോന്നിി, 
അല്ലേ�? വാാസ്തതവത്തിിൽ, നമ്മൾ അത്് 90 കൊ�ൊണ്ട്് കറക്കുുകയാാണെ�ങ്കിിൽ°, അധ്യാ�ായത്തിിന്്റെെ 
തുുടക്കത്തിിൽ ഞങ്ങൾ ചോ�ോദിിച്ച ചോ�ോദ്യയത്തിിന്് ഉത്തരംം നൽകിിക്കൊ�ൊണ്ട്് ഒരുു സംംഖ്യാാ� 
രേ�ഖയിിലേ�ക്ക്് നമ്പർ റേ� എങ്ങനെ� പൂൂർത്തിിയാാക്കാാമെെന്നുംം� ഇത്് നമ്മോ�ോട്് പറയുുന്നുു. 0 ന്്റെെ 
ഇടതുുവശത്ത്് നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ – 1, – 2, – 3, … ഉണ്ട്്

സാാധാാരണയാായിി ഞങ്ങൾ പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളിിൽ ‘+’ ചിിഹ്നംം ഉപേ�ക്ഷിിച്്ച് അവയെ� 

1, 2, 3, ... എന്ന്് എഴുുതുുന്നുു

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

ഒരുു ലിിഫ്്റ്റ്് ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് രേ�ഖ സംംഖ്യയയിിലൂൂടെെ സഞ്ചരിിക്കുുന്നതിിനുുപകരംം, അതിിൽ 

നടക്കുുന്നത്് നമുുക്ക്് സങ്കൽപ്പിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�. വലതുുവശത്ത്് പോ�ോസിിറ്റീീവ്് (മുുന്നോ�ോട്്ട്) 

ദിിശയുംം� ഇടതുുവശത്ത്് നെ�ഗറ്റീീവ്് (പിിന്നോ�ോട്്ട്) ദിിശയുുമാാണ്്. 

ചെ�റിിയ സംംഖ്യയകൾ ഇപ്പോ�ോൾ വലിിയ സംംഖ്യയകളുുടെെ ഇടതുുവശത്തുംം� വലിിയ സംംഖ്യയകൾ 

ചെ�റിിയ സംംഖ്യയകളുുടെെ വലതുുവശത്തുുമാാണ്്. അതിിനാാൽ, 2 < 5;  

– 3 < 2; and – 5 < – 3. 

  5 ൽ നിിന്ന്് 9 ലേ�ക്ക്് പോ�ോകാാൻ നിിങ്ങൾ ആഗ്ര�ഹിിക്കുുന്നുുവെ�ങ്കിിൽ, സംംഖ്യാാ� രേ�ഖയിിലൂൂടെെ 

നിിങ്ങൾ എത്ര� ദൂൂരംം യാാത്ര� ചെ�യ്യണംം?

1 2 3 4 5 6 7 8 9 100

കണക്ക്് 
സംംസാാരംം
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4 അടിി യാാത്ര� ചെ�യ്യണംം. അതുുകൊ�ൊണ്ടാാണ്് 5 + 4 = 9. 

(ഓർക്കുുക: ആരംംഭ നമ്പർ + ചലനംം = ലക്ഷ്യയ സംംഖ്യയ)

അനുുബന്ധ കുുറയ്്ക്കൽ പ്ര�സ്താാ�വന 9 ആണ്് – 5 = 4. 

(ഓർക്കുുക: �ടാാർഗെ�റ്റ്് നമ്പർ – ആരംംഭ നമ്പർ = ചലനംം ആവശ്യയമാാണ്)്

  ഇപ്പോ�ോൾ, 9 ൽ നിിന്ന്്, നിിങ്ങൾ 3 ലേ�ക്ക്് പോ�ോകാാൻ ആഗ്ര�ഹിിക്കുുന്നുുവെ�ങ്കിിൽ, 

സംംഖ്യാാ�രേ�ഖയിിലൂൂടെെ നിിങ്ങൾ എത്ര� യാാത്ര� ചെ�യ്യണംം? 

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

നിിങ്ങൾ 6 ചുുവട്് പിിന്നോ�ോട്്ട് നീീങ്ങണംം, അതാായത്്, നിിങ്ങൾ –6 നീീങ്ങണംം. അതിിനാാൽ, 

ഞങ്ങൾ 9 + (–6) = 3 എഴുുതുുന്നുു.  

(വീീണ്ടുംം� ഓർക്കുുക: �ആരംംഭ സംംഖ്യയ + ചലനംം = ലക്ഷ്യയ സംംഖ്യയ) 

അനുുബന്ധ കുുറയ്്ക്കൽ പ്ര�സ്താാ�വന 3 ആണ്് – 9 = – 6.  

(വീീണ്ടുംം� ഓർക്കുുക:  �ലക്ഷ്യയ സംംഖ്യയ – ആരംംഭ സംംഖ്യയ  = ആവശ്യയമാായ ചലനംം)

  ഇപ്പോ�ോൾ, 3 മുുതൽ, നിിങ്ങൾക്ക്് പോ�ോകാാൻ താാൽപ്പര്യയമുുണ്ടെ�ങ്കിിൽ - 2, നിിങ്ങൾ എത്ര� ദൂൂരംം 

യാാത്ര� ചെ�യ്യണംം?

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

യാാത്ര� ചെ�യ്യണംം - 5 പടിികൾ, അതാായത്്, 5 പടിി പിിന്നിിലേ�ക്ക്്. അങ്ങനെ�, 3 + (– 5) = – 2. 

അനുുബന്ധ കുുറയ്്ക്കൽ പ്ര�സ്താാ�വന ഇതാാണ്്: - 2 – 3 = – 5. 

  കണ്ടുുപിിടിിക്കുുക.

– 10 – 9 – 8 – 7 – 6 – 5 – 4 – 3 – 2 – 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

1.	മു ുകളിിലുുള്ള  സംംഖ്്ൽയാാ രേ�ഖയിിൽ 3 പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളും�ം 3 നെ�ഗറ്റീീവ്് 

സംംഖ്യയകളും�ം അടയാാളപ്പെ�ടുുത്തുുക. 

2.	 ഇനിിപ്പറയുുന്ന ബോ�ോക്സു�ുകളിിൽ മുുകളിിൽ അടയാാളപ്പെ�ടുുത്തിിയ 3 നെ�ഗറ്റീീവ്് 

സംംഖ്യയകൾ എഴുുതുുക:         
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3.	 2 > – 3 ആണോ�ോ? എന്തുുകൊ�ൊണ്്ട്? അതെ� – 2 < 3? എന്തുുകൊ�ാണ്്ട്?

4.	 അതെ�ന്താാ.  – 5 + 0 b.  7 + (– 7) c. – 10 + 20 d. 10 – 20 e. 7 – (– 7) f.  – 8 – (– 10)?

കൂൂട്ടാാനുംം� കുുറയ്്ക്കാാനുംം� അടയാാളപ്പെ�ടുുത്താാത്ത  സംംഖ്യയ രേ�ഖ 

ഉപയോ�ോഗിിക്കുുക

മുുകളിിലുുള്ള നമ്പർ ലൈൈൻ ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് ചെ�റിിയ സംംഖ്യയകളുുമാായിി നിിങ്ങൾക്ക്് 
കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കലുുകൾ, കുുറയ്്ക്കലുുകൾ, താാരതമ്യയങ്ങൾ എന്നിിവ ചെ�യ്യാാൻ 
കഴിിയുുന്നതുുപോ�ോലെ�, ഒരുു ‘അനന്തമാായ സംംഖ്യയ രേ�ഖ’ സങ്കൽപ്പിിച്ചോ�ോ അല്ലെ�ങ്കിിൽ 
ഇനിിപ്പറയുുന്ന രീീതിിയിിൽ ഒരുു ‘അടയാാളപ്പെ�ടുുത്താാത്ത സംംഖ്യാാ� രേ�ഖ’ വരച്ചുുകൊ�ൊണ്ടോ�ോ 

നിിങ്ങൾക്്ക് അവ വലിിയ സംംഖ്യയകളുുമാായിി ചെ�യ്യാാൻ കഴിിയുംം�:

0

ഈ രേ�ഖ പൂൂജ്യയത്തിിന്്റെെ സ്ഥാാനംം മാാത്ര�മേ� കാാണിിക്കുുന്നുുള്ളൂൂ. മറ്്റ് സംംഖ്യയകൾ 

അടയാാളപ്പെ�ടുുത്തിിയിിട്ടിില്ല. പൂൂർണ്ണസംംഖ്യയകൾ കൂൂട്ടാാനുംം� കുുറയ്്ക്കാാനുംം� ഈ 

അടയാാളപ്പെ�ടുുത്താാത്ത സംംഖ്യാാ�രേ�ഖ  ഉപയോ�ോഗിിക്കുുന്നത്് സൗൗകര്യയപ്ര�ദമാാണ്്. നിിങ്ങൾക്്ക് 

സംംഖ്യാാ�രേ�ഖയുുടെെ അളവുംം� അതിിലെ� സംംഖ്യയകളുുടെെ സ്ഥാാനങ്ങളും�ം കാാണിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�, 

അല്ലെ�ങ്കിിൽ ലളിിതമാായിി സങ്കൽപ്പിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�.

ഉദാാഹരണത്തിിന്്, ഈ അടയാാളപ്പെ�ടുുത്താാത്ത സംംഖ്യാാ�രേ�ഖ (യുുഎൻഎൽ) 

കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കൽ പ്ര�ശ്നംം� കാാണിിക്കുുന്നുു: 85 + (– 60) = ? 

  +85+25

– 60

0

അപ്പോ�ോൾ നമുുക്ക്് 85 + (– 60) = 25 എന്ന്് ഭാാവനയിിൽ കാാണാാൻ കഴിിയുംം�

ഇനിിപ്പറയുുന്ന യുുഎൻഎൽ ഒരുു കുുറയ്ക്്കൽ പ്ര�ശ്നംം� കാാണിിക്കുുന്നുു, ഇത് ് കാാണാാതാായ 

അനുുബന്ധ പ്ര�ശ്നനമാായുംം� എഴുുതാം�ം: (– 100) – (+ 250) = ? അതോ�ോ 250 + ആണോ�ോ? = – 100. 

+ 250– 100 0

?

അപ്പോ�ോൾ നമുുക്ക്് അത്് ദൃൃശ്യയവൽക്കരിിക്കാാൻ കഴിിയുുമോ�ോ? = –350 ഈ പ്ര�ശ്നനത്തിിൽ.

ഈ രീീതിിയിിൽ, പോ�ോസിിറ്റീീവ്്, നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് നിിങ്ങൾക്്ക് കൂൂട്ടൽ, 

കുുറയ്ക്്കൽ പ്ര�ശ്നനങ്ങൾ പേ�പ്പറിിലോ�ോ നിിങ്ങളുുടെെ തലയിിലോ�ോ അടയാാളപ്പെ�ടുുത്താാത്ത നമ്പർ 

ലൈൈൻ ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് നടത്താാൻ കഴിിയുംം�.
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  ഈ പദപ്ര�യോ�ോഗങ്ങൾ വിിലയിിരുുത്തുുന്നതിിന്് അടയാാളപ്പെ�ടുുത്താാത്ത സംംഖ്യാാ�രേ�ഖകൾ 

ഉപയോ�ോഗിിക്കുുക: 

a.	 – 125 + (– 30) = _______

b.	 + 105 –  (– 55) = _______

c.	 + 80 – (– 150) = _______

d.	 – 99 – (– 200) = _______

കുുറയ്ക്്കൽ കൂൂട്ടലിിലേ�ക്കുംം� കൂൂട്ടൽ കുുറയ്ക്്കലിിലേ�ക്കുംം� പരിിവർത്തനംം 

ചെ�യ്യുുക

ഓർക്കുുക	ലക്ഷ്യയ നിില - ആരംംഭനിില = ആവശ്യയമാായ ചലനംം 

അല്ലെ�ങ്കിിൽ

ലക്ഷ്യയ നിില = ആരംംഭനിില+ ആവശ്യയമാായ ചലനംം

നമ്മൾ 2 മണിിക്ക്് ആരംംഭിിച്്ച് പോ�ോകാാൻ ആഗ്ര�ഹിിക്കുുന്നുുവെ�ങ്കിിൽ – 3, ആവശ്യയമാായ 

പ്ര�സ്ഥാാനംം എന്താാണ്്? 

ആദ്യയ രീീതിി: സംംഖ്യാാ� രേ�ഖ നോ�ോക്കുുമ്പോ�ോൾ, നമ്മൾ നീീങ്ങേ�ണ്ടതുുണ്ടെ�ന്ന്് നമ്മൾ 

കാാണുുന്നുു – 5 (അതാായത്്, പിിന്നോ�ോക്ക ദിിശയിിൽ 5). അതിിനാാൽ, – 3 – 2 = – 5. ആവശ്യയമുുള്ള 

ചലനംം -5 ആണ്്.

രണ്ടാാമത്തെ� രീീതിി: 2 മുുതൽ –3 വരെ�യുുള്ള യാാത്ര�യെ� രണ്്ട് ഭാാഗങ്ങളാായിി വിിഭജിിക്കുുക. 

a.	 2 മുുതൽ 0 വരെ�, ചലനംം 0 – 2 = – 2 ആണ്് . 

b.	 0 മുുതൽ –3 വരെ�, ചലനംം – 3 – 0 = – 3 ആണ്് .

മൊ�ൊത്തംം ചലനംം രണ്്ട് ചലനങ്ങളുുടെെ ആകെ�ത്തുുകയാാണ്്: – 3 + (– 2) = – 5.

ആ രണ്ടുു നിിറങ്ങളിിലുുള്ള ഭാാവങ്ങൾ നോ�ോക്കൂൂ. രണ്ടാാമത്തേ�തിിൽ കുുറയ്്ക്കൽ ഇല്ല!

ഈ രീീതിിയിിൽ, നമുുക്ക്് എല്ലാായ്പ്പോ�ോ��ഴും�ം കുുറയ്്ക്കൽ കൂൂട്ടലിിലേ�ക്ക്് പരിിവർത്തനംം 

ചെ�യ്യാാൻ കഴിിയുംം�. കുുറയ്്ക്കുുന്ന സംംഖ്യയ അതിിന്്റെെ വിിപരീീതംം ഉപയോ�ോഗിിച്ച്് 

മാാറ്റിിസ്ഥാാപിിക്കുുകയുംം� പകരംം ചേ�ർക്കുുകയുംം� ചെ�യ്യാം�ം.

അതുുപോ�ോലെ�, ചേ�ർക്കുുന്ന ഒരുു സംംഖ്യയയെ� അതിിന്്റെെ വിിപരീീതംം ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് 

മാാറ്റിിസ്ഥാാപിിക്കാാനുംം� പിിന്നീീട്് കുുറയ്്ക്കാാനുംം� കഴിിയുംം�.  ഈ രീീതിിയിിൽ, നമുുക്ക്് 

എല്ലാായ്പ്പോ�ോ��ഴും�ം കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കലിിനെ� കുുറയ്്ക്കലിിലേ�ക്ക്് പരിിവർത്തനംം ചെ�യ്യാാനുംം� കഴിിയുംം�.

ഉദാാഹരണങ്ങൾ:

a.	 (+ 7) – (+ 5) = (+ 7) + (– 5)

b.	 (– 3) – (+ 8) = (– 3) + (– 8)

c.	 (+ 8) – (– 2) = (+ 8) + (+ 2)

d.	 (+ 6) – (– 9) = (+ 6) + (+ 9)

– 3 0 2

– 5
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10.2 ന്വേടുോക്കുൺ ന്വേ�ോഡിൽ

കൂൂട്ടുന്നതിനംോ�ി ന്വേടുോക്കുണുകൂൾ ഉപുന്വേ�ോ�ിക്കുുന്നു

യോബലയിുടെെ വിിയോനിാദത്തുിന്ിടെറി ടെകട്ട്ിെത്തുിൽ, ലിഫ്്റ്റി് അറ്റിൻഡ്ന്ിറിിന്ി യോബാറിെിക്ക്ുന്ന്ു. 

സംവയിം രംസംിപ്പാിക്ക്ുന്ന്ത്ിനിായിി, ധിാരംാളിം യോപാസംിറ്റിീവ്ി (ചുവിപ്പാ്), ടെനിഗംറ്റിീവ്ി (കറിുപ്പാ്) 

യോൊക്ക്ണുകൾ അെങ്ങിയി ഒരംു യോബാക്സുു് അയോ�ഹം സംൂക്ഷിക്ക്ുന്ന്ു. ഓയോരംാ ത്വിണയിും ‘+’ 

ബട്ട്ൺ അമർത്തുുയോമ്പാൾ, അയോ�ഹം യോബാക്സുിുൽ നിിന്ന്് ഒരംു യോപാസംിറ്റിീവ്ി യോൊക്ക്ൺ എെുത്തു് 

യോപാക്ക്റ്റിിൽ ഇെുന്ന്ു. അത്ുയോപാടെല, ഓയോരംാ ത്വിണയിും അയോ�ഹം ‘-’ ബട്ട്ൺ 

അമർത്തുുയോമ്പാൾ, അയോ�ഹം ഒരംു ടെനിഗംറ്റിീവ്ി യോൊക്ക്ൺ എെുത്തു് യോപാക്ക്റ്റിിൽ ഇെുന്ന്ു. 

ശാൂനിയമായി യോപാക്ക്റ്റിുമായിി ത്ാഴിടെത്തു നിിലയിിൽ (നിില 0) അയോ�ഹം ആരംംഭിക്ക്ുന്ന്ു. ഒരംു 

മണിക്ക്ൂറിിനി് യോശാ�ം യോപാക്ക്റ്റി് പരംിയോശാാധിിച്ച്യോപ്പാാൾ 5 യോപാസംിറ്റിീവി് യോൊക്ക്ണുകളിും 3 

ടെനിഗംറ്റിീവി് യോൊക്ക്ണുകളിും കടെണ്ട്ത്തുി. അവിൻ ഇയോപ്പാാൾ ഏത്് നിിലയിിലാണ്? 

അവിൻ ‘+’ അഞ്ച് ത്വിണയിും ‘–’ 3 ത്വിണയിും (+ 5)+ ഉം അമർത്തുിയിിരംിക്ക്ണം.– 3)= + 2. 

അത്ിനിാൽ, അയോ�ഹം ഇയോപ്പാാൾ യോ�ാർ + 2 ലാണ്. 

കണക്ക്ുകൂട്ട്ുവിാൻ ഇത്ാ മടെറ്റിാരംു വിഴിി.

ഒരംു യോപാസംിറ്റിീവി് യോൊക്ക്ണും ടെനിഗംറ്റിീവി് യോൊക്ക്ണും പരംസ്ത�രംം റി�ാക്ക്ുന്ന്ു, കാരംണം ഈ 

യോജിാഡ്ി യോൊക്ക്ണുകളിുടെെ മൂലയം ഒരംുമിച്ച്് പൂജിയമാണ്. യോപാക്ക്റ്റിിലുണ്ട്ായിിരംുന്ന് ഈ രംണ്ട്് 

യോൊക്ക്ണുകളിുടെെ അർത്ഥംം അവിൻ ‘+’ ഒരംിക്ക്ൽ അമർത്തുി എന്ന്ാണ്.–യിഥാപ്രകമം ഒരംിക്ക്ൽ, 

ഇവി പരംസ്ത�രംം റി�ാക്ക്ുന്ന്ു. യോപാസംിറ്റിീവി്, ടെനിഗംറ്റിീവി് യോജിാഡ്ി’ യോൊക്ക്ൺ ഒരംു �പൂജിയം യോജിാഡ്ി’ 

യോൊക്ക്ൺ ഉണ്ട്ാക്ക്ുന്ന്ുടെവിന്ന്് ഞാങ്ങൾ പറിയിുന്ന്ു. നിിങ്ങൾ എ�ാ പൂജിയ യോജിാഡ്ികളിും നിീക്ക്ം 

ടെചയ്യുയോമ്പാൾ, നിിങ്ങൾക്ക്് രംണ്ട്് യോപാസംിറ്റിീവി് യോൊക്ക്ണുകൾ അവിയോശാ�ിക്ക്ുന്ന്ു, അത്ിനിാൽ 

(+5) + (–3) = +2. 

യോൊക്ക്ണുകൾ ഉപയോയിാഗംിച്്ച് ഞാങ്ങൾക്ക്് അത്തുരംം ഏടെത്ങ്കിിലും കൂട്ട്ിയോച്ച്ർക്ക്ൽ 

നിെത്തുാൻ കഴിിയിും! 

ഉദ്യോഹരംണം: + 5 ഉം – 8 ഉം യോചർക്ക്ുക. 
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ചിപ്രത്ത്തുിൽ നിിന്ന്്, നിമുക്ക്് അഞ്ച് പൂജിയ യോജിാഡ്ികൾ നിീക്ക്ംടെചയ്യാൻ കഴിിയിുടെമന്ന്് ഞാങ്ങൾ 

കാണുന്ന്ു, ത്ുെർന്ന്് ഞാങ്ങൾക്ക്് അവിയോശാ�ിക്ക്ുന്ന്ു - 3. അത്ിനിാൽ (+ 5) + (– 8) = – 3.

കൂണ്ടുപുിടുിക്കുുകൂ.

1. യോൊക്ക്ണുകൾ ഉപയോയിാഗംിച്ച്് കൂട്ട്ൽ പൂർത്തുിയിാക്ക്ുക.

 a. (+ 6) + (+ 4) b. (– 3) + (– 2) 

 c. (+ 5) + (– 7) d. (– 2) + (+ 6)

2.  ഇനിിപ്പാറിയിുന്ന് രംണ്ട്് ടെസംറ്റി് യോൊക്ക്ണുകളിിൽ പൂജിയം യോജിാഡ്ികൾ റി�ാക്ക്ുക. ഓയോരംാ 

യോകസംിലും ലിഫ്് റ്റി് അറ്റിൻഡ്നി് റി് ഏത്് നിിലയിിലാണ് ? ഓയോരംാ യോകസംിലും 

അനിുബന്ധം കൂട്ട്ിയോച്ച്ർക്ക്ൽ പ്രപസ്തതാവിനി എന്തിാണ് ?

a.  b.  

കൂുറ�്ക്കുലിനംോ�ി ന്വേടുോക്കുണുകൂൾ ഉപുന്വേ�ോ�ിക്കുുന്നു

യോപാസംിറ്റിീവ്ി യോൊക്ക്ണുകളിും ടെനിഗംറ്റിീവ്ി യോൊക്ക്ണുകളിും ഉപയോയിാഗംിച്്ച് പൂർണ്ണംസംംഖ്യയകളിുടെെ 

കൂട്ട്ിയോച്ച്ർക്ക്ൽ എങ്ങടെനി നിെത്തുാടെമന്ന്് ഞാങ്ങൾ കണ്ട്ു. യോൊക്ക്ണുകൾ ഉപയോയിാഗംിച്്ച് 

നിമുക്ക്് കുറിയ്ിക്ക്ൽ നിെത്തുാനിും കഴിിയിും!

ഉദ്യോഹരംണം: നിമുക്ക്് ഇനിിപ്പാറിയിുന്ന്വി 

കുറിയ്ിക്ക്ാം: 

(+5) – (+4).

ഇത്് ടെചയ്യാൻ എളിുപ്പാമാണ്. ഫ്ലം കാണാൻ 5 

യോപാസംിറ്റിീവിുകളിിൽ നിിന്ന്് 4 യോപാസംിറ്റിീവിുകൾ എെുക്ക്ുന്ന്ു.

ഉദ്യോഹരംണം: നിമുക്ക്് ഇനിിപ്പാറിയിുന്ന്വി കുറിയ്ിക്ക്ാം: 

(–7) – (–5).

(– 7) – (– 5) (– 7) എന്ന്ത്ിന്ി ത്ുലയമാണ് (+ 7)+ (+ 5)?

ഉദ്യോഹരംണം: നിമുക്്ക് കുറിയ്ിക്ക്ാം: (+ 5) – (+ 6).

5 യോപാസംിറ്റിീവിുകൾ യോരംഖ്യടെപ്പാെുത്തുുക.

എന്ന്ാൽ 6 യോപാസംിറ്റിീവിുകൾ പുറിടെത്തുെുക്ക്ാൻ മത്ിയിായി യോൊക്ക്ണുകൾ ഇ�!

(+ 5) – (+ 4) = + 1

(–7) – (–5) = –2
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ഈ പ്രപശ്നംംടെത്തു മറിികെക്ക്ാൻ, ഇത്് യോൊക്ക്ണുകളിുടെെ ഒരംു കൂട്ട്ത്തുിന്ിടെറി മൂലയത്തുിൽ 

മാറ്റിം വിരംുത്തുിടെ�ന്ന്് അറിിഞ്ഞാുടെകാണ്്ട് നിമുക്ക്് ഒരംു അധിിക പൂജിയ യോജിാഡ്ി (യോപാസംിറ്റിീവ്ി, 

ടെനിഗംറ്റിീവ്ി) നിൽകാം.

ഇയോപ്പാാൾ, നിമുക്ക്് 6 യോപാസംിറ്റിീവ്ി എെുക്ക്ാൻ 

കഴിിയിും! ബാക്ക്ിയിുള്ളത്് കാണുക:

(+5) – (+6) = – 1 എന്ന്് നിിഗംമനിത്തുിയോലക്ക്് നിമ്മിൾ 

എത്തുുന്ന്ു.

 കൂണ്ടുപുിടുിക്കുുകൂ.

 1. യോൊക്ക്ണുകൾ ഉപയോയിാഗംിച്ച്് ഇനിിപ്പാറിയിുന്ന് വിയത്യാസംങ്ങൾ വിിലയിിരംുത്തുുക. 

നിിങ്ങൾക്ക്് ഇയോപ്പാാൾ അറിിയിാവിുന്ന് മറ്റി് രംീത്ികൾക്ക്് സംമാനിമായി ഫ്ലം 

നിിങ്ങൾക്ക്് ലഭിക്ക്ുന്ന്ുയോണ്ട്ാ എന്ന്് പരംിയോശാാധിിക്ക്ുക:

a. (+ 10) – (+ 7) b. (– 8) – (– 4) c. (– 9) – (– 4) 

d. (+ 9) – (+ 12) e. (– 5) – (– 7) f. (– 2) – (– 6)

2. കുറിയി് ക്ക്ലുകൾ പൂർത്തുിയിാക്ക്ുക: 

a. (– 5) – (– 7) b. (+ 10) – (+ 13) c. (– 7) – (– 9) 

d. (+ 3) – (+ 8) e. (– 2) – (– 7) f. (+ 3) – (+ 15) 

ഉദ്യോഹരംണം: + 4 –  (– 6).

4 യോപാസംിറ്റിീവ്ി ഉപയോയിാഗംിച്്ച് ത്ുെങ്ങുക.

ഇത്ിൽ നിിന്ന്് 6 ടെനിഗംറ്റിീവിുകൾ പുറിടെത്തുെുയോക്ക്ണ്ട്ത്ുണ്്ട്. എന്ന്ാൽ യോവിണ്ട്പ്രത് 

ടെനിഗംറ്റിീവിുകൾ ഇ�.

ഇടെത്ാരംു പ്രപശ്നംംമ�. യോൊക്ക്ണുകളിുടെെ കൂട്ട്ത്തുിന്ിടെറി മൂലയം മാറ്റിാത്തുത്ിനിാൽ ഞാങ്ങൾ 

കുറിച്്ച് പൂജിയം യോജിാഡ്ികൾ യോചർക്ക്ുന്ന്ു. 

എന്ന്ാൽ എപ്രത് പൂജിയം യോജിാഡ്ികൾ? ഞാങ്ങൾക്ക്് 6 ടെനിഗംറ്റിീവിുകൾ എെുയോക്ക്ണ്ട്ത്ുണ്്ട്, 

അത്ിനിാൽ ഞാങ്ങൾ 6 പൂജിയം യോജിാഡ്ികൾ ത്ാടെഴി കാണിക്ക്ുന്ന്ു: 

ഇയോപ്പാാൾ നിമുക്ക്് 6 ടെനിഗംറ്റിീവിുകൾ എെുക്ക്ാം:

 അത്ിനിാൽ, + 4 – (– 6) = + 10.
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 കൂണ്ടുപുിടുിക്്കു.

1. കുറിയി് ക്ക്ാൻ പ്രശാമിക്ക്ുക:  – 3 – (+ 5). 

     നിിങ്ങൾ എപ്രത് പൂജിയം യോജിാഡ്ികൾ ഇയോെണ്ട്ിവിരംും? എന്തിാണ് ഫ്ലം?

2. യോൊക്ക്ണുകൾ ഉപയോയിാഗംിച്ച്് ഇനിിപ്പാറിയിുന്ന്വി വിിലയിിരംുത്തുുക.

a. (– 3) – (+ 10) b. (+ 8) – (– 7) c. (– 5) – (+ 9)

d. (– 9) – (+ 10) e. (+ 6) – (– 4) f. (– 2) – (+ 7)

10.3 �റ്്റ് സ്ഥാോനംങ്ങുളിമെല പുൂർ�സംംഖ്യയകൂൾ

മെത്രകൂഡിിറ്റ്ുകൂളും മെഡിബിറ്റ്ുകൂളും

നിിങ്ങളിുടെെ പ്രപായോദശാിക ബാങ്കിിൽ നിിങ്ങൾ ഒരംു ബാങ്്കി അക്ക്ൗണ്്ട് ത്ുറിക്ക്ുന്ന്ുടെവിന്ന്് 

കരംുത്ുക `കഴിിഞ്ഞാ ഒരംു മാസംമായിി നിിങ്ങൾ സംമ്പാദിച്ച് 100 രംൂപ. അത്ിനിാൽ, നിിങ്ങളിുടെെ 

ബാങ്്കി ബാലൻസ്ം ആരംംഭിക്ക്ുന്ന്ത്് ഇവിിടെെ നിിന്ന്ാണ് `100. 

പിടെന്ന് നിീ ഉണ്ട്ാക്ക്ും. `അെുത്തു ദിവിസംം നിിങ്ങളിുടെെ യോജിാലിയിിൽ 60 രംൂപ, നിിങ്ങൾ 

അത്് നിിങ്ങളിുടെെ അക്ക്ൗണ്ട്ിൽ നിിയോക്ഷപിക്ക്ുക. ഇത്് നിിങ്ങളിുടെെ ബാങ്്കി പാസ്ംബുക്ക്ിൽ 

‘ടെപ്രകഡ്ിറ്റി്’ ആയിി കാണിച്ച്ിരംിക്ക്ുന്ന്ു. 

നിിങ്ങളിുടെെ പുത്ിയി ബാങ്കി് ബാലൻസം് _______. 

  അെുത്തു ദിവിസംം നിിങ്ങൾ നിിങ്ങളിുടെെ ഇലക്പ്രെിക് ബിൽ അെയി്ക്ക്ുന്ന്ു `30 ബാങ്കി് 

അക്ക്ൗണ്്ട് ഉപയോയിാഗംിക്ക്ുക. ഇത്് നിിങ്ങളിുടെെ ബാങ്്കി പാസ്ംബുക്ക്ിൽ ‘ടെഡ്ബിറ്റി്’ ആയിി 

കാണിച്ച്ിരംിക്ക്ുന്ന്ു.

നിിങ്ങളിുടെെ ബാങ്കി് ബാലൻസ്ം ഇയോപ്പാാൾ ______.

  അെുത്തു ദിവിസംം നിിങ്ങൾ നിിങ്ങളിുടെെ ബിസംിനിസ്സിിനിായിി ഒരംു പ്രപധിാനി വിാങ്ങൽ 

നിെത്തുുന്ന്ു `150. ഇത്് വിീണ്ട്ും ഒരംു ടെഡ്ബിറ്റിായിി കാണിച്ച്ിരംിക്ക്ുന്ന്ു. 

നിിങ്ങളിുടെെ ബാങ്്കി ബാലൻസ്ം ഇയോപ്പാാൾ എപ്രത്യിാണ്? ______ 

 ഇത്് സംാധിയമായോണാ?

അടെത്, ചില ബാങ്കിുകൾ നിിങ്ങളിുടെെ അക്ക്ൗണ്ട്് ബാലൻസം് ത്ാൽക്ക്ാലികമായിി ടെനിഗംറ്റിീവി് 

ആകാൻ അനിുവിദിക്ക്ുന്ന്ു! നിിങ്ങളിുടെെ ബാലൻസം് ടെനിഗംറ്റിീവി് ആകുകയിാടെണങ്കിിൽ ചില 

ബാങ്കിുകൾ ‘പലിശാ’ അടെ�ങ്കിിൽ ‘ഫ്ീസം്’ രംൂപത്തുിൽ അധിിക ത്ുക ഈൊക്ക്ുന്ന്ു.

 ത്യോല ദിവിസംം നിിങ്ങളിുടെെ ത്പ്രന്തിപരംമായി വിലിയി വിാങ്ങൽ അെുത്തു ദിവിസംം 

നിിങ്ങളിുടെെ ബിസംിനിസ്സിിൽ ‘200 ഉണ്ട്ാക്ക്ാൻ നിിങ്ങടെളി അനിുവിദിക്ക്ുന്ന്ു.
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  ഇപ്പോ�ോൾ നിിങ്ങളുുടെെ ബാാലൻസ്് എന്താാണ്്? ______

നിിങ്ങൾക്്ക് ‘ക്രെ��ഡിിറ്റുുകളെ�’ പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളാായുംം� ‘ഡെ�ബിിറ്റുുകളെ�’ നെ�ഗറ്റീീവ്് 

സംംഖ്യയകളാായുംം� കരുുതാം�ം. നിിങ്ങളുുടെെ എല്ലാാ ക്രെ��ഡിിറ്റുുകളുുടെെയുംം� (പോ�ോസിിറ്റീീവ്് 

നമ്പറുുകൾ) ഡെ�ബിിറ്റുുകളുുടെെയുംം� (നെ�ഗറ്റീീവ്് നമ്പറുുകൾ) മൊ�ൊത്തംം നിിങ്ങളുുടെെ മൊ�ൊത്തംം 

ബാാങ്ക്് അക്കൗൗണ്്ട് ബാാലൻസാാണ്്. ഇത്് പോ�ോസിിറ്റീീവ്് അല്ലെ�ങ്കിിൽ നെ�ഗറ്റീീവ്് ആകാം�ം!

പൊ�ൊതുുവേ�, നിിങ്ങളുുടെെ ബാാങ്ക്് അക്കൗൗണ്ടിിൽ ഒരുു പോ�ോസിിറ്റീീവ്് ബാാലൻസ്് 

നിിലനിിർത്താാൻ ശ്ര�മിിക്കുുന്നതാാണ്് നല്ലത്്! 

  കണ്ടുുപിിടിിക്കുുക.

1.	 നിിങ്ങൾ ഇവിിടെെ നിിന്ന്് ആരംംഭിിക്കുുന്നുുവെ�ന്ന്് കരുുതുുക `നിിങ്ങളുുടെെ ബാാങ്ക്് 

അക്കൗൗണ്ടിിൽ 0, തുുടർന്ന്് നിിങ്ങൾക്ക്് ക്രെ��ഡിിറ്റുുകൾ ഉണ്ട്് `30, `40, പിിന്നെ� `50, ഒപ്പംം 

ഡെ�ബിിറ്റുുകളും�ം `40, `50, പിിന്നെ� `60. നിിങ്ങളുുടെെ ബാാങ്ക്് അക്കൗൗണ്ട്് ബാാലൻസ്് 

ഇപ്പോ�ോൾ എത്ര�യാാണ്് ?

2.	 നിിങ്ങൾ ഇവിിടെെ നിിന്ന്് ആരംംഭിിക്കുുന്നുുവെ�ന്ന്് കരുുതുുക `നിിങ്ങളുുടെെ ബാാങ്ക്് 

അക്കൗൗണ്ടിിൽ 0, തുുടർന്ന്് നിിങ്ങൾക്ക്് ഇനിിപ്പറയുുന്നവയുുടെെ ഡെ�ബിിറ്റുുകൾ ഉണ്ട്് 

`1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, 128, പിിന്നെ� ഒരൊ�ൊറ്റ ക്രെ��ഡിിറ്റ്് `256. നിിങ്ങളുുടെെ ബാാങ്ക്് അക്കൗൗണ്ട്് 

ബാാലൻസ്് ഇപ്പോ�ോൾ എത്ര�യാാണ്് ?

3.	 നിിങ്ങളുുടെെ ബാാങ്ക്് അക്കൗൗണ്ടിിൽ പോ�ോസിിറ്റീീവ്് ബാാലൻസ്് നിിലനിിർത്താാൻ 

ശ്ര�മിിക്കുുന്നത്് പൊ�ൊതുുവെ� എന്തുുകൊ�ൊണ്ട്് നല്ലതാാണ്് ? താാൽക്കാാലിികമാായിി ഒരുു 

നെ�ഗറ്റീീവ്് ബാാലൻസ്് ഉണ്ടാായിിരിിക്കുുന്നത്് മൂൂല്യയവത്താായേ�ക്കാാവുുന്ന 

സാാഹചര്യയങ്ങൾ എന്തൊ�ൊക്കെ�യാാണ്് ?

നിിങ്ങൾക്്ക് കാാണാാൻ കഴിിയുുന്നതുുപോ�ോലെ�, പൂൂജ്യയത്തിിനൊ�ൊപ്പംം പോ�ോസിിറ്റീീവ്്, നെ�ഗറ്റീീവ്് 

നമ്പറുുകൾ ബാാങ്കിംം�ഗ്്, അക്കൗൗണ്ടിംം�ഗ് ലോ�ോകത്ത്് വളരെ� ഉപയോ�ോഗപ്ര�ദമാാണ്്.

ഭൂൂമിിശാാസ്ത്്ര�പരമാായ ക്രോ��ോസ് ്വിിഭാാഗങ്ങൾ

പർവതങ്ങൾ, പീീഠഭൂൂമിികൾ, മരുുഭൂൂമിികൾ തുുടങ്ങിിയ ഭൂൂമിിശാാസ്്ത്ര�പരമാായ സവിിശേ�ഷതകളുുടെെ 

ഉയരംം ‘സമുുദ്ര�നിിരപ്പിിൽ’ നിിന്ന്് ഞങ്ങൾ അളക്കുുന്നുു. സമുുദ്ര�നിിരപ്പിിലെ� ഉയരംം 0 മീീറ്ററാാണ്്. 

സമുുദ്ര�നിിരപ്പിിന്് മുുകളിിലുുള്ള ഉയരങ്ങൾ പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ ഉപയോ�ോഗിിച്ചുംം� സമുുദ്ര�നിിരപ്പിിന്് 

താാഴെെയുുള്ള ഉയരങ്ങൾ നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ ഉപയോ�ോഗിിച്ചുംം� പ്ര�തിിനിിധീീകരിിക്കുുന്നുു. 
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 കൂണ്ടുപുിടുിക്കുുകൂ.

1. ഭൂമിശാാസം്പ്രത്പരംമായി യോപ്രകാസം് വിിഭാഗംം യോനിാക്ക്ി, അത്ത്് ഉയിരംങ്ങൾ പൂരംിപ്പാിക്ക്ുക:

  a.    b.      c.  d.   

  e.     f.    g.    
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ഈ യോപജിിടെല ചിപ്രത്ം കാണിച്ച്ുടെകാണ്്ട് ഒരംു ഭൂമിശാാസ്ംപ്രത്പരംമായി യോപ്രകാസ്ം ടെസംക്ഷൻ 
എന്തിാടെണന്ന്് യോചാദിക്ക്ുക. ഭൂമിയിിടെല ഏടെത്ങ്കിിലും സ്ഥാലത്തു് നിിന്ന്് പുറിടെത്തുെുത്തു ഒരംു ലംബ 
കഷ്കാണം സംങ്കിൽപ്പാിക്ക്ുന്ന്ത്് യോപാടെലയിാണ് ഇത്്. അത്ാണ് ഒരംു മൈസംഡ്് വിയൂവിിൽ നിിന്ന്് കാണാൻ 
കഴിിയിുക. ഭൂമിശാാസ്ംപ്രത്ത്തുിടെല ഉയിരംങ്ങളിും ആഴിങ്ങളിും അളിക്ക്ുന്ന്ത്ിനിുള്ള ‘സംമുപ്രദനിിരംപ്പാ്’ 
എന്ന് ആശായിം ചർച്ച് ടെചയ്യുക.

ടുീ�റുമെടു കൂുറിപ്പി് 

2. ഈ ഭൂമിശാാസം് പ്രത്പരംമായി യോപ്രകാസം് ടെസംക്ഷനിിടെല ഏറ്റിവിും ഉയിർന്ന് യോപായിിനി് റി് 

ഏത്ാണ് ? ഏറ്റിവിും ത്ാഴി് ന്ന് സ്ഥാലം ഏത്ാണ് ?

3. A, B, ..., G എന്ന്ീ യോപായിിനി് റിുകൾ ഉയിരംങ്ങളിുടെെ പ്രകമത്തുിൽ എഴിുത്ായോമാ? 

ഉയിരംങ്ങളിുടെെ പ്രകമത്തുിൽ നിിങ്ങൾക്ക്് യോപായിിനി് റിുകൾ എഴിുത്ാൻ കഴിിയിുയോമാ?

4. ഭൂമിയിിടെല സംമുപ്രദനിിരംപ്പാിൽ നിിന്ന്് ഏറ്റിവിും ഉയിർന്ന് സ്ഥാലം ഏത്ാണ് ? അത്ിനി് ടെറി 

ഉയിരംം എപ്രത്യിാണ് ?

5. സംമുപ്രദനിിരംപ്പാുമായിി ബന്ധംടെപ്പാട്ട്് ഏറ്റിവിും ത്ാഴി് ന്ന് സ്ഥാലം ഏത്ാണ് കരംയിിയോലാ 

സംമുപ്രദത്തുിനി് ടെറി അെിത്തുട്ട്ിയോലാ? അത്ിനി് ടെറി ഉയിരംം എപ്രത്യിാണ് ? (ഈ ഉയിരംം 

ടെനിഗംറ്റിീവി് ആയിിരംിക്ക്ണം).
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താാപനിില

വേ�നൽക്കാാലത്ത്് ഒരുു ‘ഉഷ്ണണതരംംഗംം’ ഉണ്ടെ�ന്ന്് നിിങ്ങൾ വാാർത്തകളിിൽ കേ�ട്ടിിട്ടുുണ്ടാാകുംം�. 

വേ�നൽക്കാാലത്ത്് നിിങ്ങൾക്ക്് വളരെ� ചൂൂട്് അനുുഭവപ്പെ�ടുുമ്പോ�ോൾ താാപനിില 

എന്താായിിരിിക്കുുമെെന്ന്് നിിങ്ങൾ കരുുതുുന്നുു? ശൈൈത്യയകാാലത്ത്് നമുുക്ക്് തണുുത്തതോ�ോ 

തണുുത്തതോ�ോ ആയ താാപനിിലയുുണ്്ട്.

നിിങ്ങളുുടെെ പ്ര�ദേ�ശത്ത്് കഴിിഞ്ഞ വർഷംം വേ�നൽക്കാാലത്തെ� പരമാാവധിി താാപനിിലയുംം� 

ശൈൈത്യയകാാലത്ത്് ഏറ്റവുംം� കുുറഞ്ഞ താാപനിിലയുംം� എത്ര�യാാണ്്? കണ്ടുുപിിടിിക്ക്്.

ഞങ്ങൾ താാപനിില അളക്കുുമ്പോ�ോൾ, അളവിിന്്റെെ യൂൂണിിറ്റാായിി സെ�ൽഷ്യയസ്് 

ഉപയോ�ോഗിിക്കുുന്നുു (°C). ചുുവടെെയുുള്ള തെ�ർമോ�ോമീീറ്ററുുകൾ 40 ഡിിഗ്രി�ി സെ�ൽഷ്യയസ്്, 15 ഡിിഗ്രി�ി 

സെ�ൽഷ്യയസ്് താാപനിില കാാണിിക്കുുന്നുു. 

 കണ്ടു ുപിിടിിക്്ക്.

1.	� ഇന്ത്യയയിിലെ� ചിില സ്ഥലങ്ങളിിൽ താാപനിില 0-ൽ 

താാഴെെ പോ�ോകാാറുുണ്ടെ�ന്ന്് നിിങ്ങൾക്കറിിയാാമോ�ോ?°C? 

താാപനിില ചിിലപ്പോ�ോൾ 0 ൽ താാഴെെ പോ�ോകുുന്ന 

ഇന്ത്യയയിിലെ� സ്ഥലങ്ങൾ കണ്ടെ�ത്തുുക°C.  ഈ 

സ്ഥലങ്ങളിിൽ പൊ�ൊതുുവാായത്് എന്താാണ്് ? 

എന്തുുകൊ�ൊണ്ടാാണ്് അവിിടെെ തണുുപ്പ്് കൂൂടുുന്നത്് , 

മറ്റ്് സ്ഥലങ്ങളിിൽ അല്ല?

2.	 ലഡാാക്കിിലെ� ലേ�യിില്് ശൈൈത്യയകാാലത്ത്് വളരെ� 

തണുുപ്പാാണ്് അനുുഭവപ്പെ�ടുുന്നത്് . നവംംബറിിലെ� 

ഒരുു ദിിവസംം ലേ�യിിൽ പകലിിന്് റെെയുംം� 

രാാത്രി�ിയുുടെെയുംം� വ്യയത്യയസ്തത സമയങ്ങളിിൽ എടുുത്ത 

താാപനിില റീീഡിംം�ഗുുകളുുടെെ പട്ടിിക ചുുവടെെ 

ചേ�ർക്കുുന്നുു. പകലിിന്് റെെയുംം� രാാത്രി�ിയുുടെെയുംം� 

ഉചിിതമാായ സമയവുുമാായിി താാപനിില 

പൊ�ൊരുുത്തപ്പെ�ടുുത്തുുക. 

താാപനിില സമയംം

14°C 02:00 രാാവിിലെ�.

8°C രാാത്രി�ി 11:00

–2°C ഉച്ചയ്്ക്ക്് 02:00

–4°C 11:00 രാാവിിലെ�.

കണക്ക്് 
സംംസാാരംം
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ടെത്ർയോമാമീറ്റിറിുകടെളിക്ക്ുറിിച്ച്ും ത്ാപനിില അളിക്ക്ാൻ അവി എങ്ങടെനി ഉപയോയിാഗംിക്ക്ുന്ന്ുടെവിന്ന്ും 

സംംസംാരംിക്ക്ുക. ഒരംു ലയോബാറിട്ട്റിി ടെത്ർയോമാമീറ്റിർ ക്ലാാസംിയോലക്ക്് ടെകാണ്ട്ുവിന്ന്് 

ചൂെുടെവിള്ളത്തുിന്ിടെറിയിും ത്ണുത്തു ടെവിള്ളത്തുിന്ിടെറിയിും ത്ാപനിില അളിക്ക്ുക. ടെത്ർയോമാമീറ്റിറിിൽ 

0-ൽ ത്ാടെഴിയിുള്ള അെയിാളിങ്ങളിുടെണ്ട്ന്ന്് കുട്ട്ികയോളിാെ് ചൂണ്ട്ിക്ക്ാണിക്ക്ുക°C.  എന്തിാണ് 0 

എന്ന്ത്ിടെനിക്ക്ുറിിച്്ച് ഒരംു ചർച്ച് നിെത്തുുക°C സംൂചിപ്പാിക്ക്ുന്ന്ത്് ജിലത്തുിന്ിടെറി ത്ണുത്തുുറിഞ്ഞാ 

യോപായിിന്ിറിാണ്. 

ടുീ�റുമെടു കൂുറിപ്പി് 

10.4 പുൂർ�സംംഖ്യയകൂളു�ോ�ുള്ള പുരംയന്വേവക്ഷ്യണങ്ങുൾ

മെപുോള്ള�ോ� ഒരംു പുൂർ� സംംഖ്യയ ത്ര�ിഡി്

4 – 1 – 3

– 3 1

– 1 – 1 2

5 – 3 – 5

0 – 5

– 8 – 2 7

ഈ രംണ്്ട് പ്രഗംിഡ്ുകളിിടെലയിും സംംഖ്യയകൾക്ക്് ഒരംു പ്രപയോത്യകത്യിുണ്്ട്. അടെത്ന്തിാടെണന്ന്് 

നിമുക്ക്് പരംിയോശാാധിിക്ക്ാം.

മുകളിിടെല നിിരം:

ത്ാഴിടെത്തു വിരംി:

ഇെത്ു യോകാളിം:

വിലത്് യോകാളിം:

 4 + (– 1) + (– 3)  = 0

(– 1) + (– 1) +   2     = 0

 4 + (– 3) + (– 1)  = 0

(– 3) +   1     +   2    = 0

 5 + (– 3) + (– 5)  = ____

(– 8) + (– 2) +   7     = ____

 5 +    0    + (– 8)  = ____

(– 5) + (– 5)  +   7     = ____

ഓയോരംാ പ്രഗംിഡ്ിലും, രംണ്്ട് നിിരംകളിിൽ ഓയോരംാന്ന്ിടെലയിും സംംഖ്യയകളിും (മുകളിിടെല 

നിിരംയിും ത്ാഴിടെത്തു നിിരംയിും) രംണ്്ട് നിിരംകളിിൽ ഓയോരംാന്ന്ിടെലയിും സംംഖ്യയകളിും 

(ഇെത്ുവിശാടെത്തു നിിരംയിും വിലത്ുവിശാടെത്തു നിിരംയിും) ഒയോരം സംംഖ്യയ നിൽകുന്ന്ു. ഈ ത്ുകടെയി 

ഞാങ്ങൾ ‘അത്ിർത്തുി ത്ുക’ എന്ന്് വിിളിിക്ക്ും. ആദയടെത്തു പ്രഗംിഡ്ിന്ിടെറി അത്ിർത്തുി ത്ുക ‘0’ 

ആണ്.

 കൂണ്ടുപുിടുിക്കുുകൂ.

1. മുകളിിലുള്ള രംണ്ട്ാമടെത്തു പ്രഗംിഡ്ിനി് ടെറി കണക്ക്ുകൂട്ട്ലുകൾ നിെത്തുി അത്ിർത്തുി ത്ുക 

കടെണ്ട്ത്തുുക.
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2.	 ആവശ്യയമാായ അതിിർത്തിി തുുക ഉണ്ടാാക്കുുന്നതിിന്് ഗ്രി�ിഡുുകൾ പൂൂർത്തിിയാാക്കുുക:

– 10

– 5

9

6 8

– 5

– 2

7

– 5

അതിിർത്തിി തുുക +4 
ആണ്്

അതിിർത്തിി തുുക - 2 അതിിർത്തിി തുുക - 4

3.	മു ുകളിിലുുള്ള അവസാാന ഗ്രി�ിഡിിനാായിി, അതിിർത്തിി തുുക ലഭിിക്കുുന്നതിിന്് 

സംംഖ്യയകൾ പൂൂരിിപ്പിിക്കുുന്നതിിനുുള്ള ഒന്നിിലധിികംം മാാർഗ്ഗങ്ങൾ കണ്ടെ�ത്തുുക - 4.

4.	 മറ്റ്് ഏത്് ഗ്രി�ിഡുുകൾ ഒന്നിിലധിികംം രീീതിിയിിൽ പൂൂരിിപ്പിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�? 

എന്താായിിരിിക്കുംം� കാാരണംം?

5.	� ഒരുു ബോ�ോർഡർ പൂൂർണ്ണ സംംഖ്യയ ചതുുര പ്ര�ശ്നംം� ഉണ്ടാാക്കിി നിിങ്ങളുുടെെ സഹപാാഠിികളെ� 

വെ�ല്ലുുവിിളിിക്കുുക.

അതിിശയകരമാായ സംംഖ്യയകളുുടെെ ഒരുു ശൃം�ംഖല!

ചിില സംംഖ്യയകളുുള്ള ഒരുു ഗ്രി�ിഡ്് ചുുവടെെയുുണ്്ട്. സംംഖ്യയയൊ�ൊന്നുംം� അവശേ�ഷിിക്കുുന്നതുുവരെ� 

കാാണിിച്ചിിരിിക്കുുന്ന ഘട്ടങ്ങൾ പിിന്തുുടരുുക.

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

തിിരഞ്ഞെ�ടുുത്ത സംംഖ്യയയുുടെെ നിിരയിിലുംം� കോ�ോളത്തിിലുംം� 

വര ഇടുുക

ഏതെ�ങ്കിിലുംം� സംംഖ്യാാ� വൃൃത്തംം വരക്കുുക

വര ഇടാാത്ത ഏതെ�ങ്കിിലുംം� സംംഖ്യയ വൃൃത്തംം ഇടുുക 

കൂൂടുുതൽ അപ്ര�ഖ്യാാ�പിിത സംംഖ്യയകൾ ഇല്ലാാത്തപ്പോ�ോൾ, നിിർത്തുുക. വൃൃത്താാകൃൃതിിയിിലുുള്ള 

സംംഖ്യയകൾ ചേ�ർക്കുുക.

ചുുവടെെയുുള്ള ഉദാാഹരണത്തിിൽ, വൃൃത്താാകൃൃതിിയിിലുുള്ള സംംഖ്യയകൾ ഇവയാാണ്് - 1, 9, 

– 7, – 2. നിിങ്ങൾ അവ ചേ�ർത്താാൽ, നിിങ്ങൾക്ക്്  – 1 ലഭിിക്കുംം�.

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 – 2 7

– 7 – 6 – 10 – 1

3 4 0 9

– 2 – 1 – 5 4

1 2 –  2 7

– 7 – 6 – 10 – 1
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 �കണ്ടു ുപിിടിിക്കുുക.

1.	പു ുതുുതാായിി ശ്ര�മിിക്കുുക, ഇത്തവണ വ്യയത്യയസ്തത സംംഖ്യയകൾ തിിരഞ്ഞെ�ടുുക്കുുക. 
നിിങ്ങൾക്ക്് എത്ര� തുുക ലഭിിച്ചുു? ആദ്യയത്തേ�തിിൽ നിിന്ന്് വ്യയത്യയസ്തതമാായിിരുുന്നോ�ോ? 
കുുറച്ച്് തവണ കൂൂടിി ശ്ര�മിിക്കുുക!

2.	�ചു ുവടെെയുുള്ള ഗ്രി�ിഡുുകൾ ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് അതേ� ഗെ�യിംം� കളിിക്കുുക. എന്ത്് മറുുപടിി 

കിിട്ടിി?

7 10 13 16

– 2 1 4 7

– 11 – 8 – 5 – 2

– 20 – 7 – 14 – 11

– 11 – 10 – 9 – 8

– 7 – 6 – 5 – 4

– 3 – 2 – 1 0

1 2 3 4

3.	 ഈ ഗ്രി�ിഡുുകളുുടെെ പ്ര�ത്യേ�േകത എന്താാണ്് ? സംംഖ്യയകളിിലെ� 
മാായാാജാാലമാാണോ�ോ അതോ�ോ അവ ക്ര�മീീകരിിച്ചിിരിിക്കുുന്ന 
രീീതിിയിിലാാണോ�ോ അതോ�ോ രണ്ടിിലുംം�? അത്തരംം കൂൂടുുതൽ ഗ്രി�ിഡുുകൾ 
നിിർമ്മിിക്കാാൻ നിിങ്ങൾക്ക്് കഴിിയുുമോ�ോ?

 � കണ്ടുുപിിടിിക്കുുക.

	 1.	�ന ൽകിിയിിരിിക്കുുന്ന ജോ�ോഡിികൾക്കിിടയിിലുുള്ള എല്ലാാ പൂൂർണ്ണസംംഖ്യയകളും�ം 
വർദ്ധിിച്ച ക്ര�മത്തിിൽ എഴുുതുുക. 
a. 	 0 ഉംം – 7 ഉംം 	 b.	 – 4 ഉംം 4 ഉംം
c. 	 – 8, – 15 	 d.	 – 30, – 23

2. �	മൂ ൂന്ന്് സംംഖ്യയകൾ നൽകുുക, അവയുുടെെ തുുക - 8.
3. �	 ഈ സംംഖ്യയകളുുള്ള രണ്ട്് പകിിടകളുുണ്ട്് : – 1, 2, – 3, 4, – 5, 6. ഈ പകിിട ഉരുുട്ടുുമ്പോ�ോൾ 

സാാധ്യയമാായ ഏറ്റവുംം� ചെ�റിിയ തുുക - 10 = (– 5) + (– 5) ആണ്് , സാാധ്യയമാായ ഏറ്റവുംം� 
വലിിയ തുുക 12 = (6) + (6) ആണ്് . (- 10) നുംം� (+ 12) നുംം� ഇടയിിലുുള്ള ചിില സംംഖ്യയകൾ 
ഈ രണ്ട്്  പകിിടകളിിൽ സംംഖ്യയകൾ ചേ�ർക്കുുന്നതിിലൂൂടെെ നേ�ടാാൻ കഴിിയിില്ല. ആ 
സംംഖ്യയകൾ കണ്ടെ�ത്തുുക.

4.	� ഇവ പരിിഹരിിക്കുുക:

8 – 13 (– 8) – (13) (– 13) – (– 8)  (– 13) + (– 8) 

8 + (– 13) (– 8) – (– 13) (13) – 8 13 – (– 8) 

5. �	�ചു ുവടെെയുുള്ള വർഷങ്ങൾ കണ്ടെ�ത്തുുക.

a.	 150 വർഷംം മുുമ്പ് ്ഏത് ്വർഷമാായിിരുുന്നുു  ________?

b.	 2200 വർഷങ്ങൾക്ക് ്മുുമ്പ് ്ഏത് ്വർഷമാായിിരുുന്നുു _______?

സൂൂചന: ഓർക്കുുക 0 വർഷംം ഉണ്ടാായിിരുുന്നിില്ല.

ശ്ര�മിിക്കുുക
ഇത്്
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c. പ്രകി.വി. 680-നിു യോശാ�മുള്ള 320 വിർ�ങ്ങൾ എന്തിായിിരംിക്ക്ും ________?

6. ഇനിിപ്പാറിയിുന്ന് യോപ്രശാണികൾ പൂർത്തുിയിാക്ക്ുക:

a. (– 40), (– 34), (– 28), (– 22), _____, ______, ______

b. 3, 4, 2, 5, 1, 6, 0, 7, _____, _____, _____

c. _____, ______, 12, 6, 1, (– 3), (– 6), _____, ______, ______

7.  ഇത്ാ ആറി് പൂർണ്ണംസംംഖ്യയ കാർഡ്ുകൾ: (+ 1), (+ 7), (+ 18), (– 5), (– 2), (– 9). 

 നിിങ്ങൾക്ക്് ഇവിയിിൽ ഏടെത്ങ്കിിലും ത്ിരംടെഞ്ഞാെുത്തു് കൂട്ട്ൽ(ലുകൾ), 

കുറിയി് ക്ക്ൽ(ലുകൾ) എന്ന്ിവി ഉപയോയിാഗംിച്ച്് ഒരംു പദപ്രപയോയിാഗംം നിെത്തുാം. 

 ഇവിിടെെ ഒരംു പദപ്രപയോയിാഗംമുണ്ട്് : (+ 18) + (+ 1) – (+ 7) – (– 2) ഇത്് ഒരംു മൂലയം നിൽകുന്ന്ു 

(+ 14). ഇയോപ്പാാൾ, കാർഡ്ുകൾ ത്ിരംടെഞ്ഞാെുത്തു് അത്ിനി് ടെറി മൂലയം (–30) യോനിാെ് 

അെുത്തുിരംിക്ക്ുന്ന് ത്രംത്തുിൽ ഒരംു പദപ്രപയോയിാഗംം നിെത്തുുക.

8.  രംണ്ട്് യോപാസംിറ്റിീവി് പൂർണ്ണംസംംഖ്യയകളിുടെെ ത്ുക എ�ായോയി്പ്പാാഴിും യോപാസംിറ്റിീവി് 

ആണ് , പയോക്ഷ ഒരംു (യോപാസംിറ്റിീവി് പൂർണ്ണംസംംഖ്യയ) – (യോപാസംിറ്റിീവി് പൂർണ്ണംസംംഖ്യയ) 

യോപാസംിറ്റിീവി് അടെ�ങ്കിിൽ ടെനിഗംറ്റിീവി് ആകാം. എന്തിാണ്

a. (യോപാസംിറ്റിീവി് ) – (ടെനിഗംറ്റിീവി് )  b. (യോപാസംിറ്റിീവി് ) + (ടെനിഗംറ്റിീവി് )

c. (ടെനിഗംറ്റിീവി് ) + (ടെനിഗംറ്റിീവി് )  d. (ടെനിഗംറ്റിീവി് ) – (ടെനിഗംറ്റിീവി് )

e. (ടെനിഗംറ്റിീവി് ) – (യോപാസംിറ്റിീവി് )  f. (ടെനിഗംറ്റിീവി് ) + (യോപാസംിറ്റിീവി് )

9.  ഈ സം് പ്രെിംഗം് ഒരംു പ്രപയോത്യക പായോറ്റിണിൽ പ്രകമീകരംിച്ച്ിരംിക്ക്ുന്ന് ടെമാത്തും 100 

യോൊക്ക്ണുകൾ ഉണ്ട്് . സം് പ്രെിംഗംിനി് ടെറി മൂലയം എന്തിാണ് ?

10.5 ചരംിത്രതത്തിിന്ംമെറ ഒരംു നംുള്ള്

ടെപാത്ുവിായി ഘെകങ്ങടെളിയോപ്പാാടെല, ടെപാത്ു സംംഖ്യയകൾ (പൂജിയവിും ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകളിും 

ഉൾടെപ്പാടെെ) ആയിിരംക്ക്ണക്ക്ിന്ി വിർ�ങ്ങൾക്ക്് മുമ്പ് ഏ�യയിിൽ ആദയമായിി വിിഭാവിനിം 

ടെചയ്യുകയിും ഉപയോയിാഗംിക്ക്ുകയിും ടെചയ്ത്തു.

ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകളിുടെെ ഉപയോയിാഗംത്തുിന്ിടെറി ആദയടെത്തു അറിിയിടെപ്പാെുന്ന് 

ഉദാഹരംണങ്ങൾ കണടെക്ക്ഴിുത്തുിന്ിടെറി പശ്ചാാത്തുലത്തുിലാണ് സംംഭവിിച്ച്ത്്. മൈചനിയിിടെല 

ഏറ്റിവിും പ്രപധിാനിടെപ്പാട്ട് ഗംണിത്ശാാസ്ംപ്രത് കൃത്ികളിിടെലാന്ന്ിൽ, ഗംണിത്ശാാസ്ംപ്രത് 

കലടെയിക്ക്ുറിിച്ച്ുള്ള ഒമ്പത്് അധിയായിങ്ങൾ (ജിിയിു�ാങ് �ുവിാൻ�ു) എ.ഡ്ി. ഒന്ന്ാം 

നിൂറ്റിാണ്ട്ിയോലാ രംണ്ട്ാം നിൂറ്റിാണ്ട്ിയോലാ പൂർത്തുിയിായി ഇത്്- ചുവിപ്പാ്, കറിുപ്പാ് വിെികൾ ഉപയോയിാഗംിച്്ച് 

യോപാസംിറ്റിീവ്ി, ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകൾ പ്രപത്ിനിിധിീകരംിച്ച്ു, ചുവിപ്പാ്, കറിുപ്പാ് യോൊക്ക്ണുകൾ 

ഉപയോയിാഗംിച്്ച് ഞാങ്ങൾ അവിടെയി പ്രപത്ിനിിധിീകരംിച്ച്ത്ുയോപാടെല!
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പുുരാാതന കാാലത്ത്് ഇന്ത്യയയിിലുംം� കണക്കെ�ഴുുത്തിിന്്റെെ ശക്തമാായ 

സംംസ്കാാ�രമുുണ്ടാായിിരുുന്നുു. ക്രെ��ഡിിറ്റ്്, ഡെ�ബിിറ്റ്് എന്നീീ ആശയങ്ങളെ�ക്കുുറിിച്്ച് കൗൗടിിൽയൻ 

തന്്റെെ അർഥശാാസ്് ത്രം�ം എന്ന പുുസ്തതകത്തിിൽ വിിശദമാായിി എഴുുതിിയിിട്ടുുണ്്ട് (c. BCE 300), ഒരുു 

അക്കൗൗണ്്ട് ബാാലൻസ്് നെ�ഗറ്റീീവ്് ആയിിരിിക്കാാമെെന്ന തിിരിിച്ചറിിവ്് ഉൾപ്പെ�ടെെ. 

കണക്കെ�ഴുുത്തിിന്്റെെ പശ്ചാാത്തലത്തിിൽ നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളുുടെെ വ്യയക്തമാായ ഉപയോ�ോഗംം 

നിിരവധിി പുുരാാതന ഇന്ത്യയൻ കൃൃതിികളിിൽ കാാണാംം� നോ�ോക്കൂൂ.ശ്് .ആൽക്രി�ി.വ. 300-ൽ 

നിിന്നുുള്ള കൈൈയെ�ഴുുത്തുുപ്ര�തിി, അവിിടെെ ഒരുു നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ സംംഖ്യയയ്്ക്ക്് ശേ�ഷംം 

സ്ഥാാപിിച്ച ഒരുു പ്ര�ത്യേ�േക ചിിഹ്നംം ഉപയോ�ോഗിിച്്ച് എഴുുതിിയിിരുുന്നുു (ഇന്നത്തെ� പോ�ോലെ� 

സംംഖ്യയയ്്ക്ക്് മുുമ്പല്ല).

പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ, നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ എന്നിിവയുുടെെ ആദ്യയത്തെ� പൊ�ൊതുു 

ചിികിിത്സ പൂൂജ്യം�ം കൂൂട്ടൽ, കുുറയ്്ക്കൽ, ഗുുണനംം, വിിഭജനംം എന്നിിവയുുടെെ അടിിസ്ഥാാന 

പ്ര�വർത്തനങ്ങൾ നിിർവഹിിക്കാാൻ കഴിിയുുന്ന തുുല്യയ സാാധുുതയുുള്ള സംംഖ്യയകൾക്ക്് 

തുുല്യയമാായ അടിിത്തറയിിൽ ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതൻ തന്്റെെ ഗ്ര�ന്ഥത്തിിൽ നൽകിിയിിട്ടുുണ്്ട്. ബ്ര�ഹ്മ സ്ഫു�ുട 

സിിദ്ധാാന്തംം എ.ഡിി. 628-ൽ. പോ�ോസിിറ്റീീവ്്, നെ�ഗറ്റീീവ്്, പൂൂജ്യം�ം എന്നിിങ്ങനെ� എല്ലാാ 

സംംഖ്യയകളിിലെ�യുംം� പ്ര�വർത്തനങ്ങൾക്ക്് ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതൻ വ്യയക്തവുംം� വ്യയക്തവുുമാായ 

നിിയമങ്ങൾ നൽകിി, ഇത്് നാം�ം ഇന്നുംം� ഉപയോ�ോഗിിക്കുുന്ന ഈ സംംഖ്യയകളെ� 

മനസ്സിിലാാക്കുുന്നതിിനുുള്ള ആധുുനിിക മാാർഗ്ഗത്തിിന്് രൂൂപംം നൽകിി!

പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ, നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകൾ, പൂൂജ്യം�ം എന്നിിവയുുടെെ കൂൂട്ടലിിനുംം� 

കുുറയ്്ക്കുുന്നതിിനുുമുുള്ള ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതന്്റെെ ചിില പ്ര�ധാാന നിിയമങ്ങൾ ചുുവടെെ 

നൽകിിയിിരിിക്കുുന്നുു:

ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതന്്റെെ കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കൽ നിിയമങ്ങൾ (ബ്ര�ഹ്മ സ്ഫു�ുട സിിദ്ധാാന്തംം.

എഡിി. 18.30, 628)

1.	ര ണ്ട്് പോ�ോസിിറ്റീീവുുകളുുടെെ തുുക പോ�ോസിിറ്റീീവ്് ആണ്് (ഉദാാഹരണത്തിിന്് , 2 + 3 = 5). 

2.	ര ണ്ട്് നെ�ഗറ്റീീവുുകളുുടെെ ആകെ�ത്തുുക നെ�ഗറ്റീീവ്് ആണ്് . രണ്ട്് നെ�ഗറ്റീീവുുകൾ 

ചേ�ർക്കുുന്നതിിന്് , സംംഖ്യയകൾ ചേ�ർക്കുുക (അടയാാളങ്ങളിില്ലാാതെ�), തുുടർന്ന്് ഫലംം 

ലഭിിക്കുുന്നതിിന്് ഒരുു മൈൈനസ്് ചിിഹ്നംം വയ്് ക്കുുക (ഉദാാ.– 2) + (– 3) = – 5).

3.	 ഒരുു പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയയുംം� നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയയുംം� ചേ�ർക്കുുന്നതിിന്് , വലിിയ 

സംംഖ്യയയിിൽ നിിന്ന്് (ചിിഹ്നമിില്ലാാതെ�) ചെ�റിിയ സംംഖ്യയ (ചിിഹ്നമിില്ലാാതെ�) കുുറയ്് ക്കുുക, 

ഫലംം ലഭിിക്കുുന്നതിിന്് വലിിയ സംംഖ്യയയുുടെെ ചിിഹ്നംം സ്ഥാാപിിക്കുുക (ഉദാാ. –  5 + 3 = 

– 2,  2 + (– 3) = – 1 and – 3 + 5 = 2).

4.	 ഒരുു സംംഖ്യയയുുടെെയുംം� അതിിന്് റെെ വിിപരീീതത്തിിന്് റെെയുംം� തുുക പൂൂജ്യയമാാണ്് (ഉദാാ. 

2 + )– 2) = 0). 

5.	 ഏതൊ�ൊരുു സംംഖ്യയയുുടെെയുംം� പൂൂജ്യയത്തിിന്് റെെയുംം� തുുക ഒരേ� സംംഖ്യയയാാണ്് (ഉദാാ. – 2 

+ 0 = – 2 ഉംം 0 + 0 = 0 ഉംം).
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ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതന്്റെെ കുുറയ്്ക്കൽ നിിയമങ്ങൾ (ബ്ര�ഹ്മ-സ്ഫു�ുട-സിിദ്ധാാന്തംം 18.31-

18.32)

1.	 ഒരുു വലിിയ പോ�ോസിിറ്റീീവിിൽ നിിന്ന്് ഒരുു ചെ�റിിയ പോ�ോസിിറ്റീീവ്് 

കുുറയ്് ക്കുുകയാാണെ�ങ്കിിൽ, ഫലംം പോ�ോസിിറ്റീീവ്് ആണ്് (ഉദാാ. 3). – 2 = 1). 

2.	 ഒരുു വലിിയ പോ�ോസിിറ്റീീവ്് ചെ�റിിയ പോ�ോസിിറ്റീീവിിൽ നിിന്ന്് കുുറയ്് ക്കുുകയാാണെ�ങ്കിിൽ, 

ഫലംം നെ�ഗറ്റീീവ്് ആണ്് (ഉദാാ. 2)– 3 = – 1).

3.	 ഒരുു നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ കുുറയ്് ക്കുുന്നത്് ബന്ധപ്പെ�ട്ട പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയ 

ചേ�ർക്കുുന്നതിിന്് തുുല്യയമാാണ്് (ഉദാാ. 2) – (– 3) = 2 + 3).

4.	 ഒരുു സംംഖ്യയ സ്വവയംം കുുറയ്് ക്കുുന്നത്് പൂൂജ്യം�ം നൽകുുന്നുു (ഉദാാ. 2) – 2 = 0 – 2 – (– 2) = 0).

5.	 ഒരുു സംംഖ്യയയിിൽ നിിന്ന്് പൂൂജ്യം�ം കുുറയ്് ക്കുുന്നത്് അതേ� സംംഖ്യയ നൽകുുന്നുു (ഉദാാ. – 2 

– 0 = – 2 ഉംം 0 ഉംം –  0 = 0). പൂൂജ്യയത്തിിൽ നിിന്ന്് ഒരുു സംംഖ്യയ കുുറയ്് ക്കുുന്നത്് സംംഖ്യയയുുടെെ 

വിിപരീീതംം നൽകുുന്നുു (ഉദാാ. 0) –  (– 2) = 2).

ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതന്്റെെ നിിയമങ്ങൾ നിിങ്ങൾ മനസ്സിിലാാക്കിിക്കഴിിഞ്ഞാാൽ, പോ�ോസിിറ്റീീവ്്, 

നെ�ഗറ്റീീവ്്, പൂൂജ്യം�ം എന്നിിങ്ങനെ� ഏത്് സംംഖ്യയകളുുമാായുംം� നിിങ്ങൾക്്ക് കൂൂട്ടലുംം� കുുറയ്ക്കലുംം� 

ചെ�യ്യാാൻ കഴിിയുംം�!

 � കണ്ടുുപിിടിിക്കുുക.

1.	ബ്ര� ഹ്മഗുുപ്തതന്് റെെ ഓരോ�ോ നിിയമങ്ങളും�ം ബേ�ലയുുടെെ വിിനോ�ോദത്തിിന്് റെെ 

കെ�ട്ടിിടത്തിിന്് റെെ അടിിസ്ഥാാനത്തിിലോ�ോ അല്ലെ�ങ്കിിൽ ഒരുു സംംഖ്യാാ� രേ�ഖയുുടെെ 

അടിിസ്ഥാാനത്തിിലോ�ോ വിിശദീീകരിിക്കാാമോ�ോ? 

2.	 ഓരോ�ോ നിിയമത്തിിനുംം� നിിങ്ങളുുടെെ സ്വവന്തംം ഉദാാഹരണങ്ങൾ നൽകുുക.

പൂൂജ്യയത്തെ� പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളോ�ോടും�ം നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളോ�ോടും�ം തുുല്യയമാായ ഒരുു 

സംംഖ്യയയാായിി ആദ്യയമാായിി വിിവരിിച്ചതുംം� പ്ര�കടനംം നടത്തുുന്നതിിന്് വ്യയക്തമാായ നിിയമങ്ങൾ 

നൽകിിയ ആദ്യയത്തെ�യാാളും�ം ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതനാാണ്്. പോ�ോസിിറ്റീീവ്്, നെ�ഗറ്റീീവ്്, പൂൂജ്യം�ം എന്നിിങ്ങനെ� 

അത്തരംം എല്ലാാ സംംഖ്യയകളിിലെ�യുംം� ഗണിിത പ്ര�വർത്തനങ്ങൾ ഇപ്പോ�ോൾ ഒരുു രൂൂപംം 

കൊ�ൊള്ളുുന്നുു മോ�ോതിിരംം. ഇത്് ലോ�ോകംം ഗണിിതശാാസ്്ത്രം�ം ചെ�യ്യുുന്ന രീീതിിയെ� മാാറ്റും�ം.

എന്നിിരുുന്നാാലുംം�, പൂൂജ്യയവുംം� നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളും�ം സംംഖ്യയകളാായിി സ്വീീ�കരിിക്കാാൻ 

ലോ�ോകത്തിിന്്റെെ മറ്്റ് ഭാാഗങ്ങൾക്്ക് നിിരവധിി നൂൂറ്റാാണ്ടുുകൾ വേ�ണ്ടിിവന്നുു. പതിിമൂൂന്നാംം� 

നൂൂറ്റാാണ്ടോ�ോടെെ യൂൂറോ�ോപ്പിിലേ�ക്ക്് എത്തുുന്നതിിനുുമുുമ്പ്് ഒൻപതാം�ം നൂൂറ്റാാണ്ടോ�ോടെെ അറബ്് ലോ�ോകംം 

ഈ സംംഖ്യയകൾ കൈൈമാാറുുകയുംം� അംംഗീീകരിിക്കുുകയുംം� കൂൂടുുതൽ പഠിിക്കുുകയുംം� ചെ�യ്തുു�. 
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അത്ിശായികരംടെമന്ന്ു പറിയിടെട്ട്, പത്ിടെനിട്ട്ാം നിൂറ്റിാണ്ട്ിൽ യോപാലും പല യിൂയോറിാപയൻ 

ഗംണിത്ശാാസ്ംപ്രത്�രംും ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകൾ അംഗംീകരംിച്ച്ിരംുന്ന്ി�. പത്ിടെനിട്ട്ാം 

നിൂറ്റിാണ്ട്ിടെല പ്രഫ്ഞ്ച് ഗംണിത്ശാാസ്ംപ്രത്�നിായി ലാസംർ കാർയോനിാട്്ട് ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകടെളി 

‘അസംംബന്ധംം’ എന്ന്് വിിളിിച്ച്ു.  എന്ന്ാൽ കാലപ്രകയോമണ, പൂജിയവിും ടെനിഗംറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകളിും 

ആയോഗംാളി ഗംണിത്ശാാസ്ംപ്രത്ത്തുിലും ശാാസ്ംപ്രത്ത്തുിലും ഒഴിിച്ച്ുകൂൊനിാകാത്തുവിയിാടെണന്ന്് 

ടെത്ളിിഞ്ഞാു, ഇയോപ്പാാൾ അവി യോപാസംിറ്റിീവ്ി സംംഖ്യയകൾക്്ക് ത്ുലയവിും പ്രപാധിാനിയമുള്ളത്ുമായി 

നിിർണായിക സംംഖ്യയകളിായിി കണക്ക്ാക്ക്ടെപ്പാെുന്ന്ു - പ്രകി.വി. 628 ൽ പ്രബഹ്മഗംുപ്തതൻ ശാുപാർശാ 

ടെചയ്യുകയിും വിയക്തമായിി വിിവിരംിക്ക്ുകയിും ടെചയ്ത്തത്ുയോപാടെല! എ�ാ സംംഖ്യയകളിിടെലയിും 

ഗംണിത് നിിയിമങ്ങളിുടെെ ഈ അമൂർത്തുീകരംണം ബീജിഗംണിത്ത്തുിന്ിടെറി ആധിുനിിക 

വിികാസംത്തുിന്ി വിഴിിടെയിാരംുക്ക്ി, ഇത്് ഭാവിി ക്ലാാസംുകളിിൽ ഞാങ്ങൾ പഠിക്ക്ും.

സം ം ത്ര � ഹ ം

� പൂജിയത്തുിൽ ത്ാടെഴിയിുള്ള സംംഖ്യയകളിുണ്ട്്. അവിയി്ക്ക്് മുന്ന്ിൽ ഒരംു ‘–’ ചിഹ്നംം ഉപയോയിാഗംിച്ച്് 

എഴിുത്ിയിിരംിക്ക്ുന്ന്ു (ഉദാ. – 2), അവിടെയി ടെനിഗംറ്റിീവി് സംംഖ്യയകൾ എന്ന്് വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. 

സംംഖ്യയാ  യോരംഖ്യയിിൽ പൂജിയത്തുിനി്ടെറി ഇെത്ുവിശാത്തുാണ് അവി കിെക്ക്ുന്ന്ത്്.

� സംംഖ്യയകൾ..., – 4, – 3, – 2, – 1, 0, 1, 2, 3, 4, ... എന്ന്ിവിടെയി പുൂർ�സംംഖ്യയകൂൾ എന്ന്് 

വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. 1, 2, 3, 4, ... സംംഖ്യയകടെളി ന്വേപുോസംിറ്റ്ീവ് പുൂർ�സംംഖ്യയകൂൾ  എന്ന്ും..., – 4, – 3, 

– 2, – 1 സംംഖ്യയകടെളി മെനം�റ്റ്ീവ് പുൂർ�സംംഖ്യയകൂൾ എന്ന്ും വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. പൂജിയം (0) 

യോപാസംിറ്റിീയോവിാ ടെനിഗംറ്റിീയോവിാ അ�.

� നിൽകിയിിരംിക്ക്ുന്ന് ഓയോരംാ സംംഖ്യയയി്ക്ക്ും അത്ുമായിി ബന്ധംടെപ്പാട്ട് മടെറ്റിാരംു സംംഖ്യയയിുണ്ട്്, 

അത്് നിൽകിയിിരംിക്ക്ുന്ന് സംംഖ്യയയിുമായിി യോചർക്ക്ുയോമ്പാൾ പൂജിയം ലഭിക്ക്ും. ഇത്ിടെനി 

സംംഖ്യയയിുടെെ വിിപരംീത് വിിപരംീത്ടെമന്ന്് വിിളിിക്ക്ുന്ന്ു. ഉദാഹരംണത്തുിനി്, 7 നി്ടെറി സംങ്കിലനി 

വിിപരംീത്ം – 7 ഉം 543 നി്ടെറി സംങ്കിലനി വിിപരംീത്ം 543 ഉം ആണ്.

� കൂട്ട്ിയോച്ച്ർക്ക്ലിടെനി ഇങ്ങടെനി വിയാഖ്യയാനിിക്ക്ാം ആരംംഭി സ്ഥാോനംം + ചലനംം = ലക്ഷ്യയ 

സ്ഥാോനംം.

� കൂട്ട്ിയോച്ച്ർക്ക്ലിടെനി ചലനിങ്ങളിുടെെ സംംയോയിാജിനിം അടെ�ങ്കിിൽ വിർദ്ധനിവി് / കുറിവി് 

എന്ന്ും വിയാഖ്യയാനിിക്ക്ാം: ചലനംം 1 + ചലനംം 2 = മെ�ോത്തിം ചലനംം.

� കുറിയി്ക്ക്ലിടെനി ഇങ്ങടെനി വിയാഖ്യയാനിിക്ക്ാം ലക്ഷ്യയസ്ഥാോനംം – ആരംംഭി സ്ഥാോനംം = 

ചലനംം.
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	� പൊ�ൊതുുവേ�, ബ്ര�ഹ്മഗുുപ്തതന്്റെെ കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കൽ നിിയമങ്ങൾ പിിന്തുുടർന്ന്് നമുുക്ക്് രണ്ട്് 

സംംഖ്യയകൾ ചേ�ർക്കാാൻ കഴിിയുംം�:

a.	ര ണ്്ട് സംംഖ്യയകളും�ം പോ�ോസിിറ്റീീവ്് ആണെ�ങ്കിിൽ, സംംഖ്യയകൾ ചേ�ർക്കുുക, ഫലംം ഒരുു 

പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയയാാണ്് (ഉദാാ. 2 + 3 = 5).

b.	ര ണ്ട്് സംംഖ്യയകളും�ം നെ�ഗറ്റീീവ്് ആണെ�ങ്കിിൽ, സംംഖ്യയകൾ ചേ�ർക്കുുക 

(അടയാാളങ്ങളിില്ലാാതെ�), തുുടർന്ന്് ഫലംം ലഭിിക്കുുന്നതിിന്് ഒരുു മൈൈനസ്് ചിിഹ്നംം 

വയ്് ക്കുുക (– 2 + (– 3) = – 5).

c.	 ഒരുു സംംഖ്യയ പോ�ോസിിറ്റീീവുംം� മറ്റേ�ത്് നെ�ഗറ്റീീവുുമാാണെ�ങ്കിിൽ, വലിിയ സംംഖ്യയയിിൽ 

നിിന്ന്് (ചിിഹ്നമിില്ലാാതെ�) ചെ�റിിയ സംംഖ്യയ (ചിിഹ്നമിില്ലാാതെ�) കുുറയ്് ക്കുുക, ഫലംം 

ലഭിിക്കുുന്നതിിന്് വലിിയ സംംഖ്യയയുുടെെ ചിിഹ്നംം സ്ഥാാപിിക്കുുക (ഉദാാ. – 5 + 3 = – 2).

d.	 ഒരുു സംംഖ്യയയുംം� അതിിന്് റെെ സങ്കലന വിിപരീീതവുംം� പൂൂജ്യയമാാണ്് (ഉദാാഹരണത്തിിന്് , 

2 + (– 2) = 0).

e.	 ഒരുു സംംഖ്യയയുംം� പൂൂജ്യയവുംം� അതേ� സംംഖ്യയ തിിരിികെ� നൽകുുന്നുു (ഉദാാ. – 2 + 0 = – 2).

	� പ്ര�ശ്നനത്തെ� ഒരുു കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കൽ പ്ര�ശ്നനമാാക്കിി മാാറ്റുുന്നതിിലൂൂടെെയുംം� പിിന്നീീട്് കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കൽ 

നിിയമങ്ങൾ പാാലിിക്കുുന്നതിിലൂൂടെെയുംം� നമുുക്ക്് രണ്ട്് പൂൂർണ്ണസംംഖ്യയകൾ കുുറയ്്ക്കാാൻ 

കഴിിയുംം�. ഒരുു പൂൂർണ്ണസംംഖ്യയയുുടെെ കുുറയ്്ക്കൽ അതിിന്്റെെ സങ്കലന വിിപരീീതത്തിിന്്റെെ 

കൂൂട്ടിിച്ചേ�ർക്കലിിന്് തുുല്യയമാാണ്്. 

	� പൂൂർണ്ണസംംഖ്യയകളെ� താാരതമ്യം�ം ചെ�യ്യാം�ം: ... – 3 < – 2 < – 1 < 0 < +1 < +2 < +3 < ... 

സംംഖ്യാാ�രേ�ഖയിിലെ� വലിിയ സംംഖ്യയകളുുടെെ ഇടതുുവശത്താാണ്് ചെ�റിിയ സംംഖ്യയകൾ.

	� പോ�ോസിിറ്റീീവ്്, നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളെ� ക്രെ��ഡിിറ്റുുകളും�ം ഡെ�ബിിറ്റുുകളും�ം ആയിി 

വ്യാാ�ഖ്യാാ�നിിച്ചുുകൊ�ൊണ്ട്് നമുുക്ക്് അർത്ഥംം നൽകാാൻ കഴിിയുംം�. തറ നിിരപ്പ്് പോ�ോലുുള്ള ഒരുു 

അടയാാള ബിിന്ദുുവിിന്് മുുകളിിലുുള്ള ദൂൂരങ്ങളാായുംം� നമുുക്ക്് പോ�ോസിിറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളെ� 

വ്യാാ�ഖ്യാാ�നിിക്കാാൻ കഴിിയുംം�. അതുുപോ�ോലെ�, നെ�ഗറ്റീീവ്് സംംഖ്യയകളെ� തറനിിരപ്പിിന്് 

താാഴെെയുുള്ള ദൂൂരങ്ങളാായിി വ്യാാ�ഖ്യാാ�നിിക്കാംം�. ഡിിഗ്രി�ി സെ�ൽഷ്യയസിിൽ താാപനിില 

അളക്കുുമ്പോ�ോൾ, പോ�ോസിിറ്റീീവ്് താാപനിില ജലത്തിിന്്റെെ ഖരണാാങ്കത്തിിന്് മുുകളിിലുംം� 

നെ�ഗറ്റീീവ്് താാപനിില ജലത്തിിന്്റെെ ഖരണ്്ങ്കത്തിിന്് താാഴെെയുുമാാണ്്.
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നംി��ങ്ങുൾ

• ഇത്് രംണ്്ട് കളിിക്ക്ാരംുടെെ കളിിയിാണ്. ഓയോരംാ കളിിക്ക്ാരംനിും 1 പവിൻ ഉണ്്ട്. രംണ്്ട് 

കളിിക്ക്ാരംും 0 ൽ ആരംംഭിക്ക്ുന്ന്ു. കളിിക്ക്ാർക്ക്് ജിയിിക്ക്ാൻ 50 അടെ�ങ്കിിൽ + 

50 വിടെരം എത്തുണം, എന്ന്ാൽ കളിിക്ക്ുന്ന്ത്ിന്ി മുന്ിയോപാ ആ സംമയിയോത്തുാ ഇത്് 

ത്ീരംുമാനിിക്ക്ുകയോയിാ പരംിഹരംിക്ക്ുകയോയിാ ടെചയോയ്യണ്ട്ത്ി�.

• ഓയോരംാ കളിിക്ക്ാരംനിും ഒയോരം സംമയിം രംണ്്ട് പകിെകൾ ഉരംുട്ട്ുന്ന്ു. ഒരംു പകിെയ്ിക്ക്് 

+ 1 മുത്ൽ + 6 വിടെരംയിും മയോറ്റി പകിെയ്ിക്ക്് – 1 മുത്ൽ – 6 വിടെരംയിും സംംഖ്യയകളിുണ്്ട്. 

• രംണ്്ട് പകിെകളിുടെെ ഓയോരംാ ഉരംുളിലിനിും യോശാ�ം, കളിിക്ക്ാരംന്ി അവി ഏടെത്ങ്കിിലും 

പ്രകമത്തുിൽ കൂട്ട്ായോനിാ കുറിയ്ിക്ക്ായോനിാ കഴിിയിും, ത്ുെർന്ന്് ഫ്ലം സംൂചിപ്പാിക്ക്ുന്ന് 

ഘട്ട്ങ്ങൾ നിീക്ക്ാൻ കഴിിയിും. യോപാസംിറ്റിീവ്ി ഫ്ലം എന്ന്ാൽ + 50 യോലക്ക്് നിീങ്ങുക 

എന്ന്ും ടെനിഗംറ്റിീവ്ി ഫ്ലം - 50 യോലക്ക്് നിീങ്ങുക എന്ന്ുമാണ് അർത്ഥംമാക്ക്ുന്ന്ത്്.എന്ന്ും ടെനിഗംറ്റിീവ്ി ഫ്ലം - 50 യോലക്ക്് നിീങ്ങുക എന്ന്ുമാണ് അർത്ഥംമാക്ക്ുന്ന്ത്്.
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