
याद काराता काी जाेन्नाा काा�य होोलो नी��र काा�य लोोकाा� मेदी � सारकाो वांा�टूोनी घेेतााता, ताेन्नाा दर एका वांा�टोो 
किकातालोो आसा ताो फे्रैक्शनी आमेकाा� सा�गातााता..
शां�नीमे:  याद आसा, एका चपााताी दोनी भुुरग्याा� मेदी � सारकाी वांा�टोलोी जााल्याार दर एकाा 
भुुरग्यााका 
 किकातालोी चपााताी  मेेळटोलोी?
मुेक्ताः. दर एकाा भुुरग्यााका अद� चपााताी मेेळटोलोी. 
शां�नीमे:   एका अदस' होो फेोक्शनी अशंां �रयलं्ले आसा     आमेी 

लेोगाीता केान्नाा केान्नााय हों एका अपाोनी दोनी अशेां वांाचतााता.'
मुेक्ताः          एका रोटोी 4 भुुरग्याा� मेदी � बितातालोीच वांा�टूोनी घेेताल्याार एकाा 
भुुरग्यााका            किकातालोी चपााताी मेेळटोलोी?  
शां�नीमे: दर एकाा भुुरग्यााचो 14 वांा�टोो चपााताी आसताा. 
मुेक्ता: आनीी खं� यची चपााताी चड 1

2  वांा 1
4  चपााताी चड आसा?

शां�नीमे: जाेन्नाा 2 भुुरगाी � 1 रोटोी समेानी वांा�टूोनी घेेतााता ताेन्नाा दर एकाा 
भुुरग्यााका 1

2  चपााताी मेेळटोा. जाने्नाा 4 भुुरगाी � 1 चपााताी 
समेानी वांा�टूोनी घेतेााता ताने्नाा दर एकाा भुुरग्यााका 1

4  चपााताी 
मेेळटोा. दसुऱ्या गाटोा�ता चड भुुरगाी � एकूाच चपााताी वांा�टूोनी 

फै्रैक्शनफै्रैक्शन
7

1

2
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घेतेाात मू्हूण दर एकाा भुुरग्यााक उणोो वांं�टोो  मेेळटाा. म्हणटकच, 1
2   चपाातीी  परस चड 1

4  
चपाातीी चड आसताा.

7.1 फै्रैक्शनल युुनि�ट््स आनीी समाान शॅॅर7.1 फै्रैक्शनल युुनि�ट््स आनीी समाान शॅॅर

बि�नीी:	 खंंयचोो फै्रैक्शन चड – 1
5  वाा 1

9 ?	

अर्वि�न:	  5 परस 9 व्हड आसताा. म्हणटकच 1
9  होो 1

5 परस व्हड आसाा असोो म्हााकाा अदमाास 
आयलोो.
	  हांं�व बरोोबर आसाा कााय?

बि�नीी:	ना ा! तीी एक साामाान्य चूूक आसाा. ह्याा अंंशांं�क शेेअर्सस समजाात.

अर्वि�न:	 एक चपाातीी 5 भुुरग्यांं� मदींं � वांं�टल्याार दरेेकल्यााक 1 5 चपाातीीचोो वांं�टोो मेेळटलोो. एक 	
	 चपाातीी 9 भुुरग्यांं� मदींं � वांं�टल्याार, दरेेकल्यााक 19 चपाातीीचोो वांं�टोो मेेळटाा?

बि�नीी:	ने मकें! आतांं� परत वि�चाार कराात – खंंयचोो वांं�टोो चड आसाा?

अर्वि�न:	 चड लोोकांं� कडेन वांं�टणीी केेल्याार म्हााकाा उणेंं मेेळटलें. म्हणटकच 19 < 1 5. 

बि�नीी -	तु ुमकांं� समजले!

अरेे, अशेंं 1
100  परस  1

200व्हड आसाा ! 

जेेन्नाा एकाा युुनि�टााचेे कि�तलेशेेच समाान वांं�टेे जााताात तेेन्नाा दर एकाा भाागााक अपूूर्णां �ंक युुनि�ट अशंें म्हण्टाात. 
हींं � सगळींं � अपूूर्णांं�क युुनि�ट आसाात:
1
2 , 1

3 , 1
4 , 1

5 , 1
6 , …, 1

10 , …, 1
50 , …, 1

100 ,  आदी.

आमीी केेन्नाा केेन्नााय अपूूर्णांं�क एककांं�क 'एकक अपूूर्णांं�क' अशेंंय म्हणटाात.’

 सोोदूून कााडप सोोदूून कााडप�

	 रि�कााम्योो सुुवाातीी अपूूर्णांं�कांं�नीी भराात.
1.	 एकठांं�य��	ती ीन पेेरांं�चेे वजन 1 कि�गॅ्रॅ. तींं � सुुमाार एकााच आकाारााचींं � आसल्याार दर एकाा 

पेेरााचेे वजन सुुमाार ---------कि�गॅ्रॅ  आसतले.
2.	  एकाा �होोल्सेेल वेेपााऱ्याान समाान वजनााच्याा चाार पााकि�टांं�नीी 1 कि�लोो तांं�दूूळ पॅॅक केेलोो. 

दरेेक पााकि�टााचेंं वजन _ कि�गॅ्रॅ�.   
3.	 �चाार इश्टांं�नीी 3 ग्लाास ऊंंसा ाचोो रोोस माागयलोो आनीी तोो आपाापसांं�त ति�तलोोच वांं�टूून घेेतलोो. 

दरेेकल्याान ऊंंसा ाचोो रोोस ___ ग्लाास पि�येलोो.�

1
2  > 1

4  

गणिताची 
गजाल
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4.	 व्हडल्याा नुुस्त्यााचेे वजन 1
2  कि�गॅ्रॅ. ल्हाान नुुस्त्यााचंें वजन 1

4  कि�गॅ्रॅ.  एकठांं�य तांं�चंें 
वजन____ कि�गॅ्रॅ.आसाा.

भूतूकााळांं�तलंें ज्ञाान!भूतूकााळांं�तलंें ज्ञाान!
भाारतांं�त पुुर्वि�ल्ल्याा कााळाासाावन अंंशांं�चोो उपेेग आनीी उले्लेख जााताा. ऋग्वेेदांं�त अंंशांं�क त्रि�पद म्हळांं�, 
जााकाा बोोलचााल हिं�ंदींं �त 'तीीन पााव' आनीी तमीीळ भााशेंंत 'मुुक्कल' ह्याा साारक्याा जाायत्याा समकाालीीन 
भाारतीीय भााशांं�नीी वाापरि�ल्ल्याा उतरांं�साारकोो अर्थथ आसाा. खरें म्हणल्याार आयज वेेगवेेगळ्याा भाारतीीय 
भााशांं�नीी वाापरि�ल्ल्याा अंंशांं�चीी परि�भााशाा पुुर्वि�ल्ल्याा कााळाासाावन तााचीी उत्पत्तीी सोोदूून कााडटाा.

तुुमच्याा घरांं�त, शाारांं�त वाा रााज्यांं�त उलयताात त्याा वेेगवेेगळ्याा भााशांं�नीी वाापरताात त्याा फै्रैक्शनााखाातीीर शब्द 
सोोदूून कााडाात आनीी तााचेेर चर्चाा� कराात. देेड, तीीन चतुुर्थांं�श, एक, अर्दद अर्दद चतुुर्थांं�श, , अडेेज अश्याा वेेगवेेगळ्याा  
फै्रैक्शनाा खाातीीर ते ेखंंयचेे शब्द वाापरताात तें ंतुुमच्याा आजीी-आजोोबांं�क, आवय-बाापाायक, शि�क्षकांं�क आनीी 
वर्गगमि�त्रांं�क वि�चााराात आनीी तींं � हांं�गाा बरयताात:
___________ ___________ ___________ ___________ ___________ ___________

5.	 �	सकयल दि�ल्ल्याा रि�कााम्याा बॉॉक्सांं�त ह्याा  फै्रैक्शन शब्दांं�चीी सगळ्यांं�त ल्हाान तेे व्हडल्याा मेेरेेनच्याा 
आकाारााच्याा क्रमाान मांं�डणीी कराात:देेड, तीीन चतुुर्थांं�श, देेड चतुुर्थांं�श, अर्दद, चतुुर्थांं�श, अडेेज अशेे 
तरेचेे.

तुमची जाप हांगा बरयात.

गणिताची 
गजाल
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7.2  पुुरााय भााग मू्हूण फै्रैक्शन युुनि�ट7.2  पुुरााय भााग मू्हूण फै्रैक्शन युुनि�ट 

 पुुरााय चि�क्कीीचेे वेेगवेेगळ्याा तरांं�नीी 6 समाान वांं�टेे केेल्याार आमकांं� वेेगवेेगळ्याा आकाारााचेे 1
6  

चि�क्कीीचेे कुुडकेे मेेळटाात. तींं � एकााच आकाारााचींं � आसताात?

एक पुुरााय चि�क्कीीचेे 6 समाान कुुडकेे 
करताात.

एक पुुरााय चि�क्कीीचेे वेेगळे पद्दतीीन 6 समाान कुुडकेे 
करताात.

गणिताची 
गजाल

पुुरााय चि�क्कीी
चि�क्कीीचेे 2 कुुडकेे केेलं्लें चि�त्र सकयल दााखयलांं�. मूूळ 
चि�क्कीीचोो दर एक तुुरोो कि�तलोो?

व्हडल्याा तुुकड्यांं�त चि�क्कीीचेे 3 कुुडकेे 14  आसताात अशंें आमकांं� दि�सताा. म्हणटकच अपूूर्णांं�क युुनि�ट वाापरून 
आमीी व्हडलोो1

4  तुुकडोो शकताात. आमकांं� दि�सताा कीी व्हडलोो तुुकडोो म्हळ्याार 3
4  चि�क्कीी.

3
4

1
6

1
6

चि�त्रांं�त एक पुुरााय चि�क्कीी दि�सताा.
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सकयल दााखयलं्लें चि�क्कीीचंें अपूूर्णांं�क युुनि�ट कि�तेंं?

चि�क्कीीचेे 3 समाान कुुडकेे 
करून आमकांं� होो कुुडकोो 
मेेळटाा. तर हीी 1

3  चि�क्कीी.

 सोदून काडपसोदून काडप

सकयल दि�ले्ले आकृृतींं �त एकाा पुुरााय चि�क्कीीचेे वेेगवेेगळे अपूूर्णांं�क युुनि�ट दााखयताात. दरेेक कुुडकोो कि�तलोो 
पुुरााय चि�क्कीी आसताा?

क.

ङ. च. छ. ज.

ख. ग. घ.�

एक पुुरााय चि�क्कीी 1
3
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7.3 फै्रैक्शन युुनि�टााचोो उपेेग करून मेेजप7.3 फै्रैक्शन युुनि�टााचोो उपेेग करून मेेजप

काागदााचीी स्ट्रीी�प घेेयाात. हीी काागदााचीी स्ट्रीी�प आमीी एक युुनि�ट लांं�ब माानताात.

1 स्ट्रीी�प काागद

स्ट्रि�िपीीचेे दोोन समाान वांं�टेे करून उपरांं�त परत स्ट्रीी�प उगडचीी. स्ट्रीी�प लांं�बााय एक युुनि�ट अशेंं माानल्याार 
क्रीीजााक लाागूून तयाार जााल्ल्याा स्ट्रीी�पचााच्याा दोोन नव्याा भाागांं�चीी लांं�बााय कि�तलीी?

 
1
2

1
2

पयलींं � फोोले्डेड स्ट्रीी�प परत दोोन समाान भाागांं�नीी मोोडल्याार तुुमकांं� कि�तेंं मेेळटलें? आतांं� तुुमकांं� चाार 
समाान भााग मेेळटले.

2	व ेळा 1 = 2

3 वेळा 14  = 34

4 वेळा 1
4  = 4

4

1
4

आनीीक एक फाावट कराात! कोोऱ्याा बॉॉक्सांं�त भराात.
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2 वेळा  1
8  

4 वेळा  18

6 वेळा  1
8

 

=

=

=

=

=

8 वेळा  18  8
8= = 1

अपूूर्णांं�क युुनि�टााचोो उपेेग करून अपूूर्णांं�क माात्राा मेेजूंं�  येेताात.

आनीीक एक उदााहरण पळोोवयाा,

    

1
2   

= 1 वेेळाा अर्दद

1
2 + 12  

= 2 वेेळाा अर्दद

1
2 + 12  + 12 
= 3 वेेळाा अर्दद

1
2 + 12  + 12  + 12  

= 4 वेेळाा अर्दद

1
2 + 12  + 12  + 12  + 12 

= 5 वेेळाा अर्दद

अपूूर्णांं�क युुनि�ट एकठांं�य करून माात्राा कि�तलीी आसाा हााचंें वर्णणन आमीी करूंं  येेताा.

पुराय चपाती 
(पुराय) दाखयता
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सोदूून काडपूसोदूून काडपू

1. आनीीका 2 पाावांलोा� खंाताीर 1
2 चं हों काोश्टांका चालूो दवांरचं.

 2.  1
4  खंाताीर अशेांच तारेचं टेो�लो तायार कारू�  शांकाताा?

 3. काागादाची स्ट्रीीीपा वांापारूनी 1
3  कारपा. होाचोय उपेागा ताुमेी 1

6 कारू� का शांकाताा ?
 4.  चिच� कााडपा आनीी दाखंोवांपाा खंाताीर वांयर किदल्ल्याा प्रमेाण जाोड बिवां�ानी �रोवांपा:
                 अ. 5 वांेळा 1

4  चपााताी              �. 9 वांेळा  1
4 चपााताी

 5. दरेका अपूाणा�का युबिनीटो योग्या चिच�ा काडेनी जाुळोवांपा:

1
3

1
5

1
8

1
6

वाचोन फे्रैक्शन

आमेी सादारणपाणानी अपूाणा�का  3
4  हों 'ताीनी चताुर्था�शां' वांा 'ताीनी ताे चार' अशंां वांाचतााता, पूाण '3 गुाशिणले्ले 

1
4 ’अशंां वांाचल्याार अपूाणा�का युबिनीटो (1

4)अशंां किकातां आनीी अशांी � किकातालोी � अपूाणा�का युबिनीटोा (3) आसाता 
हों स्पश्टांपाणानी किदसूनी येताा.

वांयलोो आ�काडो आनीी सकायल्याा अपूाणा�काा�का आमेी किकातां म्हूणटोाता तां याद काराता. 5
6

अपूाणा�काा�ता , 
5 होो फे्रैक्शनी आनीी 6 होो भुाजाका आसा.

शिशॅक्षकाक �ट्पूर्णांीशिशॅक्षकाक �ट्पूर्णांी
वांताुसळा�, चौकाोनी, आयता, त्रि�काोण आदी वांेगावांेगाळ्याा आकााराच्याा अपूाणा�का युबिनीटोा�चो बिवांचार कााडपााका 
भुुरग्याा�का जाायत्याो स� दी किदवांपा.
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7.4 7.4 संं ख्याा रेेशेेचेेर चि�न्हांं�कि�त अपूूर्णां �ंक लांं�बाायसंं ख्याा रेेशेेचेेर चि�न्हांं�कि�त अपूूर्णां �ंक लांं�बााय

आमीी 1, 2, 3, ... इतलीी लांं�बााय खुुणाायल्याा. संं ख्याा रेेशेेवयलींं � युुनि�टाा, आतांं� आमीी संं ख्याा रेेशेेचेेर फे्रेक्शनाा 
इतलीी लांं�बााय दााखोोवपााचोो यत्न करूयाा.
नि�ळ्याा रेेशेेचीी लांं�बााय कि�तलीी आसाा? बॉॉक्सांं�त नि�ळ्याा रेेशेेचीी लांं�बााय दि�वपीी अपूूर्णांं�क बरयाात.

0 1 2

0 तेे 1 हांं�चेे मदलंें अंंतर एक युुनि�ट लांं�ब आसाा. तााचीी वि�भाागणीी केेल्लीी आसाा दोोन समाान भााग. 
म्हणटकच दर एकाा भाागााचीी लांं�बााय 1

 आतांं� सकयल दााखयल्ल्याा वेेगवेेगळ्याा नि�ळ्याा रेेखांं�च्योो लांं�बााय मेेळटल्योो? तशेंंच बॉॉक्सांं� भरून 
कााडाात.	
1.	हांं �गाा अपूूर्णांं�क युुनि�ट 1युुनि�टच्याा लांं�बाायेेचेे तीीन समाान वांं�टेे करताा. नि�ळ्याा रेेशेेचीी लांं�बााय दि�वपीी 
फे्रेक्शन बॉॉक्सांं�त वाा तुुमच्याा नोोटबुुकांं�त बरयाात.

0 1 21
3

2.	हांं �गाा एकाा युुनि�टााचेे 5 समाान वांं�टेे करताात. नि�ळ्याा ओळींं �चीी लांं�बााय दि�वपीी अपूूर्णांं�क संंबंंदी  ीत बॉॉक्सांं�त 
वाा तुुमच्याा नोोटबुुकांं�त बरयाात.

0 1 21
5

3
5

�3.	 आतांं� एकाा युुनि�टााचेे 8 समाान वांं�टेे कराात. तुुमच्याा नोोटबुुकांं�त योोग्य अंंश बरोोवप.

फे्रेक्शन
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सोदूून काडपूसोदूून काडपू
1. स� ख्याा रेशेांचेर 1

10 ,           आनीी 4 लोा��ायेच्याो रेशांा कााडपा. 

2. ताुमेच्याा आवांडीचे आनीीका पाा�च फे्रैक्शनी �रोवांनी ताा�काा� स� ख्याा रेशेांचेर चिचन्ना काराता.

3. 0 ताे 1 होा�चे मेदी � किकातालेो फे्रैक्शनी पाडटोाता? बिवांचार काराता, आपाल्याा वांगासत्रिमे�ा� काडेनी चचास काराता 
आनीी ताुमेची जाापा �रयाता.

4. सकायलो दाखंयल्ल्याा बिनीळ्याा रेशेांची आनीी कााळ्याा रेशेांची लोा��ाय किकातालोी? 0 आनीी 1 होा�चे मेदलंो 
अ�तार 1 एकाका लोा�� आसूनी तााचे दोनी समेानी वांा�टेो जाातााता. दर एकाा भुागााची लोा��ाय 1

2 आसाता. तार 
बिनीळं रेशांा 1

2 युबिनीटो लोा�� आसाता. �ॉक्सांा�ता कााळ्याा रेशेांची लोा��ाय किदवांपाी अपूाणा�का �रयाता. 

1
2

0 1 2

5. कााळ्याा ओळं �ची लोा��ाय किदवांपाी अपूाणा�का स� �� दीता �ॉक्सांा�ता �रयाता.

0 1 21
5

2
5

3
5

4
5

फोळ्यााचेर ह्याो ओळं कााडाता आनीी बिवांद्याा�ा�का जाापाो ताा�च्याा नीोटो�ुकाा�ता �रोवांपााका सा�गातााता.
शिशॅक्षकाक �ट्पूर्णांीशिशॅक्षकाक �ट्पूर्णांी

गाणकितााची 
गाजाालो

3
10

4
5
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7.5 मिमाक्सां फे्रैक्शन7.5 मिमाक्सां फे्रैक्शन

एकाापारस व्हड फे्रैक्सांनीएकाापारस व्हड फे्रैक्सांनी
ताुमेी पायलोी � नी� �र लोायनीीचेर काा�य फे्रैक्शनी खुंणायल्यााता. सगाळ्याा बिनीळ्याा रेखंा�च्याो लोा��ाय एकाा पारस उण्याो 
आनीी सगाळ्याा कााळ्याा रेखंा�च्याो लोा��ाय 1 पारस चड आशिशांल्ल्यााचं ताुमेच्याा लोक्षा�ता आयलोा� कााय?

ताुमेी पायलोी � नी� �र लोायनीीचेर चिचन्ना केाले्ले सगाळे फे्रैक्शनी �रोवांनी दवांराता.
आताा� होाचं दोनी गाटोा�ता वांगा�कारण कारूया: 

ला�बॉायु 1 युुनिनट्ा पूरस उर्णांी ला�बॉायु 1 युुनिनट्ा पूरस चोड

 1 पारस चड आशिशांल्ल्याा फे्रैक्शनीामेदी � किकातां तारी सारकंापाण किदसूनी आयलोा� कााय?
1 एकाकाापारस उण्याा आशिशांल्ल्याा सगाळ्याा फे्रैक्शनी भुाजाकाापारस अ�का ल्हाानी आसताा, जााल्याार 1 एकाकाापारस 
चड आशिशांल्ल्याा फे्रैक्शनी भुाजाकाापारस अ�का व्हड आसताा. 
3
2 , 5

2   आनीी 7
2   होे सगाळे 1 युबिनीटोा पारस व्हड आसाता हों आमेकाा� खं�र आसा. पूाण तााताू� ता किकातालोी � पुाराय 

युबिनीटो आसाता तां आमेी पाळोवां� का शांकातााता?
3
2 = 1

2 + 1
2 + 1

2 = 1 + 1
2

5
2 = 1

2 + 1
2 + 1

2 + 1
2 + 1

2 = 2 + 1
2

1
3

1
3

1
3

1
3  हों म्हूाकाा खं�र आसा. आनीीका एका 1

3  जाोडल्याार म्हूाकाा 

1 पारस चड युबिनीटो मेेळटोलंो! म्हूणटोकाच 4
3 > 1. 
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  सोोदूून कााडपसोोदूून कााडप
1.	  7

2  त कि�तलींं � पुुरााय युुनि�ट आसाात?

2.	  4
3  आनीी 7

3  त कि�तलींं � पुुरााय युुनि�ट आसाात?

मि�क्स संं ख्याा मू्हूण एकाापरस चड फे्रेक्शन बरोोवप

आमकांं� दि�सलंें कीी: 3
2  = 1 + 1

2 .

हेेर फे्रेक्शन आमीी अशेेच तरेन बरोोवंंक  शकताात. देेखीीक

	43  = 1
3  + 1

3  + 1
3  + 1

3  = 1 + 1
3 .

               		  3 × 1
3  = 1

 सोोदूून कााडप सोोदूून कााडप 

1.सकयल दि�ल्ल्याा दरेेक अपूूर्णांं�कांं�त पुुरााय युुनि�टााचोो आंंकडोो सोोदूून कााडाात:

क.  8
3  		ख  .  11

5  		ग  .  9
4  

आमकांं� दि�सलंें कीी

	 8
3  = 2 + 2

3  

फे्रेक्श       मि�क्स नंंबर

2.	1 परस चड आशि�ल्ल्याा सगळ्याा फे्रेक्शन अशेे मि�क्स आंंकडे मू्हूण बरोोवंंक  शकताा?

मि�क्स संं ख्याा वाा मि�क्स अपूूर्णां �ंक हाातूंं� त पुुरााय संं ख्याा (पुुरााय भााग म्हणटाात) आनीी 1 परस उणोो 
अपूूर्णांं�क (अपूूर्णांं�क भााग म्हणटाात) आसताा.

3.	 सकयल दि�ले्ले फे्रेक्शन मि�क्स फे्रेक्शन मू्हूण बरयाात (देेखीीक- : 9
2  = 4 1

2 ):

क.  9
2   	ख .  9

5   	ग .  21
19   	घ .  47

9   	 ङ.  12
11   	 च.  19

6  

अशे ेतरेन ह्याा आंंकड्यााक 'दोोन आनीी दोोन तृृतीीयांं�श' अशेंयं 
म्हणटाात. तशेंच आमीी 2 2

3  अशेंयं बरयताात. 

गणिताची 
गजाल
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त्रिमेक्सां आ�काडो (त्रिमेश्री अपूाणा�का) 
आमेी नेीमेानी अपूाणा�का मू्हूण 

�रोवां� का शांकातााता?

होय! त्रिमेक्सां आ�काडो नेीमेानी 
अपूाणा�का मू्हूण �रोवांपााची पाद्दता 

सोदूनी कााडलोी!

होय! त्रिमेक्सां आ�काडो नेीमेानी 

जाया: म्हूजाे काडेनी 3 + 3
4 आसल्याार होाचो अर्थस 1 + 1 + 1 + 3

4  असो जााताा. होा�वां जााणा�

1 = 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 .

मू्हूण म्हूाकाा मेेळटोा

( 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 ) + ( 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 ) + ( 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 ) + ( 1
4 + 1

4 + 1
4 ) = 15

4

तााकाा लोागूानी (4 × 1 ) + (4 × 1 ) + (4 × 1 ) + (3 × 1 ) = 15
4 .

सोदूून काडपूसोदूून काडपू
सकायलो किदल्ल्याा त्रिमेक्सां आ�काड्यांा�का अपूाणा�का मू्हूण �रोवांपा:
 का. 3 1

4  खं. 7 2
3   गा. 9 4

9   

 घे. 3 1
6   ङ. 2 3

11   च.  3 9
10

7.6  समातु� फे्रैक्शन7.6  समातु� फे्रैक्शन

समेानी अपूाणा�का लोा��ाय सोदूनी कााडपााका अपूाणा�का वांलो वांापारपा!समेानी अपूाणा�का लोा��ाय सोदूनी कााडपााका अपूाणा�का वांलो वांापारपा!

फोाटोल्याा भुागाा�ता ताुमेी अपूाणा�का युबिनीटोाचो वांापार कारूनी वांेगावांेगाळे फे्रैक्शनी दाखंोवांपाा खंाताीर काागादी फोोल्डेी �गा 
वांापारताालेो. ह्यााच काागादाच्याा पाट्ट्योा� वांा�गाडा आनीीका काा�य कृाताी कारूया .

गाणकितााची 
गाजाालो
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तुुमीी कि�तेंं नि�रि�क्षण 
करताात?

•   1
2  आनी   2

4  लांबायेची सारकीं आसात?

•   2
4  आनी 4

8  लांबायेची सारकीं आसात?

अशें आमी म्हणूं येता 1
2  = 2

4  = 4
8 .

1
2

2
4

4
8

1

हींं � 'समतुल्य अपूूर्णांं�क' आसूून तींं � एकूूच लांं�बााय दााखयताात, पूूण तींं � वेेगवेेगळ्याा अपूूर्णांं�क युुनि�टाा प्रमााण 
व्यक्त जााताात. आतांं� काागदााच्योो पट्ट्योो वाापरून  1

3  आनीी 2
6  हेे समतुुल्य फे्रेक्शन आसाात कााय नाा तें ं

तपाासूून पळयाात.

सकयल दि�ल्ल्याा चि�त्रांं�त दि�ल्ल्याा अशेे पटे्टे वाापरून तुुमचीी स्वतााचीी अपूूर्णांं�क वल तयाार कराात!

 �अपूूर्णांं�क वल पळयल्याा उपरांं�त सकयल दि�ल्ल्याा प्रस्नांं�चीी जााप दि�याात:
1.	लांं �बाायेेचींं � 1

2  आनीी 3
6  साारकींं � 

आसताात?

2.	  2
3  आनीी 4

6  समतुुल्य अपूूर्णांं�क? 

कि�त्यााक?

3.	  1
6   लांं�बाायेेचेे कि�तले कुुडकेे 1

2  लांं�बााय 

करतले?
4.	  1

6  लांं�बाायेेचेे कि�तले कुुडकेेf 1
3 लांं�बााय 

करतले?

1 यनुिट

1
6

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

1
5

2
5

3
5

4
5

5
5

1
4

2
4

3
4

4
4

1
3

2
3

3
3

1
2

2
2
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अपूाणा�का युबिनीटो 1
10  मेेरेनी अपूाणा�का वांलो तायार कारपााखंाताीर आमेी होी काल्पनीा वांाडोवां� का शांकातााता.(होी अपूाणा�का 

वांलो पुास्ताकााच्याा शेांवांटोाका किदल्याा.)

1 यबुिनीटो
1
2

1
3

1
4

1
5

1
6

1
7

1
8

1
9

1
10

2
10

3
10

4
10

5
10

6
10

7
10

8
10

9
10

10
10

2
9

3
9

4
9

5
9

6
9

7
9

8
9

9
9

2
8

3
8

4
8

5
8

6
8

7
8

8
8

2
7

3
7

4
7

5
7

6
7

1
7

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

2
5

3
5

4
5

5
5

2
4

3
4

4
4

2
3

3
3

2
2

सोदूून काडपूसोदूून काडपू

 1.  3
6 , 4

8 , 5
10   समेताुल्या अपूाणा�का आसाता? किकात्यााका?

 2.  2
6  खंाताीर दोनी समेताुल्या फे्रैक्शनी �रयाता.

 3. 4
6 =  =  =  = ............ (जााय बितातालेो �रयाता)

समेानी शॅांर वांापारूनी समेताुल्या फे्रैक्शनी समेजाूनी घेेवांपासमेानी शॅांर वांापारूनी समेताुल्या फे्रैक्शनी समेजाूनी घेेवांपा
एका चपााताी चार भुुरग्याा�नीी सारकाीच वांा�टूोनी घेेतालोी. पुाराय, दर एकाा भुुरग्यााका 

किकातालोो फे्रैक्शनी मेेळ्ळो?
ह्याा चिच�ा�ताल्याानी चार भुुरग्याा� मेदी � एका चपााताी काशांी वांा�टूोनी घेेतााता तां स्पश्टां जााताा.

चारूय शांॅर एकाामेेकाा� �रा�र 
आसू�का जााय!
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दर एकाा भुुरग्यााका मेेधिळल्ल्याा चपााताीचो फे्रैक्शनी 1
4

आसाता.

ताशंांच भुागााकाार वांस्ताु��ताी, अदीका ता� आनीी गुाणाकाार वांस्ताु��ताी होा�चेवांरवांी � ताुमेी होी 
घेडणूका व्याक्त कारू� का शांकातााता.
भुागााकाार ता� म्हूळ्याार 1 ÷ 4 = 1

4 .

अदीका ता� म्हूळ्याार 1 = 1
4 + 1

4 + 1
4 + 1

4 .

गुाणाकाार ता� म्हूळ्याार 1 = 4 × 1
4 .

 सोदूून काडपूसोदूून काडपू

1. ताीनी चपााताी चार भुुरगाी � सारकाीच वांा�टूोनी घेेतााता. चिच�ा�ता बिवांभुागाणी दाखंयाता आनीी दर एकाा भुुरग्यााका 
किकातालंो मेेळटोा होाचो फे्रैक्शनी �रयाता. ताशंांच स� �� दीता भुागााकाार ता�ा�, अदीका ता�ा� आनीी, गुाणाकाार 
ता�ा� �रयाता.

 दर एकाा भुुरग्यााका मेेळपाी चपााताीचो फे्रैक्शनी ______ आसाता.
 भुागााकाार ता�ा� 
 अदीका ता�ा�: 
 गुाणाकाार ता�ा�:
 ताुमेच्याा चिच�ाची आनीी उतारा�ची ताुळा ताुमेच्याा वांगासत्रिमे�ा� काडेनी काराता!
2. 4 भुुरग्याा�नीी 2 चपााताी सारक्याो वांा�टोल्याार दर एकाा भुुरग्यााका किकातालंो मेेळटोा तां दाखंोवांपाा खंाताीर चिच� 

कााडचं. ताशंांच स� �� दीता भुागााकाार ता�, जाोड ता� आनीी गुाणाकाार ता�ा� �रयाता. 
3. अबिनीलो एकाा गाटोा�ता आशिशांल्लेो जा� य 2 केाका 5 भुुरग्याा� मेदी � सारकेाच वांा�टोलेो. अबिनीलोाका किकातालोो केाका 

मेेळटोलोो?

अशेां दोनी गाटो एकाठांा�य केाल्याार किकाता ं
जाातालंो? एकाा गाटोा�ता 5 भुुरग्याा� मेदी � 2 केाका 

समेानी वांा�टूोनी आनीी दसुऱ्या गाटोा�ता 10 
भुुरग्याा� मेदी � वांा�टूोनी घेेबिताले्ले 4 केाका आसतााता

आताा� म्हूज्यांा गाटोा�ता 10 भुुरगाी � 
आसल्याार, म्हूाकाा किकातालेो केाका जााय 

जाेणे कारूनी अबिनीलो इतालोोच केाका 
सगाळ्याा�का मेेळचो?
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म्हूणटोकाच ह्याा दोनूीय पारिर��ताी �ता दरेका भुुरग्यााचो 
वांा�टोो सारकाो आसताा!

म्हूणटोकाच, 2
5 = 4

10!

गट् 1

गट् 2

सकायलो किदल्ल्याा पारिर��ताी �ता दरेका भुुरग्यााचे वांाटोो तापाासूनी पाळोवांया.
• 1 चपााताी 2 भुुरग्याा� मेदी � सारकाीच वांा�टूोनी किदलोा
• 2 चपााताी 4 भुुरग्याा� मेदी � सारकाीच वांा�टूोनी किदलोा.
• 3 चपााताी 6 भुुरग्याा� मेदी � सारक्याो वांा�टूोनी किदलोा.

आमेी रेखंाटोनी कारूया आनीी  सा�गूाया!

दरेका पारिर��ताी �ता दर एकाा भुुरग्यााचो वांा�टोो सारकाो आसताा हों ताुमेच्याा लोक्षा�ता आयलोा�? 

म्हूणटोकाच आमेी अशंां म्हूणू�  येताा = . 1
2 = 2

4 = 3
6 .

ज्यांा फे्रैक्शनीाका शेांअसस समेानी आसतााता ताा�काा� 'समेताुल्या अपूाणा�का' अशंां म्हूण्टााता.

1 चपााताी 2 मेदी � सारकाीच 
वांाकिटोल्लेी आसाता

2 चपााताी 4 मेदी � सारक्याो 
वांाटोल्यााता

3 चपााताी 6 मेदी � सारक्याो 
वांाटोल्यााता

1
2

1
2

2
4

2
4

2
4

2
4

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6
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तार, 1
2  , 2

4  , आनीी 3
6  होे सगाळे समातु� अपूूर्णांा�क आसाता.

1
2  च्याा समेताुल्या आनीीका काा�य फे्रैक्शनी सोदूनी कााडाता.तां होा�गाा

�ॉक्सांा�ता �रयाता.:          

सकायलो दाखंयल्ल्याा पारिर��ताी �ता रोटोी सारकाीच वांा�टूोनी दरेका भुुरग्यााचो वांा�टोो �रोवांनी दवांरचो. ह्याा दरेका 
प्रकारणा�तालेो वांाटंो सारकेाच आसाता? किकात्यााका?

हो्या दरेका अपाूर्णा�काा�ता अ�का आनीी भुाजाका होा�चे मेदलो्या स���दावांकिशांी� ताुमेी 
काकिताे�य पाळयतााता? 

 सादूून काडपूसादूून काडपू

शेांशिणले्ले आ�काडे सोदूनी कााडाता:

का.    4 इश्टांा� मेदी � समेानी वांा�टूोनी घेेबिताल्लेो 5 ग्लाास रोस 8 इश्टांा� मेदी � समेानी वांा�टूोनी घेेबिताल्ल्याा ___ 
ग्लाासाच्याा रोसा इतालोोच आसतााता.
 तार, 5

4 = 8  . 

खं.  3 पाोताया�ता समेानी वांा�टूोनी घेेबिताले्ले 4 किकालोो �टोाटेो 12 किकालोो �टोाटेो _ पाोतायंता सारकेाच वांा�किटोले्ले 
आसतााता.

 तार, 4
3 = 12

गाणकितााची 
गाजाालो

2 चपााताी 3 भुुरग्याा� 
मेदी � समेानी वांा�टूोनी 

घेेताल्याो.

6 भुुरग्याा� मेदी � 4 चपााताी 
सारक्याो वांा�टोल्याो.

6 चपााताी 9 भुुरग्याा� मेदी � 
सारक्याो वांा�टोल्याो

2
3

2
3

2
3

2
3  iहोी सोपाी आवृांत्ाताी अशेां�य  4

6 . म्ेहोण्टोाता. ताशेां�च होी सगाळ्या�ता 6
9  सोपाी आवृांत्ाताी.
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गा.     5 भुुरग्याा� मेदी � वांा�किटोल्ल्याा 7 चपााताी _____ भुुरग्याा� मेदी � वांा�किटोल्ल्याा __ चपााताी सारक्याोच 
आसतााता.

 तार, 7
5 = .

 दर एकाा भुुरग्यााका खं� यच्याा गाटोा�ता चड चिचक्की मेेळटोलोी?
1 चिचक्की 2 भुुरग्याा� मेदी � वांा�टोलोी वांा 5 चिचक्की 8 भुुरग्याा� मेदी � वांा�टोलोी.
मुेक्ता: म्हूणटोकाच आमेी ताुळा कारपााका जााय  1

2  आनीी 5
8 खं� यचं चड आसा?

शां�नीमे: �रं, आमेी तां पाळयलोा� 1
2 = 4

8 ; आनीी स्पश्टांपाणानी 4
8 < 5

8
म्हूणटोकाच, ज्यांा भुुरग्याा� खंाताीर 5 

चिचक्की 8 मेदी � समेानी वांा�टोल्यााता ताा�काा� त्याा भुुरग्याा� पारस चड मेेळटोलंो जााचे खंाताीर 1 चिचक्की 2 मेदी � समेानी 
वांा�टोल्याा. दसुऱ्या गाटोा�ताल्याा भुुरग्याा�का दरेकाी चड चिचक्की मेेळटोलोी.

 सकायलो किदल्ल्याा गाटोा�चं किकातां? दर एकाा भुुरग्यााका खं� यच्याा गाटोा�ता चड मेेळटोलंो?

1 चिचक्की 2 भुुरग्याा� मेदी � वांा�टोलोी वांा 4 चिचक्की 7 भुुरग्याा� मेदी � वांा�टोलोी.

शां�नीमेः ह्याा वांेळार खं� यच्याा गाटोा�ताल्याा भुुरग्याा�का चड चिचक्की मेेळटोलोी?

मुेक्ता: आमेी 1
7  आनीी 4

7 होा�ची ताुळा कारपााका जााय 

आताा
1 × 4
2 × 4 = 4

8 so, 1
2 = 4

8
.

शां�नीमे: पूाण अ�का आनीी भुाजाका होा�काा� पारता 4 नी गुाणाकाार किकात्यााका केालोो ?

मुेक्ता: ताुमेकाा� किदसतालंो!

जाने्नाा 7 भुुरग्याा� मेदी � 4 चिचक्की सारक्याो वांा�टूोनी घेतेाल्याो ताने्नाा दर एकाा भुुरग्यााका चिचक्की 
मेेळ्याो. जाने्नाा 4

7 भुुरग्याा� मेदी � 8 चिचक्की समेानी वांा�टूोनी घेतेााता ताने्नाा दर एकाा भुुरग्यााका 
अद� चिचक्की मेेळटोा. 4

7
4
8   

> 
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 समेजाा भुुरग्याा�चो आ�काडो तासोच दवांरलोा, पाूण वांा�टूोनी घेेबिताल्ल्याा यबुिनीटोा�चो आ�काडो वांाडलोा?आताा� दर 
एकाा भुुरग्यााच्याा वांाट्या बिवांशांी � किकाता ंम्हूणू�  येताा? किकात्यााका? तामुेचो ताकास  कासो स्पश्टां कारताा होाचेर चचास काराता
1
5 < 2

5 , 3
7 < 4

7 , आनीी 1
2 < 5

8 .

आताा�, दरेका भुुरग्यााका व्हड वांा�टोो खं� यच्याा गाटोा�ता मेेळटोलोो ता ंर्थारावांचं:

1. गट् 1 : 3 ग्लाास ऊं� साचो रोस 4 भुुरग्याा� मेदी � सारकाो वांा�टोलोो.

गट् 2: 7 ग्लाास ऊं� साचो रोस 10 भुुरग्याा� मेदी � सारकाो वांा�टोलोो.

2. गट् 1 : 4 ग्लाास ऊं� साचो रोस 7 भुुरग्याा� मेदी � सारकाो वांा�टोलोो.

गट् 2: 5 ग्लाास ऊं� साचो रोस 7 भुुरग्याा� मेदी � सारकाो वांा�टोलोो.
खं� यच्याा गाटोा�ची ताुळा कारपा सो �पंा आशिशांलं्ले? किकात्यााका?
शां�नीमे: पायल्याा दोनी गाटोा�ची ताुळा कारपााखंाताीर आमेकाा� 
अपूाणा�काा�का समेताुल्या अ�शां सोदचे पाडटोाता
3
4  आनीी 7

10 .

मुेक्ता: काशंां  6
8 = 3

4  आनीी 21
30 = 7

10?

गाणकितााची 
गाजाालो

  वांा�टूोनी घेबेिताल्ल्याा यबुिनीटोाचो आ�काडो सारकाो आसल्याार, 
पूाण ज्यांा भुुरग्याा� मेदी � यबुिनीटो वांा�टूोनी घेतेााता ताा�चो आ�काडो 
चड आसल्याार वांा�टोो उणो आसतााता.

तााकाा लोागाूनी, 4
7 > 4

8
 आनीी 4

8 = 1
2

 , तार 4
7 > 1

2
.

आताा� तामुेी अ�का आनीी भुाजाका होा�काा� 4 किकात्यााका गाुणाकाार 
केालोो हो ंम्हूाकाा समेजालंो.

भुुरग्याा�चो आ�काडो सारकाो 
आसताा ताेन्नाा ताुळा कारपा सो �पंा 

जााताा, न्हय?
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 शां�नीमे: एका अटो आसा. दोनीूय फेे्रैक्शनीाखंाताीर वांापारिरलं्ले अपाूणा�का एकाका एकासारकंा आसचं पाडटोा!  जाशांं 26
आनीी 36 दोनीूय एकूाच अपाूणा�का एकाका वांापारतााता  1

6  (म्हूळ्याार भुाजाका सारकेाच आसतााता). पाूण 68 आनीी 21
30

एकूाच अपाूणा�का यबुिनीटो वांापारनीाता (ताा�काा� वांेगावांेगाळे भुाजाका आसतााता).

मुेक्ता: �रं आसा, म्हूणटोकाच आमेी समेताुल्या फे्रैक्शनी तायार कारपााका सुरवांाता कारूया:

  34  =  68  =  9
12   =  12

16   =  15
20  … पूाण होा�वां केान्नाा र्था��ू� ?

शां�नीमे: काळ्ळं! आमेी 4 × 10 = 40 मेेरेनी काशेां चलोता रावांतालेो.
मुेक्ता: म्हूळ्याार दोनी भुाजाकाा�चे गुाणनीफोलो? ताशंांच केाल्याार �रं किदसताा!

  आमेचे काडेनी 34 आनीी  7
10 . आसा. दोनी भुाजाकाा�चं (4 आनीी 10) गुाणनीफोलो 40 आसताा.

3
4 = 6

8 = 9
12 = 12

16 = 15
20 = 18

24 = … = 27
36 = 30

40 .

7
10  = 14

20 = 21
30 = 28

40 .

पूाण तां लोक्षा�ता घेेयाता  
15
20 आनीी 

14
20 तााचोय 

ताोच भुाजाका आशिशांल्लेो!

होय! आमेकाा� फोकाता दर एकाा अपूाणा�का 
खंाताीर ताी �च अपूाणा�का युबिनीटो मेेळोवांपााची 

गारजा आशिशांल्लेी.

शां�नीमे: म्हूणटोकाच 34 आनीी 7
10  होा�चे समेताुल्या समेानी अपूाणा�का

 एकाका (समेानी भुाजाका) आशिशांले्ले युबिनीटो   30
40   आनीी 28

40 ,वांा  15
20  आनीी 14

20  आसतााता.

    स्पश्टांपाणानी 30
40 > 28

40  आशिशांल्ल्याानी आमेी असो बिनी�शांस कााडटोाता काी  3
4 > 7

10   .

भुाजाकाा� 40 मेेरेनी 
पाावांताकाच जााय.
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 किदले्ले फे्रैक्शनीाच्याा जाोड्यांा�खंाताीर समेताुल्या फे्रैक्शनी सोदूनी कााडाता जाशेां काी अपूाणा�का युबिनीटो सारकाी � 
आसतााता.

का. 72  आनीी 35 खं. 83  आनीी 56 गा. 34  आनीी 35 घे. 67  आनीी 85

ङ. 94  आनीी 52 च. 1
10  आनीी 29 छ. 83  आनीी  11

4 जा. 13
6  आनीी 19

अपूाणा�का सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी (वांा तााच्याा साद्याा स्वरुपाा�ता) व्याक्त कारपाअपूाणा�का सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी (वांा तााच्याा साद्याा स्वरुपाा�ता) व्याक्त कारपा
खं� यच्यााय अपूाणा�काा�ता तााच्याा अ�काा�का आनीी भुाजाकााका 1 सोडल्याार खं� यचोच समेानी घेटोका नीासल्याार ताो 

अपूाणा�का सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी वांा तााच्याा साद्याा स्वरुपाा�ता आसा अशंां म्हूण्टााता. दसु-या शांब्दा�ता सा�गाचं 
जााल्याार तााचो आ�काडो आनीी भुाजाका शांक्या बितातालेो ल्हाानी आसल्याार अपूाणा�का सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी अशंां 
म्हूण्टााता.

 खं� यचोय अपूाणा�का समेताुल्या अपूाणा�का सोदूनी सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी व्याक्त कारू�  येताा जााचो आ�काडो 
आनीी भुाजाका शांक्या बितातालेो ल्हाानी आसाता.

सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी फे्रैक्शनी काशेां तारेनी व्याक्त कारपा तां पाळोवांया.
देूखीीक: अपूाणा�का 16

20 सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी आसा कााय? क्र. 4 होो 16 आनीी 20 होा�चो सामेान्य 

घेटोका.
 आमेी 16

20  ताे सगाल्याा�ता उण्याा अटोी मेेरेनी उणे कारूया.

16 (अ�का) आनीी 20 (भुाजाका) होे दोनूीय 4 वांरवांी � बिवांभुाज्यां आसाता हों आमेकाा� खं�र आसा.

म्हूणटोकाच, 16 ÷ 4
20 ÷ 4 = 4

5.     

आताा� 4 आनीी 5 होा�चे मेदी � समेानी घेटोका नीा. आताा� तााकाा लोागूानी सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी व्याक्त केाल्लेो  16
20  होो 

4
5 आसाता.म्हूणटोकाच, 4

5 होाकाा 16
20 ,हो ंसगाळ्याा�ता सो �पंा रूपा  म्हूणटोाता, काारण 4 आनीी 5 होाताू�ता 1 सोडूनी होरे 

खं�यचोच समेानी घेटोका नीा.

खं� यच्यााय अपूाणा�कााचे अ�का आनीी 
भुाजाका ह्याा दोनूीय घेटोकाा�मेदी � सगाळ्याा�ता 

चड समेानी घेटोकाानी वांा�टूोनी सगाळ्याा�ता 
उणे रुपाा�तार कारू�  येताा.
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सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी अपूाणा�का व्याक्त कारपा होंय से्ट्रीपासा�नीी कारू�  येताा.
समेजाा आमेी 36

60  सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी व्याक्त कारपााका सोदतााता.पायलोी � आमेकाा� किदसताा काी अ�का आनीी 

भुाजाका होे दोनूीय समे आसाता. म्हूणटोकाच आमेी दोगाा�यचे 2 वांा�टेो कारतााता आनीी देखूंनी 36
60 =  18

30 .

अ�का आनीी भुाजाका होे दोनूीय पारता आनीीकूाय आसाता, देखूंनी आमेी ताा�काा� दरेकाल्यााका पारताूनी 2 भुागााकाार 
केाल्याार; आमेकाा� मेेळटोा 18

30 = 9
15 . 

आताा� आमेचे नीदरेका येताा काी 9 आनीी 15 होे दोनूीय 3 चे गुाणाकाार आसाता, देखूंनी आमेी दोगाा�यचे 3 
भुागा कारूनी

9
15 = 3

5 मेेळटोाता.

आताा� 3 आनीी 5 होाताू� ता 1 सोडूनी होेर खं� यचोच समेानी घेटोका नीा, म्हूणटोकाच सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी 
36
60 म्हूळ्याार3

5
.

पायासयानी,  36
60 ता अ�का आनीी भुाजाका होे दोनूीय 12 चे गुाणाकाार आसाता हों आमेकाा� लोक्षा�ता आयलोा� 

आसतालंो : 36 = 3 × 12 आनीी 60 = 5 × 12 अशंां आमेकाा� किदसताा.
तााकाा लोागूानी आमेी  36

60 = 3
5  सरळ असो बिनी�शांस कााडू�का शांकालेो आसलेो. एकातार पाद्दता काामे कारताा आनीी ताीच 

जाापा किदतालोी! पूाण केान्नाा केान्नााय पाावांलोा�नीी वांचपा सो �पंा जाावां�  येताा.

सोदूून काडपू 
सकायलो किदले्ले फे्रैक्शनी सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी व्याक्त काराता:
 का.  17

51    खं.  64
144    गा.  126

147    घे.  525
112

7.7 फे्रैक्शनाचोी तुळांा7.7 फे्रैक्शनाचोी तुळांा

काोण व्हड, 4
5 वांा 7

9?  अशांा दोनी फ्रैक्शनीाची सरळ ताुळा कारपा काठांीण जाावां�  येताा. पूाण एकााच भुाजाकााच्याा 
दोनी फे्रैक्शनीाका समेताुल्या फे्रैक्शनी काशेां सोदूनी कााडपा हों आमेकाा� खं�र आसा. देखूंनी आमेी तााचो उपेागा कासो 
कारू�  येताा:
4
5   =  4×9

5×9 = 36
45

7
9   = 

7×5
8×5 = 35

45 .

45 होो 5 आनीी 9 होा�चो एका सामेानी्य 
गाुणाकाार, देखंूनी, आमेी 45 होो 

सामेायकिका भुाजाका मे्होूण वांापारू� येताा.
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स्पश्टपणाान,  36
45  > 35

45  

म्हणटकच, 45 > 7
9 !

आमीी आनीीक एकाा जोोडयेे खाातीीर हंें करून पळोोवयाा: . 79 आनीी 17
21 .

63 होो 9 आनीी 21 हांं�चोो साामाान्य गुुणााकाार आसाा. तेेन्नाा आमीी बरोोवंंक  शकताात:

 79 = 7×7
9×7  =  49

63  ,  17
21  = 17×3

21×3 = 51
63 .

स्पश्टपणाान,  49
63  < 51

63  . So, 79 < 17
21 !

साारांं�श करूयाा!
दि�ल्ल्याा दोोन वाा चड अपूूर्णांं�कांं�च्याा आकाारांं�चीी तुुळाा करपााचीी से्टेप्स:
से्टेप्स 1: दि�ले्ले फे्रेक्शन समतुल्य फे्रेक्शनांं�त बदलप जााकाा लाागूून तेे सगळे एकााच भााजकाान वाा एकााच 
अपूूर्णांं�क युुनि�टाान व्यक्त जााताात.
से्टेप्स 2: �आतांं� फकत फे्रेक्शनचीी तुुळाा करून समतुुल्य फे्रेक्शनचीी तुुळाा कराात, म्हळ्याार दरेेक आशि�ल्ल्याा 

अपूूर्णांं�क युुनि�टााचोो आंंकडोो.

 सोोदूून कााडपसोोदूून कााडप

	� 1. सकयल दि�ल्ल्याा फे्रेक्शनााचीी तुुळाा कराात आनीी तुुमचींं � उतरांं� योोग्य थााराायाात:

क.  83  ,  52 ख.  49  ,  37 ग.  7
10  ,  9

14  

घ.  12
5 ,   85 ङ.  94  ,  52 

	 2.  सकयल दि�ले्ले फे्रेक्शन चढत्याा क्रमाान बरयाात. 

	क .  7
10  , 11

15  ,  25 			ख  . 19
24  ,  56 , 7

12  

3.  सकयल दि�ले्ले फे्रेक्शन उतरत्याा क्रमाान बरयाात. 

		क  .  25
16 ,  78, 13

4 , 17
32  		ख  . 34  ,  12

5 ,  7
12 ,  54 
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7.8 फे्रैक्शनाचेो अदूीक आनी वजाबॉाक� 7.8 फे्रैक्शनाचेो अदूीक आनी वजाबॉाक� 

मेीनीाच्याा �ापाायनी काा�य चिचक्की तायार केालोी. मेीनीानी तााताू� तालंो 1
2 खंालं्ले आनीी 

बिताच्याा �ाकाल्याा भुावांानी तााताू� तालंो  14 खंालं्ले. मेीनीा आनीी तााचो भुावां एकाठांा�य 

वांट्टे किकातालंो चिचक्की खंातालोी?

तााची काल्पनीा कारूनी आमेी जाापा मेेळोवां� का शांकातााता. आमेी चिचक्कीचो एका कुाडकाो घेेवांनी अशेां तारेनी पायलोी � 
दोनी वांा�टेो कारूया.

चिच�ा�ता दाखंयले्ले प्रमेाण मेीनीानी 
तााताू� तालंो 12 खंालं्ले. 

आताा� दाखंयले्ले प्रमेाण उरिरल्लेो अद� 
आनीीका दोनी भुागा कारूया. होाताू� तालोो दर एका कुाडकाो पुाराय चिचक्कीचो.1

4 आसाता.

मेीनीाच्याा भुावांानी पुाराय चिचक्की14

खंाल्लेी, अशंां चिच�ा�ता दाखंयलोा�

 खंाल्लेी वांट्टे चिचक्की 1
2 (मेीनीानी) 

आनीी 14 (तााच्याा भुावांानी)

 खंाल्लेी एकूाण चिचक्की
   = 12  + 14

= 1
4 + 1

4 + 1
4

 = 3 × 1
4 = 3

4 .    

वांट्टे चिचक्की किकातालोी उरल्यााता?

त्रिमेनीानी खंाल्लेी

त्रिमेनीानी खंाल्लेी

भुावांानी खंाल्लेी

एकूाण चिचक्की खंाल्लेी
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एकााच अपूूर्णां �ंक युुनि�ट वाा भााजक आशि�ले्ले फे्रेक्शन जोोडपएकााच अपूूर्णां �ंक युुनि�ट वाा भााजक आशि�ले्ले फे्रेक्शन जोोडप

देेखीीक:  25 आनीी 15 हांं�चीी बेेरीीज सोोदूून कााडाात.

आयतााकृृतीी पटे्टे वाापरून आमीी दोोगांं�यचंें प्रति�नि�धि�त्व करूयाा. दोोनूूय अपूूर्णांं�कांं�त अपूूर्णांं�क युुनि�ट एकच 
1
5

 आसताा , म्हणटकच दरेेक पट्टीीचेे 5 समाान वांं�टेे जाातले.

तर 25 चंें प्रति�नि�धि�त्व अशेे तरेन जाातलें —

आनीी 15  चंें प्रति�नि�धि�त्व अशेे तरेन जाातलें —

दि�ले्ले दोोन फे्रेक्शन जोोडप म्हळ्याार शेेडेेड भाागांं�चीी वट्ट संं ख्याा सोोदूून कााडपाा साारकीीच, ताातूंं� तलोो दर एक 
भााग एकूूच अपूूर्णांं�क युुनि�ट   1

5
 दााखयताा.

ह्याा प्रकरणांं�त शेेडेेड भाागांं�चीी वट्ट संं ख्याा 3 आसताा. दरेेक शेेडेेड भााग अपूूर्णांं�क युुनि�ट  1
5  , दााखयताा, 

देेखूून 3 शेेडेेड भााग एकठांं�य जाावन अपूूर्णांं�क3
5 चंें प्रति�नि�धि�त्व करताात अशंें आमकांं� दि�सताा.

तााकाा लाागूून,	 2
5 + 15 = 35       ?    

देेखीीक:   47  आनीी  67 हांं�चीी बेेरीीज सोोदूून कााडाात.

आयतााकृृतीी पट्टीी मॉॉडेेल वाापरून आमीी परत दोोगांं�यचंें प्रति�नि�धि�त्व करूयाा. हांं�गाा दोोनूूय अपूूर्णांं�कांं�त अपूूर्णांं�क 
युनुि�ट साारकंेंच म्हळ्याार  1

7 , आशि�ल्ल्याान दरेेक पट्टीीचेे 7 समाान वांं�टेे जाातले.

तेने्नाा 47  चंें प्रति�नि�धि�त्व अशेे तरेन जाातलें –
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आनीी 67 चंें प्रति�नि�धि�त्व अशेे तरेन जाातलें –

हेे बााबतींं �त शेेडेेड भाागांं�चीी वट्ट संं ख्याा 10 आसताा 

आनीी दर एक शेेडेेड भााग अपूूर्णांं�क युुनि�ट 1
7,  दााखयताा, 

देेखूून 10 शेेडेेड भााग मेेळूून हांं�गाा दि�सताा तसोो अपूूर्णांं�क  
10
7   दााखयताात.

			 

			 
ताका लागून, 47  + 67  = 10

7  
                                      

				                = 1 + 37 

                                                  = 1 37 .

			 

 �संं ख्याा ओळ वाापरून 47 + 67   जोोडपााचोो यत्न कराात. तीीच जााप तुुमकांं� मेेळटाा?

वेेगवेेगळ्याा अपूूर्णां �ंक युुनि�टाा वाा भााजकांं� आशि�ले्ले फे्रेक्शन जोोडप

देेखीीक: 14  आनीी  13 हांं�चीी बेेरीीज सोोदूून कााडाात.

वेगेवेगेळ्याा अपूरू्णांं�क युनुि�टांं� आशि�ले्ले फे्रेक्शन जोोडपााखाातीीर पयलींं � अपूूर्णांं�कांं�क एकााच भााजक वाा अपूरू्णांं�क 
युनुि�ट आशि�ल्ल्याा समतुलु्य फे्रेक्शनांं�त रुपांं�तर करचंें. हे ेबााबतींं �त साामाान्य भााजक करूंं  येेताा
 3 × 4 = 12, म्हळ्याार अपूूर्णांं�क युनुि�ट 1

12  आशि�ले्ले समतुलु्य फे्रेक्शन आमकांं� मेेळटाात.

तेेच अपूूर्णांं�क आशि�ले्ले फे्रेक्शन जोोडटनाा
युुनि�ट, फकत दर एकाा अपूूर्णांं�कांं�तल्याान 

अपूूर्णांं�क युुनि�टााचोो आंंकडोो जोोडचोो.
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दरेेक दि�ले्ले अपूूर्णांं�क समतुुल्य अपूूर्णांं�क बरयाात.
1
4  = 1 × 3

4 × 3  = 3
12 , 1

3  = 1 × 4
3 × 4  = 4

12 .

आताा, 3
12   आनीी 4

12  एकच अपूूर्णांं�क युुनि�ट आसताा, म्हळ्याार, 1
12 .

तााकाा लाागूून, 1
4  + 1

3  = 3
12  + 4

12  = 7
12 .

कि�तलेय अपूूर्णांं�क जोोडपााचंें कााम करपीी हीी जोोडपााचीी पद्दत सगळ्यांं�त पयलींं � ब्रह्मगुुप्ताान बीी.सीी 628 
वर्साा� साादाारणपणाान स्पश्टपणाान सांं�गलीी! फे्रेक्शनााच्याा वि�काासााच्याा इति�हाासााचंें आमीी फुुडंें अध्याायांं�त चड 
वि�स्तााराान वर्णणन करतले. सद्यााक आमीी फकत अपूूर्णांं�क जोोडपाा खाातीीर ब्रह्मगुुप्तााचेे पद्दतींं �तलींं � पाावलांं� 
साारांं�शीीत करताात.

ब्रह्मगुुप्तााचीी फे्रेक्शन जोोडपााचीी पद्दत
1.	 	समतुुल्य फे्रेक्शन सोोदूून कााडाात जााकाा लाागूून अपूूर्णांं�क युुनि�ट सगळ्याा अपूूर्णांं�कांं�क साामाान्य आसताा. 

भााजकांं�चोो एक साामाान्य गुुणााकाार सोोदूून कााडूंं � येेताा (देेखीीक, भााजकांं�चंें गुुणनफल, वाा भााजकांं�चोो 
सगळ्यांं�त ल्हाान साामाान्य गुुणााकाार).

2.	 ह्यााच अपूूर्णांं�क युुनि�टांं� वांं�गडाा हेे समतुुल्य फे्रेक्शन जोोडटाात. अंंक जोोडूून आनीी तोोच भााजक दवरून हें ं
करूंं  येेताा.

3.	 		गरज पडल्याार सगल्यांं�त उण्याा उतरांं�नीी नि�कााल उक्तोो करचोो.चोो.ब्रह्मगुुप्तााचेे पद्दतीीचेंं आनीीक एक 

उदााहरण आमीी मुुखाार व्हरूयाा. 

देेखीीक:  23 आनीी 15 हांं�चीी बेेरीीज सोोदूून कााडाात.

हांं�चोो सगळ्यांं�त उणोो साामाान्य गुुणााकाार म्हळ्याार 15. तेेन्नाा आमकांं� दि�सताा कीी	

2
3 = 2 × 5

3 × 5  = 10
15 , 1

5 = 1 × 3
5 × 3  = 3

15 .
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तााकाा लाागूून,  2
3  + 1

5  = 10
15  + 3

15  = 13
15 .

देेखीीक:   1
6  आनीी 1

3 हांं�चीी बेेरीीज सोोदूून कााडाात.

6 आनीी 3 हांं�चोो सगळ्यांं�त ल्हाान साामाान्य गुुणााकाार म्हळ्याार 6.
1
6  तशेंच उरतलें 1

6 .
1
3  = 1 × 2

3 × 2  = 2
6  

तााकाा लाागूून, 1
6  + 1

3  = 1
6  + 2

6  = 3
6 .

अपूूर्णांं�क 3
6  आतांं� इत्साा आसल्याार सगळ्यांं�त उण्याा उतरांं�नीी परतूून व्यक्त करूंं  येेताा. अंंक आनीी 

भााजक ह्याा दोोनूूय घटकांं�क 3 (3 आनीी 6 होो सगळ्यांं�त व्हडलोो साामाान्य घटक) वांं�टूून हंें करूंं  येेताा,
: 3

6  = 3 ÷ 3
6 ÷ 3  = 1

2 .

तााकाा लाागूून,, 1
6  + 1

3  = 1
2 .

  सोोडूून कााडपसोोडूून कााडप

1. ब्रह्मगुुप्तााचीी पद्दत वाापरून सकयल दि�ले्ले फे्रेक्शन जोोडाात:

क. 2
7 + 57 + 67 	ख . 3

4 + 13 	ग . 2
3 + 56	घ . 2

3 + 27 	 ङ. 3
4 + 13 + 15 

च. 2
3 + 45		 छ. 4

5 + 23 	ज . 3
5 + 58 	  झ. 9

2 + 54 	  ञ. 8
3 + 27  

ट. 3
4 + 13 + 15 	ठ . 2

3 + 45 + 37 	ड. 9
2 + 54 + 76

2. रहीीम 2
3 लि�टर हळडुुवोो रंंग 3

4 लि�टर नि�ळ्याा रंंगांं�त मि�सळूून हरवोो रंंग तयाार करताा. तााणेंं तयाार 

केेल्ल्याा हि�रव्याा रंंगााचंें प्रमााण कि�तलें? 
3. गीीताान 2

5 लेेस वि�कत घेेतलोो आनीी शमीीमाान 1 मीीटर लांं�ब आशि�ल्ल्याा टेेबल क्लॉॉथााचेेर पुुरााय 
बॉॉर्डडर घाालपाा खाातीीर त्यााच लेेसााचंें 3

4 मीीटर वि�कतेंं घेेतलें. दोोगांं�यनीी वि�कत घेेति�ले्ले लेेसााचीी वट्ट 
लांं�बााय सोोदूून कााडाात. लेेस पुुरााय शि�मेेक धांं�पपााक पुुरोो जाातलोो?
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समाान अपूूर्णांा�क युुनिनट् वा भूाजक आशिशॅल्ल्याा फे्रैक्शनाचोी वजा
वांजाा कारतानीा ब्रह्मगुाप्तााची पाद्दता लेोगाीता लोागूा जााताा!

4
7 पाासूनी 3 67, देखंीका वांजाा कारपााच्याा समेसे्यानी सुरवांाता कारूया, म्हूळ्याार 6

7 – 47 किकातां – ?

होी गाशिणता सोडोवांपाा खंाताीर आमेी पारताूनी आयतााकृाताी पाट्ट्योा�चो उपेागा कारू�  येताा. दोनूीय अपूाणा�काा�ता 
अपूाणा�का युबिनीसारकंाच आसताा, म्हूळ्याार 1

7 पायलोी � दाखंयले्ले प्रमेाण आयतााकृाताी पाट्टेी मेॉडेलो वांापारूनी व्हडलोो 
अपूाणा�का दाखंोवांया:

                     

6
7

दरेका शेांडेड भुागा 1
7 दाखंयताा. आताा� आमेी 4

7 वांजाा कारपााची गारजा आसा. हों कारपाा खंाताीर आमेी सावांळेचे 

4 भुागा कााडूया:

म्हूणटोकाच आमेचे काडेनी 2 शेांडेड भुागा उरल्यााता, म्हूळ्याार  67 – 4
7 = 2

7.

नी� �र लोायनी वांापारूनी होी कृाताी कारपााचो यत्न काराता.

दोनूीय फे्रैक्शनीाची अपूाणा�का युबिनीटोा� 
सारकाी � आशिशांल्ल्याानी आमेी होा�गाा सरळ 

हों कारू� का शांकातााता.

अपूाणा�का भुागा 
कााडपााचे.
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 सोोदूून कााडपसोोदूून कााडप
	 1.	 5

8 – 38 		  2.	 7
9 – 59  		  3.	  10

27  – 1
27

वेेगवेेगळ्याा अपूूर्णां �ंक युुनि�टांं� वाा भााजक आशि�ल्ल्याा फे्रेक्शनााचीी वजाा

देेखीीक:  34 – 23 कि�तेंं?

समाान अपूूर्णांं�क युुनि�टांं� आशि�ल्ल्याा फे्रेक्शनााचीी वजाा करपााचीी पद्दत आमकांं� पयलींं �च खबर आशि�ल्ल्याान 
दि�ल्ल्याा दरेेक फे्रेक्शनााचेे समाान अपूूर्णांं�क युुनि�टाा आशि�ल्ल्याा समतुुल्य फे्रेक्शनाात रुपांं�तर करूयाा.

3
4 = (3×3)

(4×3)  = 9
12

हय! अशेंं करून आमीी दोोन अपूूर्णांं�क सहज 
वजाा करूंंक  शकताात.

वि�चाार कराात! आमीी अंंक आनीी भााजक ह्याा 
दोोनूूय गुुणांं�क 3 न गुुणााकाार करपााचीी नि�वड 

कि�त्यााक केेलीी?

परतूून ! आमीी हांं�गाा अंंक आनीी भााजक ह्याा 
दोोनूूय गुुणांं�क 4 न गुुणााकाार करपााचीी नि�वड 

कि�त्यााक केेलीी?

आनी तशेंच,23  = (2×4)
(3×4)  = 8

12 .

तााकाा लाागूून, 34 – 23  = 9
12  – 8

12  = 1
12 .

ब्रह्मगुुप्तााचीी दोोन फे्रेक्शन वजाा करपााचीी पद्दत –

1.	दि� ल्ल्याा फे्रेक्शनााचेे समाान अपूूर्णांं�क युुनि�ट म्हळ्याार एकूूच भााजक आशि�ल्ल्याा समतुुल्य फे्रेक्शनाात 
रुपांं�तर करप.

2.	 समाान अपूूर्णांं�क युुनि�ट आशि�ल्ल्याा फे्रेक्शनााचंें वजााबााकीी करप. फे्रेक्शनााचीी वजाा करून तोोच भााजक 
दवरून हेंं करूंं  येेताा.

3.	ग रज पडल्याार नि�कााल सगळ्यांं�त उण्याा उतरांं�नीी सोंं �पोो करचोो.
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  सोोदूून कााडपसोोदूून कााडप

1.	 ब्रह्मगुुप्तााचीी पद्दत वाापरून सकयल दि�ले्ले वजााबााकीी कराात: 
क. 8

15  – 3
15 	  		ख  . 2

5  – 4
15 		   ग. 56 – 49	   	घ . 23 – 12

2.	सांं �गि�ले्ले प्रमााण वजाा कराात:
क. 13

4  कडल्याान 10
3 		ख  . 18

5  कडल्याान 23
3  	ग . 29

7  कडल्याान 45
7

3. सकयल दि�ल्ल्योो समस्याा सोोडोोवप:
क.   आयचीी शााळाा ति�च्याा घराा साावन 7

10  कि�मीी. तीी दर दि�साा आपल्याा घराा साावन 2 कि�मीी ऑटोो 
घेेताा, आनीी उपरांं�त उरि�ल्लें अंंतर चलत आपल्याा शााळंेंत पाावताा. शााळंेंत पाावपाा खाातीीर तीी दर 
दि�साा कि�तलीी चलताा?
ख. जीीवि�काा उद्याानााचीी पुुरााय फेेरीी माारपााक 10

3  मि�नटांं� घेेताा आनीी ति�चीी इश्ट नमीीत तशेंंच 
करपााक 13

4  मि�नटांं� घेेताा. कोोण उणोो वेेळ घेेताा आनीी कि�तल्याान?

7.9 इति�हाासााचोो चि�मटोो7.9 इति�हाासााचोो चि�मटोो

पुुर्वि�ल्ल्याा भाारतांं�त एकाा फे्रेक्शनााक कि�तेंं म्हणटाालेे तेंं तुुमकांं� खबर आसाा? संं सृ्कृतांं�त तााकाा भि�ण्णाा म्हणटाालेे, 
तााचोो अर्थथ 'ब्रोोकन' असोो जााताालोो. तााकाा भाागाा वाा फे्रेक्शन म्हळ्याार 'भााग' वाा 'तुुकडोो' अशेंंय म्हण्टाालेे.

आमीी संंवसा ारभर वाापरताात त्याा अंंशांं�चंें प्रति�नि�धि�त्व करपााचीी पद्दत भाारतांं�त नि�र्माा�ण जाालीी. बक्षाालीी 
हस्तलि�खीीत (सीी.इ 300 वर्साा�च्याा सुुमाारााक) साारक्याा पुुर्वि�ल्ल्याा भाारतीीय गणि�तीीय ग्रंंथांं�त जेेन्नाा तांं�कांं� 
अपूूर्णांं�क बरोोवपााचीी इत्साा आशि�ल्लीी, तेेन्नाा तांं�णीी तााचंें प्रति�नि�धि�त्व अशेे तरेन केेलंें जेंं आयज आमीी कशें 
करताात तशेंंच आसाा! आर्ययभट (सीी. इ 499), ब्रह्मगुुप्त (सीी. इ 628), श्रीीधरााचाार्यय (सीी. इ सुुमाार 750), 
महाावीीरााचाार्यय (सीी. इ 850) ह्याा साारक्याा नाामनेेच्याा गणि�ततज्ञांं�नीी भाारतांं�त कि�तल्यााशााच शेंंकड्यांं� मेेरेेन हीी 
पद्दत वाापरांं�त आशि�ल्लीी. 
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'' हाातूंं� त दि�सताा तशें अपूूर्णांं�कांं�त अंंक आनीी भााजक हांं�कांं� जोोडपीी रेेषाा खंंड उपरांं�त बाारााव्याा 
शेंंकड्यांं�त मोोरोोक्कोोचोो गणि�तज्ञ अल-हस्साार हााणेंं सुुरू केेलोो. उपरांं�तच्याा शतमाानांं�त ह्याा संंके तनााचोो 
प्रसाार युुरोोपांं�त आनीी संंवसा ारभर जाालोो.

पुुर्वि�ल्ल्याा इजि�प्शि��यन आनीी बॅॅबि�लोोनि�यन संं सृ्कृताायेेसाारक्याा हेेर संं सृ्कृताायंेंतूूय अंंशांं�चोो उपेेग 
जााल्लोो, पूूण तांं�णीी मुुखेेलपणाान फकत अपूूर्णांं�क एककांं�चोो उपेेग केेलोो, म्हळ्याार अंंकांं�त 1 आशि�ले्ले 
अंंश. चड साादाारण फे्रेक्शन अपूूर्णांं�क युुनि�टााच्योो रााशीी मू्हूण उक्ताायताालेे, तांं�कांं� आतांं� 'इजि�प्शि��यन 
अपूूर्णांं�क' अशेंं म्हणटाात. अपूूर्णांं�क एककांं�चोो बेेरीीज मू्हूण संं ख्याा बरोोवप, देेखीीक, 19

24   = 1
2

 + 1
6

1
8

, हीी बरीी कलाा जाावंं  येेताा आनीी तााकाा लाागूून सोोबीीत कोोडेे जााताात.

अशेेच एक कोोडेे आमीी सकयल वि�चाारांं�त घेेतले.साादाारण फे्रेक्शन (जंं य अंंक 1 आसप गरजेेचंें 
न्हय) भाारतांं�त पयलींं � तांं�च्याा बेेरीीज, वजााबााकीी, गुुणााकाार आनीी अपूूर्णांं�कांं�चीी वि�भाागणीी ह्याा 
अंंकगणि�तीीय क्रि�यांं�च्याा नेेमांं�वांं�गडाा सुुरू जाालेे. वैैदि�क कााळांं�त लेेगीीत भाारतीीयांं�नीी अपूूर्णांं�क आशि�ल्ल्याा 
ऑपरेशनााचेे नेेम सोोदूून कााडलेे अशेंं 'सुुल्ब- सूूत्रांं�' नांं�वााच्याा पुुर्वि�ल्ल्याा भाारतीीय ग्रंंथांं�तल्याान दि�सून 
येेताा. फे्रेक्शनाा वांं�गडाा कााम करपााचेे आनीी संंग णनााचेे साादाारण नेेम आनीी काार्ययपद्दतीी पयलींं � ब्रह्मगुुप्ताान 
औपचाारीीक आनीी आधुुनीीक स्वरुपांं�त संंहि� तााबद्ध केेलीी.

ब्रह्मगुुप्तााच्योो फे्रेक्शनाावांं�गडाा कााम करपााच्योो आनीी संंग णन करपााच्योो पद्दतीी आयजूूय आमीी 
वाापरताात. देेखीीक- ब्रह्मगुुप्ताान अंंश कशे जोोडप आनीी वजाा करप हााचंें वर्णणन अशेे तरेन केेलांं�:

"हेेर भााजकांं�वरवींं � दर एकाा अंंशााचोो आंंकडोो आनीी भााजक हांं�च्याा गुुणााकाारााक लाागूून अपूूर्णांं�क 
एकाा साामाान्य भााजकाामेेरेेन घट जााताात. उपरांं�त जोोड जााल्याार अंंक (वयर दि�ल्ल्याा उणाावाा उपरांं�त 
मेेळि�ले्ले) जोोडटाात. वजााबााकीीच्याा बााबतींं �त तांं�चोो फरक घेेताात.' (ब्रह्मगुुप्त, ब्रह्मसु्फुआसि�ध्दाान्त, 
श्लोोक 12.2, इ. स. 628)

फे्रेक्शनााचोो आस्पााव आशि�ल्ल्योो भाारतीीय संंक ल्पनाा आनीी पद्दतीी फुुडल्याा कांं�य शेंंकड्यांं�त 
अरबांं�च्याा मााध्यमांं�तल्याान युुरोोपांं�त प्रसाारीीत जााल्योो आनीी सतरााव्याा शेंंकड्यााच्याा सुुमाारााक युुरोोपांं�त 
तांं�चोो सर्ववसाादाारण उपेेग जाालोो आनीी उपरांं�त संंवसा ारभर तााचोो प्रसाार जाालोो.
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 कोोडेे!कोोडेे!
	 1 चीी बेेरीीज मेेळोोवपाा खाातीीर अपूूर्णांं�क युुनि�ट जोोडप सोंं �पंें आसताा, जर कोोणूूय एकूूच अपूूर्णांं�क युुनि�ट 
वाापरताा  जााल्याार, देेखीीक,

	 1
2 + 12 = 1,  13 + 13 + 13 = 1,  14 + 14 + 14 + 14 = 1, आदीी. 

	�	पू  ण, 1 मेेळोोवपाा खाातीीर सगळींं � वेेगळींं � आशि�ल्लींं � फॅ्रॅक्शनल युुनि�ट जोोडपााचोो माार्गग तुुमीी वि�चाार 
करूंंक  शकताात?

1 मेेळोोवपााक दोोन वेेगवेेगळींं � अपूूर्णांं�क युुनि�ट जोोडप शक्य नाा.
हााचंें काारण म्हळ्याार 1 हेंं सगळ्यांं�त व्हडलंें अपूूर्णांं�क युुनि�ट आनीी 1 + 1 = 11?

	�	  1 मेेरेेन जोोडपीी तीीन वेेगवेेगळींं � अपूूर्णांं�क युुनि�ट मेेळूंं�  येेताा?

ह्याा गणि�तााचेेर एकूूच उपााय आसाा (3 अपूूर्णांं�कांं�चीी क्रमवाारीी बदलपाा मेेरेेन)! मेेळूंं�  येेताा? फुुडंें वााचचेे पयलींं � 
तेंं सोोदपााचोो यत्न करचोो.

हााचेेर उपााय कााडपााचीी पद्दतशीीर पद्दत हांं�गाा आसाा. आमकांं� खबर आसाा कीी

	वे ेगवेेगळींं � फॅ्रॅक्शनल एककांं� मेेळोोवपाा खाातीीर आमकांं�  1
2’मदल्याा उण्यांं�त उणंें एकाा घटकााच्याा 

जााग्याार कांं�य ल्हाान अपूूर्णांं�क युुनि�ट घेेवचोो पडटलोो - पूूण माागीीर बेेरीीज 1 परस उणीी जाातलीी! तााकाा लाागूून 
दोोन वेेगवेगळ्याा अपूूर्णांं�क युुनि�टााक 1 मेेरेेन जोोडप शक्य नाा.

तााचेे बदलाा तीीन वेेगवेेगळ्याा अपूूर्णांं�क युुनि�टााचीी बेेरीीज मू्हूण 1 बरोोवपााचोो माार्गग सोोदपााचोो यत्न करूंं  
येेताा.
1. 1 मेेरेेन जोोडपीी तीीन वेेगवेगळींं � अपूूर्णांं�क युुनीीट मेेळूंं�  येेताात कााय ह्याा गणि�तााचेेर एकूूच उपााय 

आसाा (3 अपूूर्णांं�कांं�चीी क्रमवाारीी बदलपाा मेेरेेन)! मेेळूंं�  येेताा? 
	फु डंें वााचचेे पयलींं � तंें सोोदपााचोो यत्न करचोो.

हााचेेर उपााय कााडपााचीी पद्दतशीीर पद्दत हांं�गाा आसाा. आमकांं� खबर आसाा कीी  13 + 13 + 13 = 1. 

फॅ्रॅक्शनल युुनि�ट वेेगळींं � जाावपाा खाातीीर आमीी 13’मदलोो उण्यांं�त उणोो एक तरीी वााडोोवचोो पडटलोो, आनीी त्याा 
वााडीीचीी भरपााय करपाा खाातीीर हेेर  1

3’मदलोो उण्यांं�त उणोो एक उणोो करचोो पडटलोो.   1
3  दुसुरेे अपूूर्णांं�क 

युुनि�ट वााडोोवपााचोो एकूूच माार्गग म्हळ्याार तााचेे सुुवाातेेर1
2 घेेवप. तर 1

2 हेंं अपूूर्णांं�क युुनि�टांं�तलें एक आसूंं� क 
जााय.

आताा, 1
2 + 1

4 + 1
4 = 1.फॅ्रॅक्शनल एककांं� वेेगळींं � जाावपाा खाातीीर त्याा वााडीीचीी भरपााय करपाा खाातीीर 

आमकांं�  14’मदलंें एक वााडोोवचेंं पडटलें आनीी हेेर  14 उणेंं करचंें पडटलें. आतांं� 1
4  वााडोोवन दुसुरोो अपूूर्णांं�क 

करनू 
पळयात
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युुनि�ट, जोो 1
2 परस वेेगळोो आसाा, तोो म्हळ्याार तााचेे सुुवाातेेर 1

3 करप.म्हणटकच ताातूंं� तले दोोन फे्रेक्शन 1
2  

आनीी 1
3  आसूंं� क जााय! तेेन्नाा ति�सरोो अपूूर्णांं�क कि�तेंं आसूंं� क जााय, जााकाा लाागूून तीीन फे्रेक्शन 1 मेेरेेन 

जोोडटाात?

हााचेेवयल्याान वयल्याा गणि�तााचेेर एकूूच उपााय कि�त्यााक आसाा हेंं स्पश्ट जााताा.

1 मेेरेेन जोोडपीी चाार वेेगवेेगळींं � अपूूर्णांं�क एककांं� सोोदल्याार कि�तेंं?

2. �हेे गणि�तााचेेर स उपााय आसाात अशेंं दि�सून येेताा! ताातूंं� तलोो एक तरीी मेेळूंं�  शकताा? तींं � सगळींं � 
मेेळूंं�  शकताा? तुुमीी दोोन आनीी तीीन अपूूर्णांं�क युुनि�टाा साारकेेच तर्कक  वाापरपााचोो यत्न करूंंक  
शकताात – वाा तुुमचीी स्वतााचीी पद्दत सोोदूून कााडूंं �क शकताात! 
एकदांं� तुुमकांं� एक उपााय मेेळ्ळ्याा उपरांं�त, वर्तुु�ळााचीी कल्पनाा करपाा खाातीीर वयल्याा आकृृतीी 

साारक्याा भाागांं�नीी वांं�टूून घेेवपााचोो यत्न कराात!

करनू 
पळयात

1
2 + 13 + 1

6  = 1
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सारा�शांसारा�शां

 फे्रैक�ाक समाान शॅॅर आस- जाेन्नाा एका होोलो नी��र समेानी भुागाा�नीी वांा�टूोनी आनीी भुागा समेानी वांा�टूोनी 
घेेतााता ताेन्नाा तााचो अपूूर्णांा�क तायार जााताा.

 अपूूर्णांा�क युुनीट्: जाेन्नाा होोलो �ेजाीका युनीीटो समेानी बिवांभुागाा�नीी बिवांभुात्रिगालं्ले आसताा ताेन्नाा दर एकाा 
बिवांभुागााका अपूूर्णांा�क युुनीट् अशंां म्हूण्टााता.

 अपूूर्णांा�क समाजनू घेवपू: अपूाणा�काा�ता 5 होाकाा न्युत्रिमेरेटोर आनीी 6 होाकाा भुाजाका अशंां म्हूळा�.
 मिमाक्सां फे्रैक� होोलो नी��र आनीी अपूाणा�का घेटोका अशेां आसतााता.
 न�बॉर लायुन: स� ख्याा रेशेांचेर फे्रैका� दाखंोवां� का मेेळटोाता. दर एका अपूाणा�का स� ख्याा रेशेांवांयल्याा एकाा 

बिवांशिशांश्टां बि��दूकाडेनी जाुळटोा
 समातु� अपूूर्णांा�क: जाेन्नाा जाायताे फे्रैकाशेांनी एकूाच मेा�ा वांा मेोलो दाखंयतााता ताेन्नाा ताा�काा� समेताुल्या 

अपूूर्णांा�क अशंॅ म्हूण्टााता.
 सग�ा�त उ�ा उतरा�: 1 सोडल्याार तााचो न्युत्रिमेरेटोर आनीी भुाजाका खं� यचोच समेानी घेटोका वांा�टूोनी घेेनीाता 

ताेन्नाा अपूाणा�का सगाळ्याा�ता उण्याा उतारा�नीी वांा तााच्याा साद्याा स्वरुपाा�ता मेानीतााता.
 ब्रह्मगुप्तााचोी अपूूर्णांा�क जोडपूाचोी पूद्दत: अपूाणा�का जाोडटोनीा ताा�चं रुपाा�तार समेानी भुाजाका आशिशांल्ल्याा 

समेताुल्या फे्रैका� कारचं आनीी उपारा�ता दर एकाा अपूाणा�कााचे फे्रैका� जाोडूनी समे मेेळोवांचं. ताोच भुाजाका 
सा��ाळटोनीा फे्रैका�ाची भुर घेालूोनी हों साध्या जााताा.

 अपूूर्णांा�क वजा करपूाचोी ब्रह्मगुप्तााचोी पूद्दत: अपूाणा�का वांजाा कारतानीा ताा�काा� समेानी भुाजाका आशिशांल्ल्याा 
समेताुल्या फे्रैका�ाता �दलूोनी उपारा�ता अपूाणा�का वांजाा कारचे. ताेच भुाजाका सा��ाळटोनीा न्युत्रिमेरेटोर वांजाा 
कारूनी हों कारतााता.


